NGUYEN QUANG CU - NGUYEN MANH DUNG - VU HOANG THAI

BAI TAP
HINH

glooy /-

7S

NHA XUAT BAN GIAO DUC



NGUYEN QUANG CU (chii bién)
NGUYEN MANH DUNG - V0 HOANG THAI

) BaIT4P
HINH HQOC HOA HINH

(Tdi bdn ldan thir ti)

NHA XUAT BAN GIAO DUC






LOI NOI PAU

“Cudn sdeh "Bai tap hinh hoc hea hinh" dioe bién soqn theo chuong
trinh CCGD ctta Bo Gido duc va Pao tgo, phii hop véi noi dung ciia
gido trinh "Hink fwe hoa hinh" (Tap 1) do céce tic gid Nguyén Dinh Di¢n
v D6 Manh Mon bién soan vd do Nha xudt bdn Gide duc tdi bdn lan
thit 7 nam 1999, : '

Cuin saech nay duge dang lam tai liéu hoc tap mén hoc "Hinh hoc
lhoa hinh" clho sinh vién cdc truomg dai hoc ki’ thuat, '

Noi dung ctia cudn sach.gom nhitng bai t@p cia phtin "Phép chiéu",
phén "Phuong phdp hai hinh chiéu thdng géc” va phén “Hinh chitu
true do. _ ' '

Dé giap ban doc gidi cic biri todn hinh hoa duyc dé dang hon, trong
phén mdt ngoir cac dé bai t¢p, ¢ dauw mdéi chuong ching to6i c6 néu
mot s6 thi du kem bai gidi va mot s diégm ma ben deoc can luu y,

Trong phin hai ¢ l0i huong dén cach gidi mét 86 bai tt:ip dé ban doc

tham khdo. Cde hitong dén ndy co tinh chét goi y, khong nén xem dé la
hong gidi quyét duy nhdt cha bai tgp, Trong phén ba ching t6i gidi thigu
maot o bai todn téng hop va hé théng cde bai tgp lon nhém giip cac ban
doc hté théng hée lai cac kién tiutc cua ting chuvng cing nhu cte loan
b6 chuong trinh. Cdc bai logn tong hop cd thé gidi bang bat ki phuong
phip nao dd duge trink bay trong gido trinh "Hink hoc hou hink'.

Viéc bién soan cudn stich dwoc phin cdng nhue san :

Nguyén Quang Cu : soan cde chuong 1, '2, 3 vk phon huéng din
litong ung. .

Nguyén Monh Diing: sogn cac chuong 4, 5, 6, 8 9 va phan huong
. dén tuong ing.

Vii Hoang Théi: sogn cdc chuong 7, 10, 11, 12 va phén huong déan
tuong ung.

Phan ba do ciic tde gid soan chung.

Chi: bien : Nguyén Quang Cu.

Trong qud trinh bién soan chiing t6i dé ahdn duge nhidn y kién
déng goép cia cde ddng nghiép. Ching i6i xin chan thanh cim on va
mong nhén duoc nhiéu y kién phé binh ctia ban doc dé cudn séch duge
ftoan thién hon trong lan t4i bdn sau.
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CAC KI HIEU DUNG TRONG SACH

Cic mat phang hinh chigu : _
- Mat phéng hinh chidu ding : P!
- Mat phdng hinh chiéu bang : P2
- Mat phéng hinh chifu canh : P3
Cdc truc hinh chidu : x, y, z
Céc diém : A, B, C.. hoge 1, 2, 3 ...
Céc dudng (thAng hodc cong) : a, b, c...
Cac mat phang : (P), (8 ), (R) ..
Cac gée phing : a, 8, v ...
Cac mat cong : D, 6 Q ..
Hinh chiéu cha cdc y&u t& hinh hoc :
~ Hinh chidu ddng : ding chi s6 1
Thi du : A, B, ; a,, Bl ;05 R
~ Hinh chiéu bing : dung chi s§ 2
Thi du : A, B, ; a5, b, 5 ©,; R .
- Hinh chigu canh : dung chi s6 3
Thi du : Ay, By ; a5 by 5 ©4, R
Cdc vét cia mat phéng :

-.Vé't ding : vl Thi du vl; vl vh.

)
- Vet biang : v¢. Thi du vg ; v2e : v?.
- V&t canh : v3. Thi du vg VY VR

Vudng goe @ L

Seng song : /f

Thude : €

Giao : m'

Trang nhau : = ‘ .
Két qua cha sy giao nhau : = Thidu: X =d n P
(K 1a giae di€m cia dudng thing d va mat phing P),



PHAN MOT

i < N Ry ~ »

CHUONG 1
PHEP CHIEU

1.1. Céc bai todn vé phép chidu, CS thé chia thanh ba dang chinh sau day :

+ Cac bai todn vé tinh chit cda phép chigu hoge vé& hinh chiéu cla cdc yéu t6 hinh hoe.

+ Cdc bai todn vé xdc dinh phép chigu.

+ Cdc bai todn duge giai bing cdch Ung dung phép chicu.

Thi du I : Cho hinh chifu song song trén moét mat phing cta tam O va hai dinh
A, B ciéa hinh binh hanh ABCD la O’, A' va B’, (Hinh 1- 1a). V& hinh chigu cta hinh
binh hanh trén mat phing dd.

Gidi. VI tam cuia hinh binh hanh chia ddi hai dudng chéo ctia nd va phép chiu
song song bao tén tl sé don cda 3 di€m thing hang nén dé dang vé duge hinh chidu

cta hai dinh C va D la C’' va D’ véi AQ’ = O'C' va B0’ = O'D’, (Hinh 1- 1b).
' Ngoai ra vi phép chi6u song song bdo t6n tinh song song cia hai dudng thdng nén
sau khi vé dugc hinh chiéu cta dinh C la C’ theo cdch ndi trén, cd th& suy ra hinb
chidu cda dinh tha tu )3 D’ bing céch qua A va C' lan lugt vé cac dudng thing song
gong voi B'C’ va B'A. Giao di6m cda hai dudng thidng nay la di€m D' can vé.

Thi du 2. Cho ngudn sang S, mat phdng ndm ngang P, mat phdng nghiéng © va mot
cay sdo thang ding AB c¢d B € () (Hinh 1-2a). V& bdng cla chy sdo AB dd len ()
va (© ) do ngudn sing S :
gy ra biét ring hinh
chi€u theo phuong thing
dung cla S lén (P) va (8)
lan lugt la 8, va S, o 0’

Gidi, Gia thigt réng
(P va (&) 1a cde mat
phing khéng trong sudt, _
béng dé cva cay sao AB 8
[én (P) va (8 ) do ngudn o
sdng S giy ra ¢d thé xem 4/ . 2)
1a hinh chiéu coa AB lén Hinh 1= 1 ’
phan théy ctia (P) va
(© ) tu tam chigu S, (Hinh 1-2b).

Vi B € (4°) nén hinh chiu cla nd trén (P) la B’ = B. Mat khdc S| duge xem la
hinh chigu cda diém v6 tan cua AB ti 8 lén (P). Do d6 hinh chi€u cua AB lén (P)




Vi B € () nén hinh chidu etia no
trén P 1a B = B, Mat khic B, duyc
_xem la hinh chiéu cua diém vé tan cua
AB tit S lan (?). Do dd hinh chiéu cua
AB len () la doan B’M’ thudc SB’, o
dé M’ la giao di€¢m caa SB’ voi giao
7. tuyén cua (P va ().

Hinh chigu cia AB len R, ) la doan
M'A, 6 dé A = SA N S,M.

' Vay héng d6 cua sao AB len (PP} va
() 1a doan thing gdy khic AM'B’ trong
'dé AM’ la bong ctia doan AM dG lén 82 )
vd M’B’ 1a héng cuia doan MB dé 1én (/).
" Thi du 3: Cho hai mat phang Pva Rycat
nhau' theo duéng thang g 3 diém A B, ¢
bit ki thude () va 3-dudng thang =a, b,
¢ bat ki thudc (&), (Hinh 1-3a). .
—Xdc—dinh—tam chidu—S—sao chohinh—
chidu ciia A, B, C ti S lén (}, ) lan lugt

thuoc a, b, e.
Gidgi: Goi : H=gna; Tl =gnb
va K = g n ¢, (Hinh 1-3b).-
Xét hai mat phing (A, a) va (B, b).
7, Ching cd hai diém chung la :
L =anhb
~va L= AH N BI
trong d6 : AH =. (P) 0 (Aa)
Bl = ({P) n (B, b
Suy ra giao t.uyé'n ctia hai mat phéng
(A, a) va (B, b) 1a dudng thing LL. Tuong
tu nhu vay, giao tuyén cdaa hai mat phang
(A, a) va (C, ¢ la duong thang NN'| trong
do : ’

N'"=anec
va N = AH N CK.
Hai duong thang L' va NN’ cing thuéc mat phang (A, a), chung cat nhau tai diém
S la tam chiéu cAn xdc dinh. ' o

Minh 1-2

D& dang thdy rang giao tuyén ctta hai mat phing (B, b) va (C, ¢) la MM’ cing di
qua 8, ndi khde di S la di€m chung cia ba mit phing (A, a), (B, b) va (C, c).

Thi du 4: Cho mat chdp SABC va dudng thang d, tHinh 1-4'). V& giao diém [ cia
d vai mat béen (SAB) cia chdp bigl ring d cAt cac mat (SBC) va (AB() lin luot tai
K va L. '



Gidi: Dung phép chiéu xuyén tam

vdi tam chidu Ja dinki § va mat phing
hinh chién la mat day (ABC) cua chép.

Trong phép chiéu nay cdc mat bén -
(SAB) va (SBC) cta chdp lan lugt
chitu thanh cic doan thidng AB va BC ;
duong thing d chigu thanh d’ = K'L, .

trong do¢

K =SKnBCvALE=L"

Goi I’ = d° N AB, I chinh 12 hinh
chidu cta giao c[ié’m [ = dn (SAR)..

Béng phep chigu ngddc [ai suy ra
dlem T cdn vé :

[ =8 nd .

Thi du 5: Vé giao tuyén cua mat
chép SABC va _mat lang tru DE'_F.HIK,
¢ edc ddy ABC va DEF cing nam
trang mét mat phang % cho bigt hinh

chitu cla dinh chdp S theo hudng song

song vdi cac canh clia lang tru lén mat
phing Pla diem. S', (Hlinh 1 - 5).°
‘Gidi- Cd th€ vé giao tuyén ctia hai
mat dia.cho bang cach tim giao digm
cdc. canh cla mat nay véi mat kia.
Cdc piao di€m dd6 cé thé xae dinh nho

phep chiéu song song cd huang chiéu

mmg song v6i cdc canh bén ctia lang
try’ va mat phing hinh chiéu [a mat
phdng (P} chda day ctia hai mat.

Alinhk- 1~4

&/
s Minh 1-3

. P |
Trong phép chiéu nay ba mat bén cia
lang tru.duoc. chi€u thanh ba canh.cna

. lam gidc day DET ba canh . bén SA S8,

SC cua chop: duge chidu th.mh mc, doan
thang S’A, $’B, 8°C.

Trén hinh 1 -5, nhy hmh chleu tlen

) mat, phanv day Lhung co the nhan thay
‘ .' '_.'ngay rang mat chop xuyén vao mat IAng
T tra tai hai mat bén (EFKI) va (FDHK)

va xuyén ‘ra khéi lang tru & mat hén
(DEIH), trong dd cac digm 1°, 2, 3™ va

“4’, 5, T la hinh chiéu cta cac giao di€m
"+ ¢étta ba ‘¢anh bén ctia chép- vdi cac’ mat
.-bén cua ldng tru ;- cae di€m 6, 8 la

hinh chiéu cta giao diém cia canh FK
cha lang btru v&i cdc mat bén cta chdp.



. Hiah 1-5

Bang phép chi'é'u'song song theo hudng nguge lai ta xdc dinh dudce cac giao diém
1,2, 3 va 4, 5, 7 cba cac canh cia chdp vii cdc mat bén cta lang try. . Dé xdc dinh
cac di€ém 6 va 8, ta gdn hinh chisu 6’ va 8 cta ching lan {udt vao hinh chiéu cta -
cdc duong thdng SM va SN thuGc cdc mat bén (SBC) vh (SAB), & 46 8'M = §'N va
di qua diém 6’ = 8= F. ' ( o

Sau cung n6i céc giao di€m da xsc dinh duge bang cac doan thing véi ché ¥ la chi
dugce ndi. hai di€m cung thuéc mot mat bén cia chdp vA moét mat bén cia lang tru.

1.2 Bai tap

Bai 1 : Cho ba dudng thing song song a,
b, ¢ ¢6 giao di€m véi mat phing (P) lan luot
1a A, B va C; mot dim S € ¢, (Hinh 1-6).

Vé hinh chiéu xuyén tdm tit S léen ()
cia hai dudng thang a va b. Véi vi tri nao
cia a, b, ¢ 46t vai mat phang (P) thl hinh
chiéu cia a va b song song vai nhau. Khi nao

cac hinh chi6u ¢ta a va b song song nhau ?
Bai 2 : Cho hinh chiéu song song trén
mot mat phang cia trong tam G va cla

hai dinh A, B ctéa tum giac ABC lan lugt
1a G’, A' va B’, (Hinh 1-7). V& hinh chiéu
cia dinh thd ba C cua tam giéc.

"Hiuh I-6



Bai 3 : Cho hinh chisu song song trén mot mat phang
- ctia ba dinh A, B va D ctia mot hinh luc giac déu ABCDEF
- la A, B’ va D', (Hinh 1-8).
Vé hinh chiéi coa hinb luc gide d6 trén mat phidng da cho.
Bai 4: Cho dudng tron tam O néi tiép trong hinh vuong
ABCD ndm trong mat phang P Vé hinh chiéu song song cla dudng
tron d6 trén mat phang Q biét ring hinh chigu cla hinh vuong
ABCD trén Q) la hinh binh hauh AB’C'D’, (Hinh 1-9).

ilinh 1-7

”

ilinh t-%

R

c -

itiah =01

Bai 6 : Cho tit gidc phang .
ABCD, mot diém S khong
thuoc mat phadng cla
ABCD va mot diem A
thugc tia SA, (Hinh 1-10).

Cdi A la hinh chiéu
cta di€m A tii tam chidu
S lén mét mat phéng
P nao ds. Hay xac dinh
d ‘ mat phang P va vé hinh A
47 " chiéy ctta ABCD tii 8 lén
Mok 1-10 ’ (.{p) blé't l’ﬁng _hlnh Chié'u 1Mab 1-9
B dd 1a mot hinh binh hanh.

Bai 8 : Cho médt it gidac phing ABCD, ' '
(Hinh 1-11), Xdc dinh vj trf cia tim chiéu 0
$ va mat phang hinh chigu % sav cho hinh
“chiéu caa ABCD tu S tén () ta

a) Mot hinh blph hanh

b) Mot hinh chit nhat

¢) Mot hinh vuéng. .

Bai 7 : Cho goc XOy va mot mat phdng
P, (tlinh 1-12). X4c dinh huéng chi6u s
sao cho hinh chi€u song song céa gic %0y
" theo huéng do len (P) la mot gdc vudng.

Cang cau hoi nhu trén nhung xét trong

cic trudong th sau :
a) Gde y ¢d mét canh song song

vdi mat phang P
b} Gde %Oy la mot gdc vubng)co’ mot
canh song song vdi mat phing P, Hinh 1-12

v




- BIEU DIEN DIEM, DUONG THANG VA MAT PHANG -

2.1. Di€m B

- Hinh biéu difn.cia mot diém A _trong phudng-phédp hai hinh chigu thér;g
cap diém (A}, A,) nam trén mot clu’ting giong vutmg= ‘gde vdi truc hinh chiéu.

- D4 cao ctia, mot diém la khoang cdch tir dlemf ‘d6 den mat phang hinh chi¢
' Tmn hinh bigu dlen, do 1a khoang cach tar hmh chiéu diing cua diém t6i tluc hin

/Do cao cua d]ém la duong, bing khong hoa’é am tuy theo hinh chiéu ding
i 0 phla trén, thdoc hoac & phia duédi cla truc hinh chigu.

- Db xa cuar mét di€m la khodng cach tit diém d6 dén mat phang hinh chié
T‘lcn hmh blBu dién dd la khoang cach tit hmh chlé‘u béng cda diém t6i truc hin

Do xa cta di€m la duong, bang khfmg hoac am thy . theo hinh chiéu bang <
‘phia duéi, thudc hoac & phia trén cda: tryc hinh chiéu.

2.1.1. Cdc thi du ' ce R |
“Thi du I: Xédc dinh vi tri so vﬁi:céé mat ph-fmg hinh chiéu ci‘m cAC dis‘r‘m A, B, C,
D, E cho trén hinh 2-1. A= 4, ' . =

Gidi . - Dié’m A cd do xa ' T S 0y o
bang O (A €x) vadocao oo f I'
duong nén A thudc mat o .
phang hinh chiéu ' ding, & I . L, o < ]
phia trén ctia mat phang hinh = P T T
chidu bang. < \ '

- Diém B c6 d6 cao bang '

O (B, € x) va d% xa duong 523 : o

nén B thude mat phang hinh
chiéu bang d phia trude caa il 2= 1 R E
mat phang hinh chidu ding. . S IR :

- Diém C c6 do xa va do cao déu bang 0 {C = C € x) ﬁ_é_n'l'C"_dﬁhg:thai_' thude
ca hai mat phang hinh chifu tite 1a thudc truc hmh ch;éu X, ' o

- Difm D cd.dd cao va do6 xa bang nhau vé tr tuyét d6i va cung mang dauw’ duong
nén D cach déu hai mat phédng hinh chidu vA nam d gdc tu thi nhat

- Diém E c6 db cao dudng, d6 xa am nhung bing nhau vp trl tuyet dm nén E Cach
déu hai mat phang hinh chi€u va nam & géc tu thu hai.

0
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Thi du 2: Ve difm A doi
xung voi digm A gua mat
phang hinh chitu ding va
diém B’ déi xdng véi diém
B qua mat phang hinh chigu

" béng, (Hinh 2 23)

Giai :

- Vi. A va A d6i xing

" nhau qua ‘mat phang hinh

chi€u ding tic la chung thuoc
moét dudng thang chiéu ding
nén hinh chiéu ding coOa
chung trung nhau : Al A

Mat khic dé xa ctua ching bang nhau vé tri tuyét ddi nhung khace d'lu ‘nén hlnh
chiéu bang cta chung d6i xing nhau qua truc hinh chidu, (Hinh 2-2b).

- Vi B va B' d6i xing nhau qua mat phang hinh chiéu b"mg tlic la chung thuoc

truc hinh chigu, (Hinh 2_—20).

Thi du 3 :

chigu hang B, cta digm B,

Glm ;

- Hinh chidu bang
ciia A va B d61 xing
nhau qua truc hinh
chi¢u, do dd
trung tric cia doan
thang A,B,.

~ Hinh
diing cia A va B
trung nhau : B, = A‘

Thi du 4: Vé hinh
chiéu canh cua
diém A(A, A)) va
hinh chiéu
ctia dig¢m B(B,, B,),

mot duong thang chiéu bang nén hinh chidu bang cia chung triung nhau : AL_ = A'
Mat khdc d6 cao cia ching bang nhau . Ay . o 4, E§1 o
vé tri tuyét d6i nhung khéc ddu nén hinh [ {
chigu ding cda ching d8i xing nhau qua a) ERZ
¥ b K PBZ }82 il
Cho diém A(A, A,} va hinh
5 (Hinh 2-3a). T
Xd¢ dinh truc hinh chi€u va vé hinh chiéu o B
ditng cla di€m. B bi€t rang A va B déi
Ung nhau qua mat phang hinh chiéu dng 1
> A, L 4,
- Vi A va B déi xdng nhau gua mat
phang hinh chiéu ditng, (Hinh 2-3b) inh 2-3
F ¥
8, By 8, 83
O °——-<‘—~#—-4
x la
Ay A
I,
chiéu 8 1
[N IR N i
tL——‘——"-——‘—- =
A A ‘
- y : NS
bang a) b) '
ITinb 2-4

(Hinh 2-4a).

I1



(iidi :

Nhan xét

- Hinh chiéu ditng va hinh chiéu canh ecia mét di€m nam trén mot duong gidng
ngang vudng gde vdi true hinh chidu =z

- Hinh echiéu dding va hinh chiéu biang clia mot diém nam trén mot duong giong
thang ding vuong gde voi true hlnh chidu x.

- Trén hinh bigu dién, 26 xa cita m6t di€m bang khodng cdch tit hinh chigu bang
cia né dé&n truc x hoac khoang cdch tit hinh chidu canh eta no tai truc z.

Vdi cdc nhan xét (rén, viéc vé hinh chiéu thd ba cia A va B theo hai hinh chifu
da lhO cla ohung duqc thé hién trén hinh 2-4b.

. . A.Z DZ

2.1.2. Bai tap 4 "8, , f

Bﬁ_i' 1 : Xsac dinh vi tri so vdi o . l
cde mat, phang hinh chiéu ctia cac L )
di€m A, B, C, D, E (Hinh 2-5. © 5,

Bai 2 : Cho hinh bi€u dién cua

3 EIEEZ

cadc diém A, B, C, (Hinh 2~ 6) Ve A, , _
hinh bidu dién eva : Y,

- Digm A do6i xing voi A qua 4
mat phdng hinh chidu ding. inh 2-5 »

Ay - Diém B’ déi xitng v4i B qua mat phang. hinh
5 ¢ =<, . chiéu bang.

~ Di€m €’ d6i xing vai C qua truc hinh chiéu x.
49 Bai 3 : Cho hinh bidu dién ctta cée dim A, B, C,
(Hinh 2-7). Xac dinh vj trf cda truc hinh chigu x trong
ting trudng hop bigt ring A thude mat phang hinh
chigu diing ; B thude mat phang hlnh chiéu bang va
C thuéc mat phang phan giac goe tu [ va IIL.

Ea

c ' €z 8

8, : 9/

N Ay i '

Ilinh 2-6 : .

“ T 8 ' 2 i

Bai 4 : Cho hinb bi€u dién cda o | f i

hai di€m A va B, (Hinh 2-8). Xde N

dinh vi tr{ cha truc hinh chigu x I | s

bidt rang d6 cao cua A bang dd xa | | 8,
eda B. Chi ré vi tri cta A va B so | |
vdi cac mat phang hinh chi&u. A, ¢ l
Bai & : Cho hinh bi€u dién cua G, 1
di€ém A va hinh chiéu ding cua ‘ 4

~

diém B, (Hinh 2-9) truc hinh chigu inh 2-7 Wioh 2-%

12



x va hinh chiéu bang ecta B biét

A, rdng A va B déu thude mat phing
phan gide cha gde tu T va IIL ‘

o 4 Bai 6 : Cho hinh chifu ding. ctia

diém A thuoc mat phang hinh chidu

cdiing va hinh chiéu bang cua diém

P B thuge mét phang hinh chiéu bing
(Hinh 2-10). Xac djnh truc hinh

+ 3, chifu x va cic hinh chiéu con lai

N

ctia A va B biét rang dH caoc ciaa A

in ' 5 6 xa cita B va bang +15mm.
Ilinh 2-9 Ilinh 2-10 bang d¢ cua B . g !

Bai 7 : Vé hinh chidu canh cua cac diém A, B, C, D, (Hinh 2-11). :
Bai 8 : Cho ba hinh chidu cia diém A, (Hinh 2-12). Xdc dinh vi tri cda truc hinh chitu z.

[

1+ ¥ ¥ | >
A . o '
o’ C,7Cp ) .
l . 0z . Ay ————0 ‘.43
] . '
x ° A X .
AZ Ag J
* H
Y d A
BZ % p/’ ] .
Winh 2-11 . ik 2-12

2.2. Duing thing

Mot s6 diém cdn chi y :

+ Hinh bidu dién cta mot dudng thing a bdt ki trong phuong phap hai hinh chiéu
thing goc la mot cap dudng thang (a,, a,) xién gdc bdt ki vai truc hinh chiéu,

+ Nam ving dinh nghia, hinh bigu dién va tinh chdt cia : dudng bang, duang mat,
dudng canh, duting thang chiéu bang, dudng thang chiéu ding.

+ Biéu dién sy [ién thuoc gita di€m va dudng thaing.

+ Bigu dién hai dutng thing song song ; hai dudng thang. cat nhau ) hai duding
thang chéo nhau.

- 2.2.1. Cac thi du
Tfu du I: Cho céc dlom AlA), Ay va CC, Gy (Hinh 2- l’ia)
- Qua A vé mot doan thiang AB song bU]]g véi mat phang hmh chigu bang blet rang
AB ¢6 chiéu dai bang 25mm va nghiéng vdi mat phdng hinh chidu ddng mét goc 30V
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- Qua C vé moét doan thang
CD song song voi mat phang
hinh chigu ditng biét rang CD
¢t chiéu dai bang 30mm va

‘nghiéng voi mat phang hinh

chidu bing mdt goc 45°.

(riai :

-~ AB la mat doan thing
thuge mot dudng ‘bang : Qua
A, vé dubng thang song song
voi true x. Qua A, vé mot duing
thing nghiéng véi true x gde
30" va dat trén d6 wmot doan

thang A,B, = 25mm. Ti B, dé

dang suy va B, (Hinh 2-13b).

CD 1a mot doan Lhang
thuge mot duang mat @ Qua
C, vé dudng thang song song
vl trye x. Qua C; ve mdt
dudng thiang nghiéng véi truc
.x goc 45" va dat trén do mot

doan thang C,D, = 30mm. T -

D, dé dang suy ra D,,

Ay
&
x — l —
4,
a/
&
A o By

&)

Minh 2-13

Trén hinh ve chi vé moét trong bén vi trl cta AB va CD, ban doc ty suy ra cae vi

tti con lai eta chung.

Thi dy 2: Cho hai dutng thang bat ki a (a, a,) va bib, b,) (Hinh 2-14a). Ve duong
thing chiéu ding ¢ va duong thang chidu bang d edt ca a va b.

Gidi

a)
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- Goi 1 va K 1an gt 1a giao digm cha dutng thing chidu ding ¢ vfi a va b. Th cd .
I =K =C =a nbhb,.

Hinh chifu bing cia c.la ¢, (I, K,) vubng goc véi truc x (Hinh 2-14b).

- Goi M va N ldn lugt 1a ‘giao diém cia dugng thang chiéu bz’ingd vdi a va b :

S MEN,=d,=a,Nb, "

Hinh chigu diing qt'm'l dla d, (MN) vudbng goe vai truc x.

”,

Thi da 1: Cho rd.u'éng thang aa, a,) (Hinh 2-15a). Tim trén a cac di€m :
- A ¢d do6 cac bing 0
- B cd do xa bang 0

— C ¢6 hai hinh chiéu trung nhau, -

-~ D ¢6 hai hinh [!h.il‘?'u d8i xdng nhau qua truc x.

oo

a/ ' <= cs A 7

Minh 2- 158
Trudc hét nhan xét lang cdae di€m A, B, ¢, D thudc dlmng thang a nén cac hmh
chigu cda chung phal thuoc cde hmh (hwu rung tén.ctta a. C

I\gom ra (Hmh 2- lohl ,
A oo do cao bAng, 0, nen A € x, do do
A ' . ,A‘-—ralﬂx. n
- B ¢6 dé xa bang O nén' B, € x, do d(i '
B,=a,n x*
~ C ‘¢d Kai hinh chteu triing nhau nén :
C,=C,=a nNa,
D co hai hinh chifu déi xing nhau qua (ryc x. C6 thé xdc dinh D nhu sau : qua

di¢m B, = a, N x vé duimg thang &’ , doi xdng véi a, qua x. Didm D, = a 0 a',

la hinh chigu dung cia diém D can nm ty dd suy ra hinh chigu bing D.. cua I,

YOThi du 4 Cho hai duong thang bat I a(al a, D ‘b(b b va hinh chigu hang cua
di¢m M thudoe mét duong thang c song song VO] a va cat b, (Hinh 2-16a). V& hinh
chiéu ditng cua M. T

15



(Giai

Hinh 2-16
Nhan xét rang :
MEcnénMZEcz;MIEc

¢ flaménc, [l a,;c /a

[

cnb=Bnenc Nh, =B, vac, Nb =B, véi B,B, L x. Viy ta co thé vé
hinh chiév dung M cia di€ém M nhu sau (Hinh 2-16b). '

-~ Qua M, vé c, // a, ' _

- Goi B, = C, O b, tit B, suy ra B, € b

- Qua B, vé ¢, //a, td& M, suy ra M, € e

2.2.2 Bai tap
Biai 9 : Qua digm M vé mot dudong thé‘ﬁg bing cit dudng tﬁa’mg d (Hinh 2-17a),
vi qua diém N vé mot duong thang mat cat dudng canh PQ, (Hinh 2-17b).

Bai 10 : Cho hinh chiéy ding cta
~ hai diém A va B, hinh chiéu bang
cta hal diém C va' D, (Hinh 2-18).

b

a - Vé cac hinh chiéu con lai cta
A, B, C, D biét vang c4 4 diém do-
* ciing thudc méot dudng thang d.

‘b - Tim trén duong thang d do :
- Dié'_m co dé (:é._u biang 0

A S S ’
s oo - Diém e dd xa bang 0 -

|

" -~ Diém ¢6°d6- cao bing hai 18n do

flinh 2-17

16



Bai 11 : Cho duéng canh PQ, (Hinh 2-19). Tim trén duong thang dé :

a — Difm cd hai hinh chigu tring nhau.
b - Didm ecd bai hinh chifu d6i xing nhau qua truc hinh chiu x.

P
8, !
73
N | 1%
x
E
o X
% Z
A,f .
4
: Hinh 2-18 ' o » Hinh 2-19° -
Ba1 12 : Xdc dinh vi tri tuang dsi cta hai du’dng thang p vaq (Hlnh 2-20a, b, ¢,
d, e, f). _ o .
7= 9z
ﬁf/
4 / .
: A
X
%/ P . )
a) ‘ o)
A
P _ 9y ) 4,% P ; ‘791 | 4
: 3
N, 8
z x AN x—
. \ MZ
P ' ‘ : :
b 4, Co 7 92 .
A/ _ e) £)
‘ 2

‘MHinh 2-20
Bai 13 : Cho hai dudng thing p va q, (Hinh 2-21). V& mot dudng thang cit cA p va q va

a- Song song véi mat phang hinh chigu déng va c¢d do xa cho truéc (Hinh 2-21a).

2-BTHIIHH . 17



b - Song song voi mat phing hinh chi€u bing va cd d6 cao cho trudc (Hinh 2-21b).

¢ = Thudc mdt phang phan gidc thd hai (mat phdng phén gidc cia géc tu II

va IV), (Hinh 2-21c).
/3 o

? : _
, . 7 i | X

-Pz

al | 5 o
Hinh 2-21 ‘
Bai 14 : Cho diém A va hai dudng thang p, q |
' a - Vé qua A dudng thang cit ca p va q (Hinh 2-22a). _
b - Cing yéu cdu nhu tr8n nhung cho q la mét dudng thing canh (Hinh 2- 22b)
Bai ‘15 : Cho dudng thing a, dudng thing canh PQ va hinh chidu ding cia di€m
M khong thuoc a va PQ, (Hinh 2-28). V& hinh chifu bing cia M biét ring M thudc

mot dudng thing song song véi PQ va cat dudng thing a. p
i 1

W,
Ps !
M A
: a
o As !
Ay P
q
P
l?, 07
% _ ’ 2 4, p
Az h ?
% ) 9
‘ 4,
¥73
le, o
a) . b}
Finh 2-22 Hinh 2-23

Bai 18 : Cho dudng thang a, dudng thdng canh PQ va hinh chidu bing cia diém
M khong thudc a va P.Q, (Hinh 2-24). V& hinh chidu ding cia M biét ring M thudc
moét dudng thang song song véi a va cdt dudng thidng canh PQ.

Bai 17 : Cho ba dudng thdng a, b va c trong d6 b 1A dudng théang chidu bing,
(Hinh 2-25).

a — V& mot dudng thing cit ca ba dudng thing a, b, ¢ vA song song véi mat phing
hinh chiéu ding.

b - V& mot dudng thing cit hai dudng thdng a, b va song song véi dudng thing c.
18



P q
5 ! e,
41'
4,54, 51
a, B af
02
)
[-] ‘ 42
5 J
g, |
Hinh 2-24 ’ Hinh 2-25

2.3. Mit phing

Mot 6 di€m ca&n cha y : .

- Mot mat phing c6 thé dugc bi€u dién bing hinh bidu dién cta': ba didm khong
thing hang ; mot dudng thing vA mdt diém khéng thudc dudng thidng dd ; hai dudng
thang cat nhau ; hai dudng thing song song. TU cach bidu dién nay cd th€ dé dang
chuyén sang cach bi€u dién khic (Hinh 2-26). A

, 5
A, q
o
AZ A
&
8,

Hinh 2-26

Ngoai ra ngudi ta ciing thuong bifu dién mat phing bing hai vét clia nd, day chi 1A trung
hop riéng cla viée bi€u dién mat phéng bing hai dudng thing cit nhau hoac song song.

- N&m viing dinh nghia, hinh bi€u di&n va tinh ch&t cia cdc mat phdng cd vi tri
dac bjet so v6i cac mat phing hinh chi€u : mat phing chiu ding ; méat phdng chiu
bing ; mat phing bing va miat phang mat, '

—~ Nam vitng cac didu kién lidn thudc cia di€m vd dudng thing v6i mat phéng.

19



2.3.1. Céc thi du

Thi du I: Cho diém A va dudng thadng a, (Hinh 2-27).

- Qua di€m A dung mot mat phang L vubng gde véi mit phdng hinh chi€u ding
va nghi¢ng v6i mit phing hinh chidu bing mét géc 30°.

~ Qua duding théng a dung mdt mal phing R vudng gde v6i mét phing hinh chidu bang.

Xac dinh cdc v6t cia hai mat phédng Q va R

Giai . . '

- £ 12 mat phang chifu ding nén hinh
chigu ding Q, eva nd la mot duﬂnglthén'g.

ViA€RQntnA €9, } :

WVl gdc nghieng @, , P?) = 30° nén &y e X3
x) = 30° Vay qua A, vé mot dudng thdng
L, hgp véi truc hinh chidu x mt gde 30°,
dd 1a hlnh chidu ddng suy bién cua mit
phang & cén vé. V& ding cua (&) Ia
V};LE . Vet bang cha- (&) ) la vf)‘ Lxva . 4
di qua diém Q, = vb’ N x.

Bai todn ¢d hai nghiém hinh.
- - (R) ia mat phing chiéu bing nén
hinh chi€u bang R, cia ng 1a mot dudng thing. Mit khée vi a € (R) nén a, = R,

Hinh 2-27

Vét bing cia (R) 1a vi = R,. V&t ding clia né 12 v, L x va di qua diém
= vyl
R, = v 0O x

Thi du 2: Cho mat phéng @ (p N q), (Hinh 2-28a). Hay vé trong (&) :

Hinh 2-28

20



Dudng thang bang c6 dé cao bang h > 0'
Dudng thang mat 6 d6 xa biing 1 > 0
- Duang thidng ¢6 hal hinh chiu tring nhau
Pi€m cd d6 cao va d6 xa déu biang h.

Gidi : Trén hinh 2-28b _

- Goi b 1a dudng béng cédn vé. VI b c6 d6 cao bing h nén'b_l // x va cdch x vé phia
trén mot khoéng bing h. Mat khac vi b € (Q ) nén b phai ¢é hai di€m thude (), ching
han diém A = b N p va di€m B = b N ¢ Tit ce hinh chidu ding A =b N p va
B, = b, N q, suy ra cdc hinh chiéu bing A, €p,va B, € q2 Dudng thing b2 AB,
la hinh chifu bing cia dudng thing bing b.

- Goi m la duong thang mit m ofn v&. Lap lubn tuong tu nhu trén, ta vé hinh’
chiéu bing cia dudng thing mat, dé ia 'm, // x va cach x vé phia dudi mot khoang
bang l. T m, suy ra m; béing cich gdn m véo, &) tal hai diém, chang han diém
C=mﬂpvadlemD m N q.

- Goi g 1a duung thang thuoe (Q ) va cd hai hinh chiéu tring nhau. Cé thé xac
dinh g bing cich tim diém 6 hai hinh chidu tring nhau ca hai dudng thing thusc @ ),
chdng han p va q véi ni ching bing dudng thing :

Di€m E v6i E, = E, = p, N p,

bBi€m F véi F| = F, = q; N q,.

Duding théng g = EF la dudong thing thusc mat phing phan gide tht hai ?

- Goi K la diém thudc (@ ) vd ¢ d6 cao bang d6 xa va bing h, dd cing la diém
thuéc dudng thang bing b da vé trén va cd do xa bing h. D& dang xdc dinh dugc
K, = b, N P’ v6i ¥ 12 duing thang d6i xing voi b, qua truc x. Tu K, suy ra K; € bl

Cing cd thé xde dinh K, = b, N b, véi b’, 1a dudng thing d6i xvng véi b, qua
truc x. Tt K, suy ra K, € b,. Ban doc ty vé hinh.

Thi du 3. V& céc v&t cla mat phdng & (b N m) (Hinh 2-29a),

7
my , % »y
) v, -2,
& mz MEMz . - mz
Z, \
a) - z b &z
Hinb 2-29

Gidi : Vi b vd m lan lugt 1a dudng thing bing va dudng thing mat cia mit phing K
nén hudng cda hai vét cda (R ) da bist, do d6 chl cdn tim mot diém nao dd thude

21



mot trong hai vé&t 1a c6 thé vé dugc chang. Chang han xé4c dinh vét diing N cla dudng
thdng bang b, (Hinh 2-29b).

Qua di€m N = N, v& vét ding cta () la v // m;. Qua giao diém Q;
vé vét bang cla () 1a v i b,

Qﬂx

Cling cd thé xdc dinh vét bing cua dudng thidng mit m réi vé vél bang va vét
ding cia (R ). Ban doc tu vé& hinh. :

Chi y :

a - V&t cha mét miat phing chia v&t cung tén cha cdc dudng thaing thudc nd.
b - V&t ding clia mit phing song song v6i cdc dudng thidng mat cha nd.

V&t bang ctia mat phéng song'song v6i cac duding thang bang cida nd.

c — Mit phéng khﬁng song song v&i truc hinh chlé'u ¢6 hai v&t cit nhau tai mét
di€m trén truc dd.

Thi du 4. Cho mat phéng .Q- (pf.-’q) va diém A khﬁng thuge (R ), (Ifinh 2 - 30a) Qua
A dyng mat phang SQ song song v6i mit phang Qs . Bidu dién (R) bang cac vét clia nd.

- Gidi

al

Hinh 2-30

Vi (R) /() nén vét ding cia (R) song song véi mot dudng thing mat cia (&)
~ va vét bing cia (R ) song song v6i mdt dudng thdng bing cua (W ).

Cac vét cia (R ) 6 thé xdc dinh nhu sau (Hinh 2-30b).

- Trong mit phidng Q vé dudng thing bang b va dudng thing mit m.

— Qua diém A vé dubng thing b’ // b r8i tim vét ding N cda b

- Qua- N = N, v& vét ding cia (R) la ',v-i.' /l m; va qua dim Rx =.v:IB N x vé vét
bing cia (R) la vi // b, (hodc // b',).

Chd ¥ : Bai toan trd nén ddn gidn hon néu mat phing & duge x4c dinh bang cac

vét ciia nd. Khi dé cde vét cla mit phdng R s& song song v6i cac vt cung tén cla
S (Hinh 2-31).

22



Hinh 2-31
' 2.3.2. Bai tap -

Bai 18 : V& hinh chifu bing cia ngd gidc phdng ABCDE biét hinh chiéu ddng cha
ndé va hinh chi€u bing cdia ba dinh A, B, C (Hinh 2-32).

Bai 19 : Qua diém A dyng mat phdng chifu dﬁng 9 va mat phdng chifu bang
R bist rang () va (R ) déu song song véi dudng thing a (Hinh 2-33). Bifu dién Q)
VA (R ) bing cac vét cta ching. . :
yk Bai 20 : Qua diém A vé
_dudng thadng bang song song

v6i mat phing R trong cdc
truong hgp sau.
- R (p N q (Hinh 2-34a)
-Q (p /) (Hinh 2-34b)
-Q, (Vb.’ vé,)(H}nh2—340)
Bai 21 : Qua diém A dung
" mat phang &, song song véi
hai dudng thing chéo nhau p

% Hinh 2-32 Hiah 2-33 . va q (Hinh 2-35 a, b). Xdc
. dinh cac vét cia (W ).
P
: A
Ay ' - q
T 7
. B
-] J vf = VZ
A, 4z 2"
72
2/

Hinh 2-34
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P’ 7‘ %_—:éfz /1715792

As

/N

. Y

Hinh 2-35

Bai 22 : Vé hinh chigu con thidu cia dudng thang AB biét rang AB song song Vi
mat phing Q@ (Hinh 2-36 a, b, c).

Az E4 l
3 | 4y

Hinh 2-36

Bai 23 : Ve hlnh chi€u con lai cia tam giac ABC thuge mat phing Q,- trong cac
trudong hdp sau :
al b (p M q) 3 A, B, // p, ; q, (Hinh 2-37 a).

Hinh 2-37



- ( vh D vE AQCZ. i va. (Hinh 2-37 b).
Bai 24 : Cho mot vét cia mat phdng & va mét diém A thuée mat phang dd (Hinb
2-88a, b, c, d). Vé v&t con lai cta (R ). :

A
7 . 7
74 Ay At A

9. 1
P Fa ‘tz x

2
| <
- Az ' : . ) Az
a) . ' & o &)
‘ Hinh 2-38

Biai 26 : V& cac v8t cua mat phing Q chia dudng thing a trong céc trudng hgp sau
a- @ la mat phing chiéu ding (Hinh 2-39 a).

b- £ 12 mat phing chiéu béng (Hi_nh 2-39 b).

c— % cé hai vét trung nhau (Hinh 2-39 ¢). -

a) v ¢

- Hinh 2-39
Bai 26 : V& cac vét cta mat phdng Q (p, q@), (Hinh 2-40 a, b, c, d).

2/ c) : Iy

P
7, Y /l
x
/ 4,
%
=9
Hinh 2-406-
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Bai 27 : Vé hinh chifu bang cta tam gidc ABC bi€t ring ABC thudc mét mat phéng
song song vdi mat phing Q (p N q), (Hinh 2-41).
. .

Ay

Pz
92

Cs :
Hinh 2-41 :  Hinh 2-42

Bai 28 : Qua diém M vé mot duong thing cit truc hinh chifu x va dudng thang
a cho trudc (Hinh 2-42). - :

CHUONG 3
- CAC BAI TOAN VE VI TRf
A
3.1. Co6 hai loai bai toan co ban vé vj tri :
+ Xac dinh giao diém cia dudng thdng va mat phang. Ky Ao
+ Xac djnh giao tuyén caa hai mit phang. | 8,
“ x—
Thi du 1: Tim giao diém cta dudng thing AB va h P
mat phang chidu ding R , (Hinh 3-1). A °
Gigi : Goi K = AB n 2 8,
- Vi () 1a mét phing chiéu ding nén 1-
Kl - AlBl ﬂ \v"é& Ké
- VI AB la dudng thing canh nén hinh chi&u
bang KL2 ciia K dugc x4c dinh sao cho (AIBIKI) = 8,
Hinh 3-1
= (A,B,K)).
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Cach lam da duge chi r8 trén hinh vé.

Thi du 2: Tim giac di€m ctia dudng thdng chigu .
bing d vi mit phing ® (p N q), (Hinh 3-2). &

Gidgi : Goi K =d N &) Pf/

- Vi d 1a dudng thing chi6u bing nén K, = d, %
- D& xac dinh K, c6 thé gin K vao modt dudng , ¥
thing nao do thudc mét phing R, chang han duong P/l !
thang p’ // p : :
QuaK.Z:d vé p’, Il p,, ta s Q, = p’, N q,
T Q, suy ra Q, € ql Qua Q, vé p’, // p,

K, =4 np,.
Thi du 3: V& giao tuyén cta hinh phéng ABC voi

mat phéng chidu bing Q, (Hinh 3-3). A=K,

Gidi : Goi IK = (ABC) N (R) Hinh 3-2 .
trong do I=ACN{QKQ)vaK= BCO(Q,}

Vi (%) 1a mit phéing chi€u bang nén LK, = v
trong d¢ , = AC an,K = B,C, N v2

Q.

_ Dé dang suy ra hinh (]né’u ding 1K,
‘cla giao tuy&n. Trén hinh chi€u ding cing
chi r6 phan thdy vA khudt cia hinh phing
ABC d&i v6i mat phang Q.

Nhan xét : Qua 3 thi du trén La thay
réng khi gidi bai todn xdc dinh giao didm
cia dudng thing va mit phidng hoac giao

tuyén cta hai mit phing, néu cé mot yéu
t6 (dudng thing hodc mat phing) ¢ vi trf -
vuong gdc voi moét mat phang hinh chigu 2

(duong thing chiéu hoic mat phang chigu)
thl mot hinh chidu cta giac x4c dinh duge
ngay trén hinh da cho. Hinh chigu cdn lai 8,
caa giao dé dang suy ra dugc bang cach A

ding cdc diéu kién lién thudc cha di€m vdi

duding thang hodc miat phing. y2

Kz

Thi du 4: Tim giao didm cta dudng thing
d va mat phang Q (p / @ (Hinh 3-4).

Gidi : Goi K = d N (Q). Giao diém K c¢d thé xac dinh dudc béng phuong phap
mét phiang phu tro. Trinh tu g‘iéi'gﬁ_m 3 budc :

 Hinh 3-3

- Qua d dyng mot mat phang phu tro R, chdng han 14 mat phing chiu bing :

=R (=v3) -~
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- Vé giao tuyén MN =
Cach lam tudng tu nhu .¢

R) N &)
thi du 3.
- Xac dinh giao di€m K = 4 N

MN v&i K, = d, " M|N, va K, € d,.

Didm K la giao diém cén tim cia d

va (@ ).

Thi du 5: V& giao tuyén cla hai mit
phing P (v! , sza ) va R (Vb‘ , VEL ).
(Hinh 3-5). '

Gidi : D& vé giao tuyén cia hai
mat phdng, phdi xdc dinh 2 digm
chung cua ching va ndi lai bing
dudng thing.

' Trong bai todn ndy di€ém chung thl’f
nhdt M cia (P) va Q) 1a giao diém
cia hai vét bang cia hai mat phiang do

MEM2=v2ﬁv2 M € x.

» Q'

Diém chung thd hai N cé thé xéac

dinh béing phuong phap mat phéng
phu tr¢ nhu sau.

- Cit ca (P) va () bing mot mat

phang R, ching han la mot mat phing

bing. - V& hai giao tuy&n phuy :
p=R)n &P
q (R) N &)

8] day p va q l4n lugt 1a duong
bang cia (FP) va (&b ), do dd :

Py vp 5 qy M vQ.

Il

| R / . \”aa’
K=t =9, ‘ M

7
s Mz

Hinh 3-5

- Xac dinh giao difm N = p N q, trong do

N,=p,Nq,; N, €p (=q =R).

MN la giao tuyén cin vé.

Nhgn xéi: Khi gidi bai toan vé giao tuy&n cha hai mit phing, néu da bist hudng
¢ia giao tuy&n thi chi cdn xdc dinh mot di€m chung cia hai mat phing dé 1a vé dugc

giao tuyén.

Trén hinh 3-6 cho hai mat phing P va &b o6 cac vét ding v;) va v song soﬂg. Ro

rang giao tuyén g =

Q

(@) N (&) phai song song véi hai v&t diung dd, ndi khac di g

la m6t dudng thing mat cia (P) va (R).
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Xéc dinh giao tuyén g nhu sau.

- Xac dinh mét di€m chung cia P) va Q):
M=vinvg

- Qua M v& g // v} (/} v )trong do :
g /fxvag, €M, _
g, !/ v} UiVl va g € M),

Thi du 6: V& giao tuyén cta hinh phing
"ABC va mat phang 9 (vﬁ , va). Xét thdy
va khuft ctia ABC so vai () trén hai hinh
chiéu (Hinh 3-7). ‘

Gidi ; D& vé giao tuyén cia hinh phéng
ABC va mit phang , ta 18n lugt xde dinh -
cAc giao difm I va K cia cdc canh AB va
BC thugc hinh phang ABC v6i mit phing Q.

Cach lam duge tisn hanh nhu & thi dy 4 va da duge chl ro trén hinh ve.

Viéc xét théy khudt cia ABC déi véi (R) dugc tién hanh doc lap trén mdi hinh
chiéu. : '
-~ Trén hinh chigu ding:
xét ‘hai diém cung tia
chi€u ddng 1 va 1’, trong

adleABval’Ev;y

Di€m 1 ¢6 d6 xa > 0 ;
diém 1’ ¢d dd xa = 0 (vl
I’y € x), do do di¢m 1
thdy ; diém 1’ khudt. Suy
ra phan BIK cta ABC théy
trén hinh chi€u ding, phan 4
con lai ACKI khudt,

- Trén hinh chigu bing: .
xét hai di€m cung tia
chiu bang 2 va 2’ trong
d6 2 € BC va 2’ € v,

Diém 2 e¢d db cao > 0
. difm 2’ cd d6 cao 0
(vi 2°, € x), do dd di€m Hinh 3-7
2 thay ; diém 2’ khuét.

Suy ra phén ACKI cta ABC th&y trén hinh chidu bang, phdn con lai BIK khuat,

/S
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3.2 Bai tap

Bai 1 : V& giao di€m cia dudng théng d va mat ph‘é?ng P (Hinh 3-8).
a) P(A, a) ' |

b) P, x)
&) P v, v2)

d) Pa// b);d /a /b
&) P v, = vty d i, i v}

0Py, D) dy vy dy i

- M : o | 41
. 7 Ky . 'v‘ y
| K ’ ’
L— e T ‘ 5 '
4 ' Az
K, \
A
4 ajl é/ g} BZ
Ay /f @
Y
7, Z
ay ) g) £)

1linh 3-8
Bai 2 : V& giao tuyén cia hai mat phing Pva Q (Hinh 3-9).

a) Planh; & (c/fd
by Pvi, vi) ; & (K, x)
) Pl vD s R (v, vd)

d) p<v}3 ’ v:é ) 3 Q’ (VIQl s VEQ’) va V; N le // VIZ_J i V%) // X



z
‘ 2
P %
£z
. 5/
R
pa
z
U3
)
Hinh 3-9 D A4y

Bai 3 : V& giao tuyén cla hai hinh
phing. Xét thay va khufit cta ching
trén hai hinh chi€u (Hinh 3-10).

Biai 4 : Qua diém M vé mdt dudng

thing song song v6i hai mat phang
Pva Q (Hinh 3-11).

Hinh 3-11 Hinh 3-10

31



Bai 5 : Cho dudng thang
p thudc mat phéng hinh
chidu ditng, dudng thing q
thude mat phang hinh chigu

bang va hai di€m A, B,

(Hinh 3-12). Tim qu§ tich
{(t4p hop) cla cac tAm chidu
S sao cho hinh chidu cia
A va B L S ldn lugt thuodc
p va q.

Bai 6 ¢ Qua diém M vé
mbdt duting thing song song
vdi miat phing P va cit
dudng théng d, (Hinhk 3 - 13),
" Bai 7: Qua diém M vé
dudng thang cat dudng
thing d va ed hai hinh
chiéu song song nhauy,
{ITinh 3 - 14a); ¢d hai hinh
chi€u hgp vOi truc hinh
chigu céc gdc bang nhauy,
(Hinh 3- 14b).

Bai 8: Cho vé&t ding clia
hai mit phing Pva K .
Vé vét bang cia ching bi&t
ring (P) va () cung song
song vOi dudng thing d.
(Hinh 3- 15).

P
As 8,
I 5
4z
Hinh 3-12

Hinh 3-13

Bai 9: Cho vé&t ding cia mat phing P vét bing cia miat phang Q, . V& giao tuyén
cia () va (@) bigt ring ching cing song song véi dudng thang d, (Hinh 3 - 16).
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_—

Iinh 3- 15 Hinh 3 - 16

Ay
\
z x .
8
2
k
Ay
Ifinb 3- 17 Minh 3- 18
Ak G :
4,
x x
4 4 s 2 92
A, Z{P‘:zfp :4
€
%
Winh 3- 19 " Hinh 3 - 20
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RBai 10 : Cho duung thiang d va mat phang P - Dung qua d mét mat phing Q) sao
cho giao tuyén cia (F) va (B ) 12 moét dudng bang. V6 giao tuyén d¢ (Hinh 3 - 17),

Bai 11: Vé ndt dinh C cla tam gidc ABC bidt rdng miat phang cta ABC song song
v6i truc hinh chifu va C thuéc dudng thang d (Hinh 3 - 18).

_ Hinh 3 - 21 s :

Bai 12 : Dung tam giac ABC cé cic dinh B

va C 1dn lugl thude cac dudng thing b va ¢ va

mit phang cia ABC song song véi mat phang P
(v, = vi)- (Hinh 3- 19).

Bai 13 : Vé trong mat phang P (p/iq) dudng
thang cit truc hinh chitu va dudng thing d
{Hinh 3- 20).

Bai 14 : Qua.diém M vé& dudng thing cdt hai
* dudng thang p va q (Hinh 3- 21).

Bai 15: V& duyng thang cal hai dudng
thing p, q va song song voi dudng thing d
tHinh 3 - 22).

Bai 16: Vé bong cta doan thang AB dé8 lén hai
mat phing hinh chidu cho bist cic tia sdng song
song vdi hudng s (Hinh 3- 23).
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CHUONG 4

CAC BAI TOAN VE LUONG

4.1 . Cac thi du

Thi du 1: Xac dinh 46 dai-cta doan thing AB
va gdc nghiéng ctia né so voi cdc mai phang hinh
chigu, (Hinh 4 - 1). |

Gidi : Dung tam gidc vudng A A'A,B, cd hai
canh gdc vuéng lan lugt 1a hinh chidu bing A,B,

clia doan AB va hiéu d6 cac cia hai diém A, B.

Canh huyén cda tam gjg._(_:__\vuéng nay la do dai
cia doan AB. Gdc a = A,B,A (ké véi A,B)) la
géc nghiéng cia AB véi (P?).

Tuong ty, tam giac vudng A A" A B, (ed hai
canh goc vudéng lan lugt 1a AB| va hiéu db xa-
cia A, B) co‘ﬂh huyén A" B, la d6 dai cia AB
vd géc B = A B A" (ké voi A B, ) 1a géc nghiéng
cta AB sc vai ( PhH. ' .

Chii y: C4n nhd nhitng trudng hop dac biét dudi
day (Hinh 4 - 2, Hinh 4 - 3, Hinh 4 - 4 va Hinh 4 - 5).

AB, = AB
AB 1 P —=! o (gde giita AB va P?) = 0°
8 (gdc giita AB va Pl = 90°

(inh 4 - 2)
T
) {5
4
A,
AB /] (P%
Hinh 4 - 3 (Hinh 4 - 3)

/
Hinh 4 - 1

A, 8,
<

14,

fhinh 4 - 2

A,B, = AB
a = 00

f = goc (A,B,, x)
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AB, = AB

AB L(PH L a=90°
#=0°
(Hinh 4- 4)
AB, = AB
AB {PY a = gdc (A,B, x)
p =00
(Hinh 4 - 5)

Sau nay ta_co thé diing cac phép
bién d8i d6 dua AB tit vi tri bat ki

vé mdt trong céac trudng hgp lrén,

m,

Hinh 4 - ¢

Trén hinh 4 - 7 dudng thang
d o P =a 7 (PH>AH, 1L d,
Doan thang AH // (P!) nén
AH, = AH.

Trén hinh 4 - 8 dudnng thang
d/f (P2 nén A, H, 1 d,. Doan
" thing AH c¢d vi tri bat ki nén dé
dai cta no [do_anl AzH'] xdc dinh
bang qui tac tam gide (A AH,H".

Trén hinh 4 -'9 |, d 1a dudng
thing bat ki do dd mudn dung doan
AH 1 d ta phai vé qua A mét mat

36

‘Ilinh 4'- 5

Ilinb 4 - 4

Thi dy 2 : Cho tia Am . Tim di€m. B € Am sao

cho doan thing AB = 40mm (Hinh 4 -6).

Gidi: Ldy mot diém C bat ki trén Am. Dung

tam gidc vudng A,C,C' {(canh gdc vudng C,C’ bang

hidu d¢ cao cia hai digém A, C). Dat trén tia A,C’
mot doan AZB’ = 40 mm. Dung tam gidc vudng
AA,B,B’. . S
Cd canh goc vudng A,B, € A,m,. T B, =B, &€ Am,.
Thé dy 3: Tim khodng cdach tit diém A toi dudng
thang d (Hinh 4 - 7, Hinh 4 - 8 , Hinh 4 - 9a, b).
Gidi : .
Dé tlm khodng cach t¥ difm A t4i dudng thang
d ta phai dyng doan thing AH 1 d (H € d) va xac
dinh d¢ dai cta doan thédng AH.

Ay
Ar
<
P H, Ay
e
A
H, -g——-—~—£
Ay
Ilinh 4-7 Iinh 4 -8



phang R 1 d va tlm giac diém H = d N (R). Mat phirg R xdc dinh bing hai dudng
thang qua A va vuong géc véi d la ditng bing b (b, L d,) va dutng mat m (m, L d))

Dung mat phang phu trg chiéu ding T dé€ tim giao diém H. Do dai cia doan
AH = A'H, (Canh huyén cta A AA,H)).

a4/

%

Itinh 4 ~ 9
Thi du 4: Tim khodng cdch tu di€m K dén mat phang R (p/iq), (Hinh 4- 10 va

Hinh 4 - 11).
Ky ’

Ul .

HZA

Ilinh 4 - 10

bé tim khodng ciach ti
di€ém K d&n mat phang Rta
lam nhu sau :

- V& mét dudng thdng d
qua K va vuéng goc vdi (R) .
~1im gino difm H = d N (R). Hioh 4 - 11
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- Xac dinh 46 dai cua doan KH.

Trén hinh 4 - 10 d6 vé dudng thing d L (R) ta vé d, L vh va d, L vp. Do dai
doan KH = K H, vi KH/ (). ) '

Trén hinh 4 - 11 d€ vé dudng thing d L (R) trudc hét phai vé trong mat phing R méot
dudng béng b vd m¢t dudng mat m. Sau dé vé d, im, vd d, L by Dung niat phdng phu
trg chidu ding C d€ x4c dinh giao diém H = d ﬂ R.Ds dm doan KH = H/K".

Thi du 5 : Xdc dinh gdc nghiéng cia mat phéng b so v6i mat phéng hinh chigu
bang (Hinh 4 - 12a, b).

Gidi:

Hinh 4 - 12

Ve trong mat phang &, dudng déc nhit (AB) so voi (P?), AB L vi, - A,B,
6 Gdc nghiéng cia AB voi (P?), (gdc A B,A) cing la gdc nghidng cua mat phang
Q; S0 vdl (P

Chiz y : Cdn nhd nhitng trudng hop dac biét sau :

- Néu () L (P thi goc gita Q) va (P?2) bang goc a hgp bdi v vii truc x
(Hinh 4 - 13).

~ Néu (Q,)L(fﬁz)thigdcgma@,)va(m')bénggcscﬂhqpbbivﬁvamx(Hlnh4-’14).

p!

£ biz4
4
o :
Ve
* - Z
v
2
Y [
Hinh 4 - 13 Ilinh 4 - 14
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4. 2 Bai tap

Bai 1 : Xdc dinh dé dai
cua doan thédng AB va gde
nghiéng cta né so vdi cac
mat phing hinh chiéu.

( Hinh 4-15 va Hlnh 4-16)

Bai 2: Cho diém A

a~ Dung doan thing AB // |

(P'), cd dé dai bang 30mm

va nghiéng véi (%) géc 45°.

Ay

A

nh 4 - 17

Bai 4: Cho di€m A va hinh
chi€éu bang B, cia di€m B.
Tim hinh chiu ding B, caa
B biél rang AB nghiéng vdi
( P mot gée bang 300 (Ilinh
4 - 19).

"Bai 6: Cho dudng thing
m va mét dism A € m. Tim
-diém B € m saoc cho do dai
cta doan thang AB bang 30
mm (Hinh 4 - 20).

Bai 6 : Bist canh AB
(AB// P?) va hinh chiu ding
AB,C D cia hinh chit nhat
ABCD. V& hinh chigu béng
cia ABCD, ( Hinh 4 - 21).

1"

Hinh 4 - 15

‘— 1
L
Az
Hink 4 - 16

b ~ Cho A ¢ dinh , B thay
d6i sao cho 'd¢ dai cua doan

" AB va géc nghjéhg cia nd so

véi (%) khong d8i. Thn qui tich
(tap hgp) hinh chiéu ding va
hinh chiéu bang cua diem B,

(Hinh 4 - 17).
Bai 3 : Cho diém A va
hinh chiéu ding B, cia diém -
" B. Tim hinh chigu bang cda
B biét rang doan thang AB
A ¢é do dai bing 40mm.
Hinh 4 - 13 (Hinh 4 — 18).
»
Yy
Ay
| x /
g
82
/A‘2
Az
Hinh 4 - 19 Itinh 4 - 20
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Bai 7 : Biét canh AR va hinh chigu ding cua
tia Ad chia canh AD cta hinh vudng ABCD. Ve
cic hinh chiéu cua ABCD (Hinh 4 - 22).

Bai 8 : Cho diém A va duong miat m. Dung

tam giac vudong cAn ABC sac cho canh huyén BC
ndm trén dudng thdng m (Hinh 4-23),

Bai 8 : Cho diém A va hinh chiu bang t,
cta dudng thang t. Tim hinh chiéu ding cha t
biét rang t L P! va khodng cach tit A dén t la
30mm {Hinh 4-24).

Bai 10 : Tim khodng cich tu diém A dén
dudng thing t: _ o

a- t 12 dudng bang (Hinh 4-26)

b~ t 1a dudng mat (Hinh 4-26)

\ . . Ilinh 4 = 21
c- t 1a dudng thang bt ki (Hinh 4-27) o
‘ . A
4, - '
A, 8,
x x x
A
Z
w, .
! ? 1
A
8, ¢
Minh 4-22 Minh 4-23 _ Hinh 4-24
Ay .
% 4 ,‘41
']’ Z {f
A x - x
L -
'42 Z:Z J
Az % A
Winh 4-28 Hinh 4-26 ink 4- 27
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Bai 11 : Tim khoang cich ti didém A dén mat phang Q

a) & (m x n), (Hinh 4-28)
b) K (m // n), (Hinh 4-29)

I = 2 i P
c) Q (le = vi) (Hmh 4 -30)
d) R (v}, x v§), (Hinh 4-31)

X
AZ
Nnh 4-28 Iinh 4-29
f 3 g9 s
%77 %
Az
A, I
A ——] X
7’2
l %
AZ

ilinh 4=30

Bai 12 : Che mat phang 2, . Dyng lnaﬂ

phing song song va cdach & 30mm:

a) @ 1 Pl (Hinh 4-32)

b)Y & ("SIQ. X Vf,z)’ (Hinh 4-33)

e) & (A, B, C), (Hinh 4-34)

Bai 13 : Xdc dinh khoang cach gitta hai
dutng thang m, n. (Hinh 4-35, Hinh 4-36).

Itinh 4-31

:ym’

1linh 4-32
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Ay

Hinl 4-33 ) : Hinh 4-34

"y

rd I
1,
\
Hinb 4-35 Hinh 4-36

Bai 14 : Xac dinh gdc gia hai mat phdng & va R (Hinh 4~37, Hinh 4-38).

Bai 15 : Xde dinh gde nghiéng eta mat phdng Q) so véi mat phing hinh chiéu ding,
(Hinh 4-39). .

vt 74 yZ 7
I4
74 (4 4 R %’e
z Z z
Lpl
]
% % x4 %
Hink 4-37 Hinl 4-38 Hinh 4-39
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- Bai 16 : V& vét ding cua
mat phidng &, bigt vét bang
v‘é" va géc nghiéng cua (B )
s0 vOi mat phing hinh chigu
bang 1a 307, (Hinh 4-40".

‘Bai 17 : Vé vét bang cla
mat phiang Q biét v&t ding

Hinh 4-42

X
Fd
/3
2
P
x
Hinh 4-40° Hinh 4-41

VSLA). va gdc nghiéng cda (@) so v4i mat phing
hinh chigu bing la 30° (Hinh 4~41).

Bai 18 : Cho diém A, dudng bang b va
mat phing & . Dung dudng théng qua A,
vudng gde voi b va song song véi (A ) (Hinh
4-42); .

Bai 19 : V& cdc vét cia mat phing Q bist
mot dudng ddc nhdt cla (B ) so véi mat
phing hinh chiéu bang. o

Bai 20 : Cho diém A. Dung mét dudng
thdng qua A, nghiéng v6i mat phang hinh
chiéu bang mot gdc bang a cho trudc va sao
cho hai hinh chifu ctia dudng thdng dé song
song v6i nhau.

CHUONG 5

CAC PHEP BIEN DOI HINH CHTEU

5.1. Cac thi du

Thi du I: Cho doan thing AB.

1- Thay mat phang hinh_chigu ding P! sao cho didm A trd thanh vét dding cua
dudng thdng AB vA diém B cd dd cao bang do xa.

2~ Thay mat phing hinh chigu bang P2 sao cho AB trd thanh dudng bing cd do

cao bang 10mm (Hinh 5-1)
Giai :

1- Thay (P !) bing (ﬁ) thi truc x thay bang truc x nhung hinh chigu bing va do
cao cia cac di€m A, B khong thay ddi. Do da:

— Truc x phai di qua A, thi diém A mdi trd thanh vét ding cia dudng thing AB.

- Tryc x phai ndm cach B, mot khodng bing d¢ cao cia diém B (doan BB, thi do
cao va d6 xa clia di€m B mdi bang nhau.
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Vay x la tiép tuyén vé qua A, cia dudng tron
tam B,, ban kinh bang doan B B_ (Trén hinh
5-1 chi vé mét trong hai nghiém cia bai toan).

92- Thay (°?) bing (4% thi hinh chi€u ding
va do xa cha cdc diém A, B khéng thay doi. Dé
AB trd thanh dudng bing cd dd cao biang 10mm
trye x phai song song va cach A B, mot khoang
bang 10mm. o

Thi du 2: Xée dinh gde nghiéng cia mat phing
Q) so véi cac mat phing hinh chidu P! va P2
(Hinh 5-2). '

Gidi :

" Thay (P!) bang (P!) sao cho (& ) trd thanh
mal phing chigu ding x L "'5,)‘ Gée hop béi

X va vslll. la gdc nghiéng cla (R ) so vdi (P 2),
Tudng ty, thay (/P %) bing (57_3-;) sao cho (Q )

tréd thanh mat phang chigu bing (x L Vb)' Gde
hop bdi X va v la goc nghiéng cla b ) so véi
@Ph.

Thi du 3: Thay cac mat phang hinh chigu sao
cho duéng thang AB bat ki trd thanh dudng
thang chiéu bang (Hinh 5-3).

N9y

P
%

1
=~

N

Hnh 5-2
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Gigi : Dau tién thay (P') bang (?P_") sac cho AB trd thanh d(rbng mat (vé
x /] AB). Tiép dd, thay (P 2) bang (P%) dé AB trd thanh dudng théng chidu ding

(vé X L AB).

Thi du 4: Xac dinh dang gdc cia tam gisc ABC (Hinh 5-4).

Gidi 8
7

) inh 5-4

“DPau tién thay (P ') bang (P!y sao cho (ABC)
trd thanh mat phing chidu ding. Mubn vay ta chi
viéc vé trong (£BC) mot dudng bang AD va Jam
cho AD trd thanh dudng thang chidu ding (vé &
x LA,D,).

9

Tidp dd, thay (P2} bang (5_1_72) sao cho (ABC)

trd thanh mat phing bang (vé X // ABC). Tam g
gidc AB.C, la dang goc clia AABC.

—+—q }

cia di€ém A khi quay nd mot vong quanh truc la
duong thang chidu bang t (Hinh 5-5). ) [

Gidi : Ve AO 1L t (O € t),

Thi du 5: Tim quy tich (tap hgp) cac hinh chiéu : J
Zz

Khi A quay quanh t nd vach nén mot dudng 4,
tron nam trong mAat phdng bang qua A, tam la

0, ban kinh 1a doan thang OA. Hinh chiéu bing finh 5-35
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cia né 1a mot dung tron tim 02, ban
kinh 1a doan 0,A, dudng tréon nay la
quy tich cia A, Hinh chi€u ddng cia
quy tich 1a mét doan thang song song
vOi true x va cd do dai bang dudng kinh
eita dudng tron dd, doan thang nay la
quy tich cta A ’

Thé du 6: Cho mat phang R va mOt
digm M € R ). Dyng dudng thing ndm
trong (W ), qua M va nghiéng mét géc « so
véi mat phing hinh chiéu bing (Hmh 5-0).

Gidi

V& mot doan thdng MN /- (P!) sao cho
N € P2 (N, € x) va géc (MN, P =g
" (M,N, hop véi truc x mét géc bang a). Quay

X

Hinh 5-6

MN quanh trye la dudng théng chi€u bang t (t qua dlém M) sao cho N t6i vi tri thujc
vét bang VQ, (N va N’). MN va MN’ la nhiing dudng thing cfn dyng.

Thi du 7: Tim dang g6c cta hinh binh hanh ABCD (Hinh 5-7).

Gidi

iinh 5-7

Quay ABCT quanh dudng mat AB sao cho
(ABCD) tré thanh mat phang mat, khi d¢
hinh chidu ding cia AB CD (A, B, C, D, )
1a dang g6c cta né.

Muén vay phai xdc dinh vi Lri sau khi quay
cia mot didm khéng thude true quay AB,
chdng han di€m D. D¢ dai cia doan thing
DH la doan H\D’. Sau khi quay hinh chidu
ding cla doan DII 1a
HD, = HD = H D’

doan .

Thi du 8: Cho vét bing (v§, ) clia mat phing
S4va hinh chiu bang (A,B,C,D,) clia mét hinh
vudng thuoe (R ). Tim vét ding cia () va
hinh chigu ding ctia ABCD (Hinh 5-8).

Gidi :

Chap (R ) vao (P %) bang ciach quay no
quanh v&t bang. Hinh chap cia ABCD la
hinh vuéng ABCD. CD thuéc dudng bing
b da biét hinh chigu bang (b,) va hinh chap
(6) nén cd thé tim dugc hinh chigu bang
(M, € x) va hinh chap (M) eGn 6t ding M

cia b. Suy ra hinh chép v cha vét ding VO ctia (Q) va vt ding (v ) cla (Q). Dé

dang vé duge hinh chidu ding cia ABCD la AB
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Thf du 9: Cho ba dudng thing
chéo nhau : dudng canh AB va hai
dudng thing bdt ky d, e. Hay dung
mét dudng thing cat AB tai M, cit
d tai N va cdt e tai L sao cho
MN = NL (Hinh 5-9).

Giai :

Chi&u song song ba dudng thing
theo phudng d 1én mit phéng hinh
chigu béng P? ; hinh chiéu phu cia
AB, d, e l4n lugt 12 AB,d va e
trong dé d 12 mot diém. Hinh chigu
phu cta diém N € d 1a diém N = d
Dén day ta giai bai todn : dyng doan
thing ML sao cho M € AB, L € &
va trung di€m cva nd la didm N da
biét. Trit hinh chi6u phu cia M, N, L,
bing cdc dudng thang song song véi
d, ta tim dugc hinh chigu bing va
hinh chidu déng cia chang.

. dy

<

c

Hinh 5-8
e, :

Hinh 5-9

S
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5.2. Bai tap

Bai 1 : Tim giao di€m cua duting canh AB vdi mat phing Q, :
Q) & (vl x v3 ). (Hinh 5-10).

br R (v, = v§), (Hinh 5-11).

¢y  (m /n), (Hinh 5-12).

&) Q (vh, // v3 ), (Hinh 5-13).
Ay

.A’

1linh 5-11

Hinh 5-12 inh 5-13

Bai 2 : Tim giao tuyén caa hai mat phang Q (A, B, ) va R (K, x) (Hinh 5-14).

18



Bai 3 : Cho mat phang &, vi mdt hinh
chigu cua tam gidc ABC thudc & . Hay
x4ac dinh hinh chigu thi hai cia AABC va
dang gdc cda nd : _ :

a) Q (vh O v3), (Hinh 5-15). .

b) R (v, # v}), (Hinh 5-16).

¢y & L Pl (Hinh 5-17)

d) & L P2, (Hinh 5-18)

e) Q (A, b) trong d6 b // P2 (Hinh 5-19)

D Q (A, m) trong dd m // P, (Hinh 5-20).

Bai 4 : Cho mat phing Q va mét
hinh chigu cta doan thing AB € Q.

Hay v& cac hinh chiéu cia mot tam gidc
déu ABC € (&) :

Hinh 5-14

e 5 A, r
— 2
8
2
2
ITinh 5-15 inh 5-16
Ay
v ,
%
B.’
x &
4
X
2
V4
4 Z
’e
BZ
CZ
Iinh 5-17 linh 5-18

4-BTHHHH



a) & (v}, , v3 ), (Hinh 5-21).
b) Q (v, // v}), (Hinh 5-22)

Aq

Hinh 5-20

Hinh 5-21

Bai 5 : Cho v8t bang cfia mat
phiang & . Hay vé vét ding cia nd
biét réng gdc nghiéng cta () so vai
mit phéng hinh chigu bang P? 1a 45°
(Hinh 5-23).

Bai 6 : Xac dinh dé 1é6n cGa nhi
dién canh (AB) - hai mat cua nhi
dién 1 (ABC) va (ABD) (Hinh 5-24).

50

Az

2
‘%

Ilinh 5-22

2
%

" Hinh 5-23



Bai 7 : Tim khodng cédch tu
diém A dén mat phing @ (K, x)
(Hinh- 5-25).

Xy

|

x
i §
Hinh 5-24 - Hinh 5-25

Bai 8 : Cho dudng canh MN va di€ém A. Hay dung mot mat phing & qua A va
vudng goc voi MN (Hinh 5-26). '

Bai 9 : Tlm khoang cach giita hai dudng thing song song m, n (Hinh 5-27).

As
1 |
7y #y
&,
2 Zx
73
i«
A, My
"
Hinh 5-26 Hinh 5-27

‘Bai 10 : Cho dudng thing m va hinh chiu bing cia diém A. Tim hinh chi6u ding
cia A, bi&t ring khoang cich td A d¢én m la 25 mm (Hinh 5-28).

Bai 11 : V& duting vudng géc chung va tim khoang cach giita hai dudng théng m
va n (Hinh 5-29).
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wy : 1]

Hinh 5-28 Hinh 5-29

Bai 12 : Cho mat phéng & va hinh chigu ding cta diém K. Tim hinh chi€u bing
cia K, bigt rang khoang cdch tir K dén (& ) la 26mm.

a) @ (v}, // vg), (Hinh 5-30).
b) R (v, , v), (Hinh 5-31).

Ky
T Vi ; Ky
x x
z? z
“ %
liah 5-30 Ilinh 5-31

Bai 13 : Cho dudng thing m (m, m,). Hay
xdc dinh phép thay mot mat phing hinh chiéu
sao cho :

a}. Hai hinh chiu cna m déi xing vdi nhau

wm
qua truc x. Y

by Hai hinh chi€u cGa m song song v6i nhau

¢) Hai hinh chidu cta m trung nhau.

Bai 14 : Xac dinh gde gita hai dudng thang
m va n. (Flinh 5-32).

Bai 15 : Xac dinh gde hop boi dudng thang
m va mat phang 9, (Hinh 5-33).

linh 5-32



Hay dung mat dudng bang cat m tai A, eat

Bai 18 : Cho hai dudng thiang m,
n tai B va sao cho d6 dai caa doan thang AB bang 25mm, (Hinh 5-34)

s

Ilinh 5-33 Hinh 5-34

| CHUONG 6
BIEU DIEN DUONG CONG VA CAC MAT

"

'6.1. Céc thi du |
Thi du I: Cho mal phang @ va mot didm O € R ). Vé cdc hinh chitu cda dudng

tron v thudéc mat phang & ¢ tam la diém O va ban kinh R 20mm, (Hinh 6-1).
Hinh chigu dung cia v 1a elip (v)) cd trye dai AB = 2R v6i AB nam trén
vdi CD nam trén dudng déc nhdl chua mat phing

Gidi :
dutng mat qua O, tryc ngén C D,
) so vai Pl Hinh chigu bang ctia AB va CD 1a hai dudng kinh lién hop cta elip (v.,)

2R véi EF nadm trén mot

) o _
trong dé € 14 di€m xa nhil, D la di€ém gan nhat caa (v)

Hinh chiéu bang caa (v) la elip {v,) ¢6 truc dai FF
dudng bing qua O, true ngin G H, véi GH nam trén dudng déc nhdt cta () so vdi

(P?). P& xae dinh truc ngan cua cao elip (v) va (v) ¢d nhidu cach :

- Chap mat phang R vao mat phing % (Hinh 6-1)
— Thay ecdc mit phang hinh chiéu sao cho (& ) trd thanh mat phang chidu. — Dat
R va dal trén

trén dutng déc nhdt cia (R ) so véi (P!) cdc doan thdng OC = OD =
duding déc nhdt cua () so voi (P?) cac doan thing OG = OH = R



Tht du 2: Cho mat phang Q %
va hinh chiéu bang 1A mét dudng
tron clia mét elip (e) thude ().
Hay vé hinh chiéu didng cua (e)
(Ilinh 6-2).

Gidi : Hinh chigu ding cia
(e) 1a moét elip. Hai dugng kinh
AB va CD cha {c) ¢d hinh chiéu
bing A,B, L C,D, nén hinh
chiéu ding AB, va C,D, clia
ching la hai dudng kinh lién
hgp cua elip hinh chigu ding.
bi€m thdp nh4dt M va di€m cao
nhdt N cia (e) ndm trén dudng » .
déc nh&t (qua D) ctia mat phing VLANN 3
Q so vai (P2, : , #

Thi du 3: Cho tam giac ABC '

1- Dyng hinh chép S.ABC c6 £,
canh bén SA = 40 mm va sao .
cho canh bén SA vudng gde voi : ‘
day. of ' - a

2- Biét hinh chigu ding M, VAR c
caa mot di€m M ndm trén mat ’
cha hinh chdp (gia s@ M, thay), A A F
tim hinh chi€u biang M, cta T '
di€ém M (Hinh 6-3). ' Hinh 6-1

Gidi

1- V& qua A dudng thing d vuéng gde voi mat phdng (ABC) : d, 1L A B, (vl AB
la dudng mit) va d, L A)C, (vi AC 13 dudng bang). Dat trén d mot doan thang SA
= 40 mm. Cap diém clng tia chigu bang I, J (véi I € SB va J € AC) chu thdy trén
hinh chigu bing canh SB thay con canh AC khudt. Cap di€m cing tia chigu ding K,
L (voi K € SC va L € AB) cho thay trén hinh chi€u ding canh SC thdy con ean
AB khuit, | :

2- Hinh chiéu ding M, cia diém M thdy nén M ndm trén mat (SBC). Gin M vao
dugng thdng SN € (SBC) ta tim duge M, M, thidy vi hinh chigu bang clia mat (SBC)
thay.

Thi du 4: Cho mat nén tron xoay va hinh chidu ding cia mét di€ém M nadm trén
mét nén (M, thay). Tim hinh chifu bang cia M (Hinh 6-4).

Gidi : D€ tim hinh chiéu bing M, ctia di&m M ta gin M viao mot dudng thude mat
nén, chang han :
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"
5, Az
%
Z % ¢

CZ

2

4

Hinh 6-2

Hinh 6-3

- Gan M vao dudng sinh (SA)

- G&n M vao dudng tron (v)

M, th4y nén M thuéc nda
trude cia mét ndn.

Thi du 5; Cho hai diém O, A

1- V& dudng bao quanh céc
hinh chi€u cia méat cau tam O,
ban kinh R = OA.

2~ Gia sl da bigt hinh chisu
ding M, cta m¢t diém M thudc
mét cdu (M, thdy). Tim' hinh
chi€u bing cta M, (Hlnh 6-5).

Gidi :

1- Tim ds lfmvcfla doan OA -
(doan 0,A’). Dudng bao quanh

‘hinh chiéu ding clia mat cdu la
hinh chifu ding caa duing tron

16n (k) ndm trong mat phang
mat (k, 1a dudng trdon tam O,
ban kinh R = 0,A"). Dudng bao
quanh hinh chigu bang caa mat

S

Hinh 6-4
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cdu la hinh chiéu bang cta dudng tron lén (v)
nam trong miat phing bing.

2- D& tim hinh chigu bang cta diém M ta
gin M vao mdt dudng tron thufc mat clu va
song song vOi mét mat phing hinh chidu (trén
hinh 6-5 difm M dudc gin vao. dudng tron a
ndm trén mat phdng bing). M, thdy nén M la
diém thudc nda trude cda mat cau.

6.2. Bai tap

Bai: 1 : V& cac hinb chi€u cta dudng tron (v)
thude mat phing &, bist tam O va ban kinh. R
cia né (R = 25 mm) '

- R 1 P (Hinh 6-6)
— & /! x (Hinh 8-7) .
~Q, (b, m) va O = b .N m (Hlnh 6-8).

Bai -2 : Bi&t tdm O cha dudng tron (v) va

hai truc A B| va C D, cia elip (v) 1a hinh chiéu
ding ctia (v). V& hinh chigu bang cia duing irdn
(v) {(Hinh 6-9). :

- o
7
[ 4 o,
”
0; °
z x —— rT—— -
iz
o2 y
e 4
q
yz
Hinh 6-6 Hiah 6-7 Hinh 6-8

Bai 3 : Cho mdt phing & (a, b), goi O =

a N b va{e)la elip ¢ tam 12 O va

nam trén mat phang Q. Biét hinh chifu bing cda (e) (12 dudng tron tim O,). Hay veé

hinh chiéu ding ctia elip (e) (Hinh 6-10).
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Hinh 6-9
Bai 4 : V& cac hinh chiu cia lang
tru ding ABC. AB’C’ biét canh bén
AA va hinh chiéu ding cia’ déy ABC
cia lang tru dé (Hinh 6-11).

Bai 5°: Cho mat phdng Q va hinh
chiéu didng ctia hai diém D, A € (Q).
Goi (v} 12 duang tron tdm O, ban kinh
R = OA thude mdt phdng Q. Hay xac
dinh cac di€m cao nhét, thdp nhét (so
voi P?), gan nhit, xa nhit {(so véi P)
va Liép luy&n tai A cia dudng tron
(v) (Hinh 6-12).

Bai 6 : Hinh chép S.ABC ¢6 day
ABC nam trén mat phang hinh chiéu
bang 972 va ba canh bén vuéng gic voi
nhau ting déi mét (SA L SB L SC
1 SA). Bi¢t hinh chigu bing cha day
ABC. V& cdc hinh chi¢u cia hinh chdp
{Hinh 6-13).

Hinh 6-10

l[inh 6-11

Bai 7 : Mat tron xoay (&) e truc la dudng thing chi€u bang t vd dudng sinh 1 (1
va | da higt), Hay vé dudng bao quanh cdc hinh chiéu cda (@) (Hinh 6-14).

Bai 8 : Mat tron xoay (&) cd truc 1a duvng thing t, dudng sinh 1. Biét t, 1 (hai
dudng cing thudéc mdt mat phing mat) va hinh chigu ding M, cda mot di€m M € (@)

(M, thdy). Tim hinh chi¢u bang cia M (Hinh 6-15).
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Hinh 6—12_ o Hinh 6~13

\ Zf
x
. I‘ x
3
A 1 : {
| 2
th

Hinh 6-14 Hiuh 6-15

Bai 9 : Hinh tru xién (8) cd hai ddy la nhitng hinh trdn va mdt trong hai ddy nam
trén mat phing hinh chigu bing P2 Bist ba dudng sinh AA’, BB’, CC’ cia () va
hinh chi€u bang cia mot diém M € (&) (M, khuit). :

a - Hay vé dudng bao quanh cac hinh chiu cia (&@).

b - Tim hinh chiéu ding cta diém M (Hinh 6-16).

Bai 10 : Hinh tru tron xoay (&) cd tryuc la dudng mat m. Bigt truc m va mot
dudng sinh AA" ctta (&), biét hinh chidu ding M, cia mot diém M € & (M, thdy).

a - Hay vé dudng bao quanh cac hinh chi€u cua (@).

b ~ Tim hinh chiéu bang cda diém M (Hinh 6-17).
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» M, "/ A,
) f//

A A,

Hinh 6-16 D,

m,

Hinh 6-17 -

Bai 11 : Hinh nén tron xoay (§) ed tryc 1a dudng thing chi€u bing t, dinh S va day
Ja mot hinh tron thudc mat phing hinh chidu biang P2 Biét truc t, dinh S ciha (&) va
mdt diém M € (&). Hay vé& dudng bao quanh cdc hinh chiéu cta (@) (Hinh 6-18),

"Bai 12 : Hinh ndn tron xoay (¥) ed truc 12 dudng thing chifu béng t, dinh la
di€m S va day la hinh trdn (v) thude miat phing hinh chigu bang P2 Bist s, t, (v) va

hinh chigu bang cia mdt diem M € (B)

a - Hay vé duéng bao quanh hinh chidu ding cua (&).

b - Tim hinh chifu ding cua di€m M (Hinh 6-19).

S, 0
N w,
o
J i
z— —— = — — z
M,
525
ITinh 6-18

Hinh 6-19



Biai 13 : Cho dudng thang m. Hay dung mat phang & di qua dudng thing m sao cho
mat ‘phéng &y hop v6i mat phdng hinh chi®u bang méL gde bang 45° (Hinh 6-20).

Bai 14 : Cho diém O va hinh chiéu diing A cia moét di€ém A ndm cach diém O
moét doan biang 30 mm. Tim hinh chi€u bang cida diém A (Hinh 6-21).

[inh 6-20
Bai 15 : Bi&t dutdng kinh AB cada mat céu
(T) va hinh chiéu ddng cia mol diem K € (&)

a - Vé duong bao quanh cic hinh chigu caa
mat cau (@)- ‘ ‘

b - Tim hinh chiéu bang cia diém K (Hinh
6-22)-

Bai 16 : Cho ba tia Sa, Sb, Sc khong cung
thuéc mot mit phing. Hiy ve dudng bao quanh
cac hinh chidu chia mat ndén tron xoay (@) cé
dinh 12 § va cdc dudng sinh SA = 8B = SC =
40 mm ¢c6 A € 8a, B &€ Sb va C € Sec.

Bai 17 : Cho bén tia Sa, Sh, Sc va Sd. Hay
kiém tra xem c¢d tOn tai mot mat nén tron xoay
dinh S va c6 bén dudng sinh SA, SB, SC, SD
ma A, B, C, D lan lugt niAm trén cac tia Sa,
Sb, Sc¢ va Sd khéng ?
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CHUONG 7

'MAT PHANG TIEP XUC vOI MAT CONG

7.1. Céc thi dy

Mét s6 cha y khi vé mat phang tiép xtc véi cac mat cong. thl.tong gap

+ Mdt phang tiép xtdc véi mat cau tgi mot dzem (goz la tiép diém) thi uuong goc
voi dudng kinh cia mdt cau di qua tiép didm (goi la phap tuyén)

+ Mdt phdng tiép xiic vdi mat ké thi cé chung véi mat ké do tet cd cdc d!lang smh
thang di qua tiép diém, :

+ Mdt phdng tiép xic vdi magt tron xooy tai mét dwm thi vuéng gée v6i mat phang
kinh tuyén di qua tiép dzé’m, caa mal tron xoay.

Dé vé mat pbAng tiép xdc v6i mot mat cong ta G thé :

- Hoae la dung mat phing di qua ti&p difm va vudng gde véi phap tuyen cua mat
cong lai tiép diém dg, -

- Hoac la dyng mat phang duge xdc dinh bang hai tiép tuyén di qua tiép diém cia
mat cong, '

Thi dg I: Dung mat
. phang &, tiép xtc véi mat
cdu tam O, ban kinh R va
song song véi mat phang
fp(vl‘» . V;:',J.

Gidi : Mat phang tiép
xuc & cdn dyng phai vudng
gdéc vdi moét duong kinh

cua mat cau.

Vi 63 ) /P nén (P)
cing vudbng gde vdi dudng
kinh dé (Hinh 7-1). Do do

la dung mat phing Q nhu
sau

- Qua tam O cla mit
cau vé dydng thang d L ().

- Cdc ddu wmut cha
dudong kinh cha mat cau.

Minh 7~1
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nam trén dudng thing d 1a cdc tigp diém can
tin1. Trén hinh vé chi 16 cach xae dinh mot
dau mat - didm M - cta dudng kinh dé véi
OM = R.

.~ Qua M dyng mat phing Q // (P). D¢
1A mé6t trong hai mat phdng tiép xdc can tim.

Thi du 2: Qua difm A dyng mat phéng
ti€p xdic v6i mat try xién. -

Gidi : - Biét ring mat phéng ti€p xic véi
mit tru theo dudng sinh théng cua né, do
dé mal phing ti€p xdc can dung s& chﬁa'du_f:mg
thdng a vé qua A va sohg gsong véi céie dudng
sinh cia mat tru (Hinh 7-2). Suy ra cach dung

cac mét phéng tiép xtc v6i mat tru nhu sau :

- Xdc dinh giao difm I cla a véi mat
phang ddy tru.

- V& cdc ti€p tuyén IM va IN cta dudng
cong day tru. Cac mal phidng P (A, m) va Q
(A, n) 14 hai mat phing ti€o xtic can dyng, tinh 7-2
trong dé m va n lan fugt 1a cic dudng ]
sinh v8 qua M va N cta mat tru.

Thi du 3: Dung mat phang R Licp
xdc v6i mat tron xoay (B va song
song véi mat phing P (b N m).

Gidi : Mat phang ti€p xac v6i mat
tron xoay (®) thi vudéang gdc v6i kinh
tuyén vé qua ti€p di€m. Miat phéng
tiép xic cdn dyng (R ) song song vii
mat phing P nén (P ) cing vudng
géc vdi méat phang kinh tuyén ndi
trén ciua (&), (Hinh 7-3).

— Mat phang kinh tuyén vudéng gdc
v6i mat phing P(b N m) 1a mat phing
chigu bang Q, chia truc Z cha mat tron
xoay v6i &, L b, Goia = )N
Pyval = (@) N @

~ Mat phing tiép xuc ‘R phai chia

ti€p tuyén ¢ cta kinh tuyén 1 thude

mat (B). Vi (R) // (P) nén 16 rang _
la ¢ / a. : Hinh 7-3
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Trén hinh vé, bing phép quay mat phing R quanh truc xoay t dén vi tri moi la
mat phdng mat (// P) ta xdc dinh dugc ti€p tuyén c do.

Sau khi quay : a (a;, a,) = a’ (&'}, a’))
L(1, L) =0 @, P) .
Ve ¢’ // a’ trong dé ¢’ // &’y vA ¢’y = &’,. Dudng thdng ¢’ duge xdc dinb bidng hai
diém I va K véi K € ¢. ' _ .
Bang phép bi&n ddi nguge lai dé ﬂéng vé duge tigp tuyén C (IK).
Mat phéng R xac dinh 'bﬁng hai dudng thing cdt nhau c va b’(véi b’ € 1 va b’ // b)
chinh la mit phéng ti€p xdc céin dung. :

7.2. Bai tap _

Bai 1 : V& mat céu tam O tiép- xic véi miat phang PG N m) (Hinh 7-4).

Bai 2 : V& mit ndn trdn xoay ¢d truc la dudng thing d va ti€p xfic véi mat phang
R (vfy , v3) (Hinh 7-5). : :

2
o
iy
Z‘/"{
& |4
4,
Z -
| Tz
(7]
2
b,
Hinh 7-4 Hinh 7-5

Bai 3 : V& mat phing tiép xdc voi mit nén dinh 8 va song song vdi dudng thang
a (Hinh 7-6).

Bai 4 : V& giao tuyén cta mat non tron xoay voi miat phing Q. Xdc dinh diém
cao nhit vA diém thdp nhidt clia giao tuyén (Hinh 7-7).
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I¥inh 7-6 ' Hinh 7-7
Bai 5 : Dung mat phang tiép xic v6i mat nén tron xoay va vdi mat cAu (Hinh 7-8).

Bai 6 : Dyng mat phang tiép xtic vdi hai mat cdu va di qua diém A (Hinh 7-9).

|

Hiub 7-8 Minh 7-9

Bai 7 : Dung mat phang tiép xuc véi ba mat ciau (Hinh 7-10).
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Bai 8 : Vé dudng bao cta hinh chigu bing cua mat trdn xoay (B) ¢6 truc la dudng
mat m, cho bi&t binh chi€u ding ctia mat trdon xoay dé (Ilinh 7 -11).

Hinb 7-10
Bai 9 : V& dudng bao cua hinh chiéu
bang cua mat tron xoay (B) c¢i truc la
dudng thing t, cho biét hinh chigu ding
clia mit trdn xoay ddé (Hinh 7-12).

5.BTHHHH

Hinh 7-11

Hinh 7-12

66



CHUONG 8
" GIAO CUA MAT PHANG vOI DA DIEN VA MAT CONG

8.1. Cac thi du

Thi du 1: Tim giao tuyén cla mat
phang % v6i lang tru ABCD.ABC’'D’
(Hinh 8-1). '

Gidi : Giao cda mat phéng Q) véi
“lang tru (L) 12 mét da gide (D). Méi
dinh cta (D) 1a giao di€m cha mot
canh cia (L) v6i (& ). Ching han dinh
M ctta (D) la giao di€ém AA N () _
“(xdc dinh M bing c4ch dung mat ph:’ahg x
phu trg chiéu dding). M6i canh cida
(D) 12 giao tuyén ciua () voi moét mat
ctia (L). Thi du MN = (®) N (ABA'B").
M la di€m chung thd nhdt (da bist),
J la diém chung thi hai (J = AB N
(Q ) ctia hai mat phang A va (ABA'B’),

Thi du 2: V& giao tuyén ctia mat
phing chiu ding R voi mat ndn trén
xoay () cd truc la dudng thing chigu
bang (Hinh 8-2). _

(idi : Mat phing Q, cit tdt ci cac
dutng sinh cla mat ndn trdon xoay Hinh 8-1
(®) nén giao tuyén cha (@ ) va (@)
12 mot elip (e). Hinh chiéu ding cta (e) 12 doan thdng A B,. Hinh chi€u bang cia (e)
la elip (e,) ¢d tryc AB ndm trén mit phéng mat qua S (mat phing nay la mit phing
d6i xdng chung cta (&) va (& ) va truc CD ndm trén dudng théng chiu ding di qua
di€m giua 0 cha doan thing AB (O la tam cta elip (e)).

Chtt ¥ . hinh chi€u bing cta ddy ndn bi che khudt bdi mat phang Q.

Thi dg 3: Tlm giao tuyén cla mat phing chidu ding & v4i mat non trdon xoay (&)
¢ truc 13 dudng thing chifu bang (Hinh 8-3).

Gidi : Mat phing Q song song voi mdt (v chi moét) dudng sinh SM cta (B) nén
giao tuyén giita (R ) va (B) la mdt parabén. Dinh cia parabén la giao di€m
A =8N N () (SM va SN la hai dudng sinh giéi han phan thidy va phdn khudt cta
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Hinh 8-2

74
éir = Hy

2
g

Hink 8-3

(&) trén hinh chigu ding). Giao tuyén cua (& )
vii day nén cho ta hai di€ém thdp nhdt caa

parabén 1a B, C.

Thi dy 4: Tim giao tuydn cia mit phing chigu
ding R v6i mat noén trdn xoay (F) (Hinh 8-4).
Gidi : Mat phang &), song song vdi hai dutng
sinh SP, SQ c@a ndn nén giao tuyén caa (& ).

]
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va (&) la mot hypecbon. Hai giao diém A = SM’ N (&) va B = SN N (R, ) 13 hai
dinh cta hypecb6n. Tiém can ctia hypechén la hai duéng thing di qua tam O cia nd
(O 1a di€m gilta cda doan thing AB) va song song vdi hai dugng sinh SP va SQ.

Thi du S5: Tim giao tuy&n cia mat cdu (O) véi mat phing chiéu ding @ (Hinh 8-5).

Gidi ; Giao cha (&) va (0) 1a mdt dudng trén (a). Hinh chidu ding caa (a) la mét
doan thang, hinh chigu bing cha (a) 13 elip (a,). Goi CD 1a dudng kinh caa (a) thudc
mat phing mat vé qua O thi C D = 2R (R 13 ban kinh cta (a)) Truc 16n A'zB clia.
(a,) nam trén mol dudng thang chleu ding va cd d6 dai AB, = 2R = C D,

Cic giso diém E, F = (v) N () 1a nhing di€ém gi6i han thay khuit cua (a) trén
hinh chiéu bang. -

8.2. Bai tap

Bai 1 : V& g1ao tuyén céa mat phéng chiu ding Q véi cac mat chop, (Hinh 8-6;
Hinh 8-7) va mit lang try, (Hinh 8-8). Xét thdy khuat va tim do l6n ctia cic thidt disn.

Hinh 8-6  Hinh 8-7
Bai 2 : Tim giao tuyén cla mat phing & véi mat lang try va xét thay khuat,
(Hinh 8-9 ; Iiinh 8-10 ; Hinh 8-11 ; Hinh 8-12).
Bai 3 : Tim giao tuyén caa mat phing chidu ddng & v6i mat nén trén xoay. Xét
thiy khu#dt va tim dd 16n cia cac Lthigt dién (Hinh 8-13 ; Hinh 8-14 ; Ilinh 8-15).
Bai 4 : Tim giao tuyén cia mat phdng R véi mat ndn, (Hinh 8-16) va mat tru
{Hinh 8-17 va 8-18). Xét thay khust.
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2
4

Hinh 8-15 Hinh 8-16

Hinh 8-17 Hinh 3-18
Bai 5 : Tim giao tuyén cta mit phing Q vdi mat cdu (Hinh 8-19 va 8-20).
Bai 6 : Cho lang try ding ABCD AB'C’D’ ¢d ddy ABCD }a hinh chi nhat ndm trén
mat phang hinh chigu bang 2. Hay dung mat phing @ di qua AB va cit lang tru da
cho theo giav tuy&n la mét hinh vudng. V& céc hinh chiéu cla giao tuyeén (Hinh 8-21).

70



Hinh $-19 Hinh $-20
Bai 7 : Cho mat nén tron xoay va dudng thdng d. Dung. mat phang @ di qua d
gao cho giao tuyén ctia mét non cét bdi Q 1a cdc dudng sinh. V& cac hinh chidu cia
giao tuyén, (Hinh 8-22).

oG

N

Hinh 8-21 Hinh 8-22
Bai 8 : Cho vét biing cha mat phing R va mat ndn tron xoay. Hay xdc dinh vét
ding cua (R ) biét ring giao tuyén cla ndn va (.Q,) 12 mét parabén, V& cac hinh chiéu
cla giao tuy&n (Hinh 8-23).
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. ‘Hihs-23
Bai 8 : Cho mat phing R vi mot diém

S € & ). V& qua S nhitng dudng thing nim

trong (% ) va hgp vdi mat phang hinh chidu
bing P2 mot géc bang 60°, (Hinh 8-24).

Bai 10 : Cho dudng thang m va mot didm
O. Dung mat cdu tam O sao cho khodng cich
gitta hai giao di€m ciia m v6i mat cdu cé do
dai bang 20 mm, (Hinh 8-25).
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CHUONG 9 o
GIAO PIEM CUA DUONG THANG VOI DA DIEN VA MAT CONG

9.1. Cac thi du

Thi du I: Tim giao di€m cta dudng thing d véi mat chép SABC (Hinh 9-1).

- Gidi : Mat phidng phy tro chiéu ding R (R) chda dudng thdng d cit mat chép
theo giao tuyén DEF. Cic giao difm M,va N cha d vii giao tuy&n DEF chinh 13 giao
diém cta d v6i mat chdp. Trén hinh chi€u ding giao diém M = d N (SAC) khust con
giao didm N = d N (SBC) thdy. ' ' '

Trén hinh chiéu bang giao diém M thdy con giao di€ém N khuit.

Thi dg 2: Tim giao di€m cta ditdng thdng d v6i mat nén dinh 8 cé day la mét hinh
tron nam trén mit phing hinh chiu bing (Hinh 9-2). o

Gidi : Mat phang phu trg R (S, d) ciat mat phing chda ddy nén theo dudng thing
CD. Goi I va J 1A cdc giao di€m cia CD v6i dudng tron day ndn. SI va 8J 12 giao
‘tuyén cla mat phdng phu trd R véi mét ndn, Cac giao difm M =d N SI va N = d
N SJ .1a cac giao di€m cén tim cda d v6i mat ndn.

Trén hinh chiéu ddng dudng sinh SI khuft nén giao di€m M khu&t ; dudng sinh Sd
thay nén giao difm N thiy.

Sy

Hinh 9-1 ‘Hiph 9-2
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Trén hinh chi€u bing c4d hai duding sinh S1 va SJ déu thdy, do dd cac giao di€m
M va N déu thdy.

Thi dy 3: Tim giao di€m cta dudng thang AB véi mat tru xién cd ddy nAm trong
mét phing chi€u ding R va hinh chi€u bing cta nd la dudng tron (Hinh 9-3).

Gidi : Mat phing phu trg chia dudng thing AB vA song song vdi cdc dudng sinh
cia mél tru cidt mat phing diy tru R theo dudng thing CD., Giao di€m I, J cia CD
véi day try la chan cia cdc dudng sinh giao tuyén ciia mat phidng phu trg véi mat
tru da cho. Cac giao di€ém M, N cta AB véi hai dudng sinh ndi trén chinh 1a g1ao
di€m cua AB v&i mat tru, :

Trén hinh chidu ding dudng sinh chda diem M khuit nén giao di€m M khuat P
_ ducng sinh chda di€m N thdy nén giao diém N théiy.

Trén hinh chigu bing dudng sinh chia di€m M thdy nén giao dlém M thdy ; dudng
sinh chiia difm N khudt nén giao di€m N khudt.

Iinh 9-3 Hinh 9-4
Thi du 4: Tim giao didm cda dudng thang AB v&i mat cfu tam O (Hlnh 9-4).

Gidi : Mat phing phy trg chiu bing R (R,) chia AB cat mit cdu theo mot dudng
tron (v) tam I co hinh chi€u bing 12 mét doan thing = R, va cd do dai bing dudng
kinh cta nd. Bang phép thay mat phang hinh chi§u ding ta x4e dinh dugc hinh chi€u
ding méi cla (v) 14 dudng tron (v’)} tam 1a I'| va hinh chi€u ding méi cia AB la
AB. T cac giao didm M’), N’/ cla A B’| voi (v'|) dé dang vé dugc cac hinh' chigu
ban dau cia AB véi mat cau.
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9.2. Bai tap

Bai 1 : Tim giao diém cia cac duyng thang m, n voi mat chép (Hinh 9-5 ; 9-6).

Hinh 5-5 : " Hinh 9-6
~Bai 2 : Tim giao' diém cla cdc dudng thing m, n véi mat liang tru (Hinh 9-7 ;
9-8 ; 9-9). ' : : ' '

Hinh 9-7 Ilinh 9-8
Bai 3 : Tim giao di€m cla cdc dudng thing m, n vdi mit nén (Hinh 9-10 ; 9-11 ;
9-12 ; 9-13). L
Biii 4 : Tim giao diém ciia céc dudng thing m, n véi mat tru (Hinh 9-14 ; 9-15 ; 9-16).
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Hmh 9- S inh 9-10
Bai 5 : Tim giao diém clia cdc dudng thdng m, n voi mat cdu (Hinh 9-17 ; 9-18 ; 9-19).
Bai 6 : Tim giao diém cia dudng thing m véi mat xuyén (Hinh 9-20 ; 9-21).
Bai 7 : Tim giao di€ém cia dudng thing m véi mat paraboldit eliptic (Hinh 9-22).
Bai 8 : Tim giao di€m cua dudng thdng m v4i mat elipxdit trdn xoay (Hinh 9-23),
Bai 9 : Cho dudng thdng m va diém S khong thudéc m. Hay dung dudng thing qua
S, cAt m va hgp véi mat phing hinh chiéu bing mét gdc 60° (Hinh 9-24).
Bai 10 : Cho hai dudng thdng chéo nhay m va n. Tim nhing di€m thudoc m va
cich n mdt doan bing 30 mm (Hinh 9-25).
Bai 11 : Cho diém O va duding thing m. Tim nhitng diém thudéc m va cich O mdt
dean bang 25 mm (Hinh 9-26).
Bai 12 : Cho hai dudng thidng chéo nhau m, n va mot dlem 8 € m. Hay ve cac
dugng thing qua S, cit n va hop vdi m mot gée 30° (Hinh 9-27).

Hinh 9-11 Hinh 9-12 Ilinh 9-13
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CIIUONG 10

GIAO TUYEN CUA HAI MAT

10.1. Chc thi du

+ Deng cia gico luyén _

- Giao tuyéﬁ cta hai da dién 16i 14 mot hodc hai dudng gy khuc khép kin do cac
doan thing tao thanh. M&i doan cia dudng giy khic nay )a giao tuyén cda mot mat
cta da dign nay véi mot mat cda da dién kia ; mdi dinh ctia dudng gay khue l1a giao
diém cla mot canh cta da dién nay véi mot mat cta da dign kia.

- Giao tuyén cfia da dién vdi mat cong 1a mot hodc hai dudng gdy khic khép kin
do cdc doan cong phing tao thanh. Céc doan cong phing dd la giao tuyén cia cde mat =
cuia da dién vdi mat cong. Cac di€m gay khic cta giao tuyén la giao difm céa céc
canh ctia da dién véi mat cong. _

- Giao tuyén cfia hai mit cong ndi chung la duing cong ghénh. Bac clia dudng cong
ghénh d6 bang tich sd bac ctia hai mat cong. Giao tuydn cta hai mat cong béac hai
noi chung la duong cong bdc bdn. Trong mot s6 truong hgp dac biét, giao tuyén cuaa
hai mat bac hai 1a cdic dudng cong phéang.

+ Cdch _chon mgt cdt phu trg

N6i chung cac bai toan vé giao tuy&n cia hai mat cd thé dua vé mot trong hai bii
toan quen thudc sau :

~ V& gilao tuyén cia mat phing vdi cdc mait.
~ Vé giao diém cOa duiing thing vdi cic mit.

Ngoai ra khi vé giao tuyén cvua hai mat cong thudng phai xdc dinh mot s6 di€m
ctta giao tuyén (tic la cac di€m thude cd hai mat cong dd) nho phuong phap mat cat
phu trg.

Cac mat cat phu trg dude chon sao cho giao tuy&n phu cia nd vdéi cac mat cong
la cdac dudng dé vé (nhu dudng lhing, dudng tron).

Theo nguyén tic do, mdat cat phu trg dude chon tly thudc tiung loai mat cong nhu
sau

- Daéi véi mat ndn, mat cit phu trg nén chon 13 mat phing chia dinh non.

- Ddéi vai mat try, mat cit phy trg nén chon 12 mat phdng song song véi dudng
sinh thang ctia mat tru. :

— Do6i véi mat tron xoay, mat cat phu trg nén chon 12 mat phang vuéng goc voi
truc xoay hodc la mat ciu cd tdm ndm trén truc xoay.
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- D61 voi mat cdu, mat cat phu trg
nén chon la mat phing chda tam cau
hoac la cac mat phang déng muc (tic
]2 méat phing song song véi mot mit
phing hinh chiéu).

Thi du I: V8 giao tuyé&n cta mat lang
tru xién (abe) va mit lang try ddng
(deg), (Hinh 10-1). ' :

Gidi : Giao tuyén la mét duong giy
khue khép kin ed hinh chiéu bing thuode
hinh chiu bang ctia mat lang tru ding
(deg) va & trong gii‘ti han ctaa hinh chigu .
bing cia mat lang tru xién (abc).

. D& dang suy.ra hinh chisu ddng cta
giao tuyén béng cach gan nd vae. cac
mat cua lang tru (abe) hoic ndi cach
khic, tim giao di€m cta cac canh a va
¢ cua mat lang t'rlu (abc) v6i mat lang
tru (deg) 18i tim giao digm cta cac canh
e va g cia mat lang tru (deg) vai mat
lang tru (abc).

Hinh 10~1

N6i cac giao difm xdc dinh duge va xét thiy,
khudt clia giao tuyén theo quy tic sau :
~ Chi néi hai giao difm né&u ching cung thude

modt mat cta da dién thd nhét, va cung thude
mot mat cha da dién thu hai.

- Trén moét hinh chiéu ndo ds, moét doan
thang cta giao tuyén la thiy néu nd thudc hai
mat déu thdy ctia ed hai da dién.

Tren hinh vé, giao tuyén la dudng gay khuic
13547286 1 va trén hinh chidu ding,
cac doan 1,68 va 3,54, la thdy.

Ban doc hdy gidi thich su th&y, khuat cia
cac canh cha hai mat lang tru trén hinh chiéu
diing.

Thi dy 2; V& giao tuyén cliia mat non dinh 8
va mat lang tru chidu ding (abe) (Hinh 10-2).

Gidi ; Giao tuyén la mot dudng gly khic
khép kin cé hinh chiéu ding thudc hinh chiéu

Hinh 10-2
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dung cha mat lang trm fabe) va § trong gidi ban
cta hinh chiéu diing cla mat non.

Hinh chiéu bang cua giao tuyén gém cd cung
parabon 7,3,1,4,8, — hinh chigu bang cla giao tuyén
giia mat (ab) cda lang tru v6i mat ndn .va cung
tron ?25222(;‘282 - hinh chidu bing cta giac tuyé&n
gitta mat (bc) cha lang tru véi mat ndn. Cac diém
gy khic 7 va 8 la giao diém clha canh b cia lang
tru v4i mat non.

Trén hinh chiéu bang cung parabén thdy, cung
tron khuat.

Thi du 3: V& giao tuyén ctia mat nén dinh S va
mat try chidu ding (Hinh 10-3).

- Gidi : Giao tuyén la mét dudng cong ghénh Bac
bon ed hinh chi€u dding la cung tron 16n 1,2, thuoe
‘hinh chi€u dung cta mat tru va nam trong gidi
han cd@a binh chidu ding cha. mat non.

D& vé hinh chiéu bang cla giao tuy&n ta cd thé
gan mot s6 diém cia nd vao mat ndn. Chang han
trén hinh vé&, cac difm 3, 4 va 5, 6 dude gan vao
cac duong iron-vi tuyén cia mat ndn ; cde diém
7, 8 va 9, 10 duge gin vio cac dudng sinh ctia mat
non, Hinh 10 ~

Cing cd the€ ndi ring ta dd dung cic mat phang phu trg dé xic dinh maot sé didm
chung cia hai mat da cho. Chang han mat phang bang chda tryc ctia mat tru cit mat
non theo mot dudng tron vi tuyén, ¢dt mat tru theo hai dudng sinh. Céac giao tuyén
phu nay cit nhau tai hai diém 3 va 4 - hai di¢m thuéc giao tuyén cin vé. Ngoai ra
cAc mat phang chiéu ddng chia dinh S cta mat non s€ cit cd mat ndén va mat tru
theo cdc dudng sinh. Trén h111h vé moOt mat phing nhu vay cho ta ciac digm 7, 8 va
9, 10 thuéc giao tuyén.

N6i cic diém 1, - 7, - 3, =5, - 9, - 2, - 10, - 67 ~ 4, - 8, - 1, bang mot
dudng cong tvon deu vdi chu ¥y ang ClllIg 3, =7, - 1, -8, - 4, thay cung con lai
cta giao tuyén bj khudt - Cdc diédm 3, va 4, ]a hal diém gldl han phﬁn thady va khuAt
cac giao tuy&n trén hinh chidu bang, ching cing 14 cdc didm ti€p xic cua giao tuyéh
va dudng sinh bao cda mat tru trén hinh chiéu béng.

10.2. Bai tap

+ Giao tevén cia hai da dién
Bai 1 : V& giao tuyén cia hai lang tiy (Hinh 10-4, 10-5).

Bai 2 : Vé giao Luyén cia lang try va chdp (Hinh 10-6 ; 10-7 , 10-8, 10 9. 10-7]0.
10-11),
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Bai 3 : Vé giao tuyén cda hai chdp (Hinh 10-12, 10-13).

Ikinh 10 -9 - [linh {0 =10

Iink -1 Ilish 10 -12
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+ Glao tuyén cia do dién va mdt cong.

Bai 4 : V& giao
Bai 5 : Ve giao
Bai 6 : Va giao
Bai 7 : Vé giao

tuyén
tuyén
tuyén
tuyén

cua
cha
clia
cla

lang tru
lang tru
lang tru
lang tru

va tiu (Hinh 10-14, 10-15, 10-16).
vd non (Hinh 10-17, 10-18).

va cdu (Hinh 10-19, 10-20),

va xuyén (Hinh 10-21, 10-22).

Hinh 10 -13

Hinh L0 -15
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Hinh 10 - 18

Ilinh 10 17

flinh 10 =20

itinh L0 =19
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Bai 8 : Vé giao tuyén cia chdp va tru (Hinh 10-23, 10-24, 10-25).

Bai 9 : V& giao tuyén cia chép vA cdu (Ilinh 10-26, 10-27)

1 Giaoe tuyén cia hai mat cong. _

Bai 10 : VE giao tuyén caa hai tru (Hinh 10-28, 10-29, 10-30, 10-31).
Bai 11 : Vé giao tuyén cda try va ndén (Hinh 10-32, 10-33, 10-34),

Bai 12 : V& giao tuyén cha tru va cdu (Hinh 10-35, 10-36},

Bai 13 : V& giao tuyén cia tru va mét phan cta xuyén (Hinh 10-37, 10-38, 10-39).
Bai 14 : Ve giao tu)l'é'n cta try va elipxoit (Hinh 10-40, 10-41).

Bai 15 : V& giao tuyén ctia ndn vi cau (Hinh 10-42, 10-43, 10-44, 10-45).
Bai 16 : V& giao tuyén cia non va xuyén (Hinh 10-46, 10-47).

Bai 17 : Vé giao tuyén cta cdu va xuyén (Hinh 10-48).

)]

Hinh 10 =25 Hinh 10-26
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Hinh 10.-32

Hinh [0 -33 !
Hinbh 10 =34
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[linh £0 -41

Hinh 10 -40

Hinh 10 -42
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CHUONG 11

KHAI TRIEN CAC MAT

11. 1. Cac. thi du

Khaj triédn mot mat la trai mat do lén trén mét mat phang. Vén dé co ban cta bai
todn vé& hinh khai tri€n cita moét mat la xic dinh hinh géc (hinh thuc) coa mat dé.

Thi du 1: Vé hinh khai tri€n cda ling try cut ABCD. AB’C'D’ (Hinh 11 - .

Gidi : Vi cdc canh bén cia lang tru Song song vdi mit phéhg. hinh chiéy dding nén
do dai cia ching da bist : AX = AA; BB = B,B’; CC' = C,C’, DI’ = DD’

Dé vé hinh khai tri€n cde mat xung quanh cta lang try nay ta cd thé lam nhu
sau : . o .

- Xic dinh hinh gée (dp 1dn) chia mot tiét dién thang cia lang try. (3 bai nay, day
ABCD cia lang try nAm trong mat phang chidu ding £ vuong gdéc véi cde canh bén
nén chinh ABCD la mot tiét dién thaing cva lang tru da cho. Ilinh géc cia nd 1a
;‘:2526252 duge vé bang cach chap mat phing & vao ¢ quanh vét bing vi cia nd.

- Trén dudng thing |, dat lan lugt cac doan thing A B, = AB, B.C, = B,C,
CDh, = (3252 va DA, = 52}5;2. Vé qua cac difm A, B, C, D, cdc dudng thdng vudng
goc voi 1, va dat trén do cdc doan A A = AN, BB = BB, CC | = C,C"| va
D\\D’U = D]D’J'

Ilinh khai trién mac xung quanh cha lang tru la hinh phiang hop béi bdn hinh thang
vuéng A B B’ A, BOCOC’OB’Q, c,b,D’,C, va DAATD.

Hop cha hinh khai (rién mat xung quanh cla lang tru va hinh géc cua hai day la
hinh khai tri€n cta toan bé mat lang tru.

Dé dung hinh g6c¢ clta hai diay can phai dung mét trong hai Adubng chéo cia ching.

Chii y : — D€ xac dinh hinh gdc ciia edc mat xung quanh eda lang tru ta cong ¢ the
quay (liing mat bén quanh cic canh bén la cac dudng mat tdi vi tri song song voi P L

- Néu cac canh bén cda lang tru cd vi tri bat ki thi ¢d thé dung cac phép bién
doi hinh chidu dé dua chang d&n vi tri song song véi mot mét phang hinh chiéu rdi

thye hién viéc khai Lrién nhu tvén.

Thi du 2: V& hinh khai trién cda mot ndn xién dinh S, ddy tron (Hinh 11_2).
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-4 Hinh 11 - 1

Gidi : Mat xung quanh cta ndn 1a mat khai trién. Tuy nhién d€ cho viéc vé hinh
khai trién dugc thuan tién ta s& khai trién gan ding mét xung quanh caa ndn. Cach
lam nhu sau :

- Vé mat chdp S. ABCDEFGH nb6i ti€p mat non, day chop la bat giac déu ndi tiép
hinh tron day ndn.

~ V& hinh khai trién mat xung quanh ctia chép biang cach xac dinh hinh géc cua
cic mat bén SAB, SBC, .., SHA.. O day ddy chép nam trén mat phang hinh chiéu
bing P? nén do dai cdc canh day da bist. D€ tim do dai cdc canh bén cha mat chdp
ta ¢d thé quay ching quanh dudng thing chiéu bing i ch qua dinh S d&n vi trl song
song voi (PhH.

Hinh kbai trién mat xung quanh cia mat chép la hmh phang hgp bdi cac tam giac
5.AB, 8B.C, 8CD, SDE, SEF,SFG,SGH vaSHA,

a’ oo oonTor oo oo o ot oo (SR mint'v] o0 o’ 97
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Qua cac diém E, D, C, B, A, H, G, F, E, v6 mdt dudng cong tron ta s&

duge hinh khai tri€n gin ding ctia mat xung quanh cla ndn. Hop ctia hinh nay va

hinh géc cia day ndn la& hinh khai trién cda méat ndn. ,
. 51

| . Hinh 11 - 2
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Chit y : - Mat phing (SAE) la mat phing d6i xdng chung cia non va chdp ndi ti&p
nén chi esan vé& hinh khai trién cia mot nda mat xung quanh cta ching réi suy ra
nda cdn lai nhy phép d8i xing.

- Do dai cde canh d4y cla m#t chép ndi ti€p cang nhé (tde la s8 canh cta da gide
déu ndi tiép dudng tron day ndn- cang nhiéu) thl hinh khai trién gin ding cta mat
xung quanh cta ndn cang chinh xac.

11. 2. Bai tap.

Bai 1 : V& hinh khai tri€n cta cic mat sau :
a- Lang tru (Hinh 11 - 3)

b- Chép (Hinh 11 - 4)

c— Cho’p‘cut (Hinh 11 - 5) :

d- Try cut (Hinh 11 - 6 a, b)

e- Non cut (Hinh 11 - 7).

Bai 2 : V& hinh khai trign cua phdn cdn lai & .phia dum mat phing cat Q sau khi
bi c#t boi mat phldng nay cia cic mat dudi day.

a- Chdp (Hinh 8 - 6)

b- Lang tru (Hinh 8 - 12)

¢- Non (Hinh 8 - 16)

d- Tru (Hinh 8 - 17).

‘Bai 3 : V& hinh khai tri€n cia hai mat kem giao tuyén cia ching :

a~ Lang tru va chdép (Hinh 10 - 6, 10 - 9, 10 - 11}

b- Chép va try (Hinh 10 - 23, 10 - 25).

¢~ Tru va nén (Hinh 10 - 32)

d— Tru va tru (Hinh 10 - 30, 10 - 31).

Bai 4 : V& hinh khai tri€én cta cdc mat chuyén tiép, (Hinh 11 - 8a, b, ¢).

¥

% -

4 b ¢/
"Hinh 11 - 8
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CHUONG 12
HINH CHIEU TRUC PO

12. 1. Cac thi dy
Khi vé hinh chiu truc do clia cdc vat thé cln chd ¥ chc vdn dé sau :

+ Trong ki thuat ngudi ta thudng diing 5 loai hinh chifu trye do (TCVN 11 - 78)
sau, (Hinh 12 - 1): : S ,

a~ Hinh chifu truc. do vudng gdc déu, p=q=r1=1

b~ Hinh chiéu truc do vudéng goc cﬁh, p=r=14q=05

c~ Hinh chiéu truc do (xién gdc) difng déu, p = 1 = r = 1,

d- Hinh chiéu truc do (xién géc) ding can, p = r = 1, q = 0,5
e~ Hinh chiu truc do (xién géc) bang.déu, p = q = r =1

O day p, q va r lan lugt 14 he s& bién daﬁg theo c4c truc x, y va z.
',Z’ : 2

720
..437 .
‘ &
Ay X/’t;";"’r
XI ),, .
a4/
Z/

‘ z2°
‘\goo Ho
Xl X/
\%5, \%50
v Ny
e Ay
Hinh 12 - 1
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+ D& hinh chiéu truc do clia vat thé cd tinh
truc quan va dep cdn phai :

— Chon loai hinh chiéu truc do thich hgp

- Chon hudng nhin hgp li (tde la dat vat thé ,
can bi€u dién & vi trl hop H trong hé truc foa d¢).

+ Hinh chidu truc do cda dudng tron thuong
la elip. Biét hai dutng kinh lien hgp. AB va CD
cna elip, ngudi ta c¢6 thé vé elip bang phudng
phap 8 diém (hoac phuong phap hinh binh hanh)
nhu sau (Hinh 12 - 2),

- V& hinh binh hanh MNPQ nhan AB va CII) la hai duong trung binh.

— V& tam giac vudéng can c¢é canh huyén la ) canh nac.dd -¢cita hinh binh hanh, thi
du tam giac vudng can DJQ.

Hinh 12 - 2

- Vé cung tron tam D, bdn kinh DJ va xac dinh cée giao diém E va F c¢lla cung
tron nay véi canh PQ cda hinh binh hanh. ' L

- Qua E va F vé cdc dugng thang song song véi CD va tim cac giao diém G, H,
I, K cta chang vdi : R - s R

. N ' . .. . ] . , .
hai dudng chéo cta o lo, =y,
hinh binh hanh. : ‘ :

. ‘ 0,=27,4
- V& clip qua 8 ¢ ' ' CO A

diém A, B, C, D, G,

‘ Z,
+ Trén hinh chi&u £, 4]

truc do nguoi ta
thudng khong thé
. hiégn phan khuit cha
vat thé. DG véi cic
vat thé ed cau tao
rdng ngudi ta ding
hinh cat truc do dé
thé hién cdc phdn 1éng
dé (Hinh 12 - 6b).

N’m
!

Trén hinh cit truc
do nguoi ta dung cac
mat phang song song
(hodc trung) véi cac
mal phing toa dé dé
cit bé mot cach tudng
tudng mét{ phan caa
vat thé cdn bi€u dién.

Thi du I Cho mét
tdm phéng nm trong

Ilinh 12 -3
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mat phing hinh chidu bang P2 V& hinh chigu truc do vubng gdc d8u cda tdm phéng
dé (Hinh 12 -~ 3).

Gidi : Chon mot he toa do OXYZ sao cho (XOY) = (P?) va hai truc OX, OY chia
-hai canh cua tdm phing (Hinh 12 ~ 3, a).

V& hinh chigu truc do cia hinh bao ngoai cda tdm phang, dé 1@ hinh binh hanh
AB’C’D’ véi AB = A B, va AD’ = A)D,.

Canh vit E'F' ¢6 thé xdc dinh nho hai kich thuée CE’ = C,E, va C'F’ = C,F,.

Ché 1om gom mot phan ta hinh chit nhat ed hinh chigu trgc do 12 hinh binh hanh
G’H’K’'L' va mot phén 12 nita dudng tron ed hinh chidu true do 1a mot nia elip H'T'K'

Thi du 2: Cho hai hinh ~ ' Z
chigu thang gde cia mot ' '
vat thé. V& hinh chifu truc
do vufing gdéc déu cua vat
thé d6 (hinh 12 - 4).
- Gigi : -~ Dung hlnh
chi€u truc do c@a hink.
chi€u bing cha vat th&
(nhy thi du 1).

B
2]
=X

A

R

o
n

NN

-~ Lan lugt dung d6 cao L S
cia hai bé phan tao thanh \
vit thé da cho bing cach +
tinh tiédn theo true O'Z’ &
hinh chigu truc do cua

hinh chigu bing cdc bo
phan ddé lén cdc @6 cao

™y
.
N ——

tuong vng. o \

Thi du 3: Cho hinh chigu
thdng gde ctta mét hinh
lap phuong (Hinh 12 — 5,a),
Hay chon loai hinh chigu
truc do hop i va vé hinh
chiéu truc do cua nd.

Gidi @ Hinh chiéu truce
do vubng goc déu clia hinh
lap phuong khéng cho ta
cam giac 1a mgt hinh bigu
dién ndi (Hinh 12 -~ 5, b).
Trong trudng hgp nay nén

ding loai hinh chifu truc
do vudng gdc can (Hinh
12 - 5, o), -

Hinh 12 - 4

103



. ) Y N R t . : e ! _- . c‘/
.dj 'y ; - 5 C .
' ©o Hinh 12 - 5. '
Thi du 4: Cho‘ hinh chidu thing gdc cia mot vat thé (Hinh 12 - 6, a). Héy chon
loai. hinh chiéu t',ruc do hop li va ve hinh chi&u truc do cha vat thé- dé.

Gidi : Nhan xat ring vat thé da cho ¢d.6 hinh try tron xoay, truc cia chung song
song nhau, Ta 86 chon logi hinh chigu truc do dtmg déu (hosic ding can) va dat vat
thé trong heé trtm toa do sao cho’ truc '0Y song song vdi truc cta cic hink tru Khi
d6 hinh chi6u tryc do cla cdc dudng tron ddy cua cdc hinh try vin la cdc dudng tron
(Ilinh 12 - 6, b) 3 day dung hinh cit truc do d8 thé hién r6 céu tao cha vat thé.

Thi du 5: Cho hinh chigu thing gdc c¢ha mot hinh tru cut o6 16 réng hinh lang try
day vudng (Hlnh 12 - 7). Hay v& hinh chigu truc do hop Ui céa ng.

g
—\
B {
| |
i ] ,
1 | z
| | !
! i
1 'r [ |
NinmmiE
X. —t | L ‘l;‘iLTI \
| X’ ’
O :

Hinh 12 - 6 (a,b)
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1
Ay lle Nz &y 7|
‘ 550

0:FD;

tuong dng caa lang tru.

Hinh 12 - 7
doan AX = AA, BB’ = BB, CC = C,C, va D'D’
la M'N’P’Q’, xdc dinh bang cich tim giao diém coa

1__\;

DD,

Gidi : VI day cda
lang try 14 hinh vudng
nén ta dung loai hinh
chiéu truc do vubng goc
can d€ khong od mit
bén nao cta lang tru
bi suy bién. Hinh chiéu
tryc do ciia dudng tron
day dudi cta tru 1a mot
elip, vé bang phuong
phip 8 diém. Hinh

chi&u truc do cia elip

day trén cda tru cing

1a mot elip. Hai dudng

kinh lién hgp cia nd
la A’ B' va C’ D’ dé dang
duge xée dinh Dbang
cdch dat ldn lugt trén
cac dutng sinh vé qua
A, B, C va D ecac
Day trén cia lang try

B’ va C'D’ vdi cac canh bén

D& thé hién 16 réng hinh lang tru nguoi ta dung hinh cit truc do. o] day dung cac
mat phing toa dé truc do X’0’Z’ va YO’Z’ dé€ tudng tugng cdt bd mot phdn cia vat

thé hudng vé phia ngudi quan sat.

Thi dy 6: Cho hinh chiéu truc do cta hai m4t tru (Hinh 12 - 8). V& giao tuyén caa ching.

Hinh 12 - 8

Ay

A=

inh 12 ~ 9
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Gidi : D€ xac dinh cac di€m caa giao tuyén ta dung cdc mat phang phy trg song
song véi truc cda cd hai mat tru dé€ giac tuyén phu cha mat phang phu trg voi hai
mat tru 14 cdc dudng sinh. NS la cac mat phing song song vdi mat phdng toa dd
X'0'Z’. Ching han dung mat phing R ta xac dinh duge cac digm 1’ va 2' cla giao
tuyén. Cac mat phang Pva Q, tiép xdc véi mat tru nim ngang cho ta di€m gidn nhat
3’ va xa nh&t 4’ cla -giao tuyén theo hudng nhin song song vdi truc O°Y’.

Giao tuyén la dudng cong ghénh bac bon.

Hinh 12 - 10 Hinh 12 - 11
12. 2. Bai tap .

Bai 1 : Dung hinh chifu truc do vudng gic déu cha doan théng AB, (Hinh 12 - 9).
Bai 2 : V6 cac vét cta mat phing Q (AB // CD), (Hinh 12 - 10).

Bai 3 : Tim giao diém cta dudng thing AB va mat phang @ (C, D, E), (Hinh 12 - 11).
Bai 4 : Tim giao tuyén cta mat phing Q v6i mat lang tru. (Hinh 12 - 12).

Bai 5 : Tim giao tuyén cfia mat phang £, véi mat ndn tron xoay, (Hinh 12 - 13).
. 2'_1."

Hinh 12 - 12 Hinh (2-- 13

106



Bai 6 : V& giao tuyén cia mit chdp va mat lang try, (Hinh 12 - 14),

Bai 7 : Cho hinh chi€u thang gde cta mot hinh hop chit nhat va mot mat nén tron
xoay, (Hinh 12 - 15).

Vé hinh chiéu truc do ena hai
mat dé va giao tuyén cia ching.

Hiuh 12 - 14 Hinh 12 - 15 .
Bai 8 : Cho hinh chiéu thdng gde clia hai mat tru trdn xoay (Hinh 12 - 16). V&
. hinh chiéu true do vudng gdc déu chaa hai mat tru va giao tuyén cla chung.

Bai 9 : Cho hinh chi€u thing goc ctia mét vat thé (Hinh 12 -~ 17). Chon loai hinh
chiéu truc do hgp Il va vé hinh chigu tryc do cia vat thé do.

Hinh 12 - 16 Hinh 12 - 17
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Bai 10 : V& hinh chigu truc do vuong goc can cla cac vt thé cho trén hinh 12 - 18,
trén d6 ¢d dung hinh cét tryc do.

Hinb 12 - 18
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PHAN HAI

HUOGNG DAN

CHUONG 1
PHEP CHIEU

Bai 1 : Hinh chiu xuyén tam ti S lén mit phing @cfla.du'fing thdng a cd thé
x4c dinh bAng hinh chi€u cia 2 diém thudc nd, chéng han : difm A - hinh chiu cia
A=an (P)visi A = A va di€m C - hinh chiéu caa difm vd t&n cta a. Do dé hinh
chi€u cia a 1a a’ (CA). : ' : :

Tuong ty nhu vay hinh chigu cia b 1a b' (CB).

a’ // b’ khi C 12 di€m v6 tan cta (), ndi mbt cdch khdc l& a, b va ¢ phai song
song vai (P). .

- Bai 2 va Bai 3: Dung tinh chédt ctia phép chigu song song : Phép chidu song song
bdo tén tl 86 don cta 3 di€m thing hang va bdo tén tinh song song cua 2 dudng
thang. , .

Bai 4 : Hinh chiu song song cia dudng trdn néi tiép hinh vudng ABCD 1a elip
ndi tig€p hinh binh hanh A'B'C'D' - hinh chifu song song cta hinh vudng ndi trén .
Ngoai 4 diém tigp xac cla elip vdi 4 canh cia hinh binh hanh, cd thé xdc dinh thém
4 diém cta elip ndm trén 2 dudong chéo cia hinh binh hanh -hinh chigu cta 4 diém
thude dudng trdon da cho ndm trén 2 dudng chéo cia hinh vuéng.

Qua 8 di€m vita x4c dinh duge vé mot dudng cong tron déu nhan 4 canh cua hinh
binh hanh la cac tiép tuyén. ' _

Bai 5: Goi M = AB n CD va N = AD N BC.

D¢ hinh chigu cda ABCD t& S lén (P) la hinh binh hanh thi hinh chidu cda M va
N phai 13 cac diém vo tan cia (). Suy ra (PP) phai song song véi SM va SN.

Bai 6: a - Tam chidu S ¢d th& chon 1a mat didm tuy ¥ khong thudc mit phing
cta ABCD. Mi#t phdng hinh chidu P duge xdc dinh nhu & bai 5.

b- D& hinh chiéu ctia ABCD 1a mé6t hinh chit nhat, ngodi diéu kigén cdn thdéa méin
nhu & cau a- thi hai huéng AM va AN phdi duge chi€u thanh hai hudng AM'e va
AN’w vubng gdc nhau. Suy ra S phéi nhin doan MN duéi mét gde vudng.

c¢— D& hinh chidu cia ABCD la mét hinh vudng, ngoai didu kién phai théa min nhu
4 cau b- , hai dudng chéo AC va BD phai duge chidu thanh hai dudng thidng A’ C’
va B'D’ vuéng gdc nhau. Suy ra S phai nhin doan IK dudi mét gée vudng, & d6 :

I =ACnNMN '
K=BDnNMN
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Ban doc tu két luan vé quy tich cda tam chigu S.

Bai 7: Goi X = Ox N (P) va Y = Oy n/(gi) va O’ la hinh chiéu song song ; caa
O lén (P). Néu hinh chidu XO'Y cha géc xOy 1a mot gde vuéng thl O’ nhin doan
thang XY dudi mot gdc vuéng,

Ban doc suy ra qui tich cia cic hudng chifu can tim.

Gia st Oy // ({P), ndi khdc di Oy cat (P ). -tz_mi di€m Y . Khi d6 dudng iron dudng
kinh XY _ tré thanh duong thing di qua X va vudng géc véi XY«.

- Gia sit Oy/f (P) va xOy = 90° Ban doc hay ching minh cic huéng chidu cin
‘tim thudc méit phing vudng gde voi Oy tai 0.

” CHU'ON(" 2

BIEU DIEN DIEM DUONG THANG MAl PHANG

2.1. Diém _

Bai 3 : Difm A € (P') >do xaciané lay, = 0. Diém B € (P?) — dp cao
cia nd 1a zz = 0 . Diém C € mat phang phin gide cia gde tw [ va ITT —y . = z,

Ban doc tu suy ra vi tri ciia truc hinh chidu trong méi trudng hop. '

Bai 4: Hinh chisu ding cia A va hinh chidu bing cia B phai. ¢ 2 phia khac nhau
va cach déu tryec hinh chiéu,

Bai 5: Theo hinh bi€u dién cua diém A xde dinh duge tryc hinh c¢hidu x, tit dé vé
hinh chi€u bang cia di€m B véi chu y 1a cdc di€m thuge mat phdng phén gidc cia
cac goc tu I va III ed hai hinh chigu d6i xdng nhau qua truc x.

Bai 6 : Truc hinh chiu cdn tim 13 tiép tuy&n chung trong cva hai dudng tron ban
kinh biang 15mm va ed tam lan luot la Al va B2 . Bai todn cd hai nghi¢m.

D& dang thdy réng cdc hinh chiéu A, ctia A va B, cta B phai ndm trén truc hinh chidu,

Bai 7 va Bai 8: V& hinh chi&u canh cda cde di€ém dua vao cic nhan x4t sau :

- Ilinh chi€u diing va hinh chigu canh cia mot dlem nidm trén mét dudng gidng
ngang song song véi truc hinh chidu x.

- D6 xa cia mét diem dude thé hién & khodng cach ti hinh chiu bang cda nd tot
tryc x hoac ti hinb chifu canh cda nd téi truc z. ‘

Néu do xa caa mdt di€m la > O thi hinh chidu bang clia né nam phia dudi cla
truc x va hinh chigu canh clia nd nidm bén phai true z
2.2. Pudng thing

Bai 11: a- Difm c¢d 2 hinh chidu trung nhau cda PQ la di€m via thudse PQ vita
thuge mat phing phan gide cua cac gdc tu II va IV
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~b- Dim cé 2 hinh chi€u d6i xdng nhau qua truc x cia PQ la di€m via thudc PQ
vita thude mat phing phan giac cia cac géc tu [ va TIL

Cd thé dung hinh chiéu canh dé. xiac dinh cdc diém do.

Cing c6 thé ap dung phép chi&u song song nhu sau :

a — Chon mét hudng chidu tiy y 1 (I;, 1) vA mot mat phéng hinh chiu tuy ¥,
chang han mat phang phan giac @cﬂa goc tu T1 va IV. o

Chigu song song PQ theo hudng 1 lén 7 ta cé P Q, . Giao diém cua P Q. véi dudng
giong chia hai hinh chiu cia PQ la diém cd hai hinh chifu trung nhau. cia PQ.

b- Cing chidu song song nhu trén dudng th.ﬁng P'Q’" ¢ cde hinh chigu P’ Q' va
P’ZQ d6i xing nhau qua truc x, ngoai ra P’IQl = P Q. Hinh chleu nhan duge caa
PR la P’ Q. .

Bang phép chidu song song nguoc lai ti giaoc di€m caa P, Q, va'P’OQ‘0 suy: ra diém
¢ hai hlnh chiéu d8i xing nhau qua truc x cia PQ.

Ban doc tu gidi thich y nghia etia cach 1am ndi trén.

Bai 13 : a- Dudng thing cén vé 14 mét dudng mat. Trude tién vé hinh chigu bang
clia nd - dudng thing song song va cach truc hinh chiu mot khoing bang dd xa cho
trudc. :

b- Duding théng cdn vé la mat dudng bing . Trude tién vé hinh chiéu ding cia nd
- dudng thang song song va cich truc hinh chidu x mét khoang bang do cao cho trudc. -

e~ Tim diém nim trén mat phang phan gidc thi hai cta p va q r6i ndi bang dudng -
thang .

- Bai 14: a - Chd y rdng p 12 dudng thing chiu ding. Duong thdng cdn vé ¢d hinh
chigu ding di qua cac di€ém A va p,.

b- p la dudng thang chiéu bing . Dudng thing cdn vé c¢d hinh chidu bang di qua
cac diém A, va p,.

Bai 15: Dung dudng thdng canh NM// PQ, & d6 diém N € a. Nhu vay tit hinh
chi€u diing M, N, va hinh chiéu bang N, da cd , dé dang vé dugc hinh chigu bing
M, ctia M v&i chi y 1a d€ cho 2 dubng canh MN va PQ song song thi 2 dwdng thang
NP va MQ phai déng phing (song song hoac cat nhau).

Bai 16 : Vé hinh chi€u bang M,N, cia dusng thing MN// a, ¢ d6 N, € P2Q2 Xac
dinh N, € P,Q, r6i suy ra hinh chiéu ding M N, cda MN.

Bixi 17 : a- Duong thang cdn vé ]a mét dudng thing mat, hinh chidu bing qua
di€m b, va song song v6i truc hinh chigu.

b - Duting thing can vé cd hinh chifu bang song song vdi c, va gua diém b,

2.3. Mit phing

Bai 20 : Dudng thing can vé phai song song véi duong bAng hoidc vét bing cua
mat phang Q .

Bai 21 : Mt phing 8 cdn dyung cd thé duge xdc dinh bang 2 dudng thing cat
nhaun taj di€m A va ldn lugt song song voi p va q.

Bai 22 : a- AB // vé_.
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b- va c- V& trong miat phing & moét duong thdng cd hinh chiéu ding song song
(hoac trung) voi hinh chiéu ding cua AB.
Bai 28: Dung cdc diéu kién lign thudc cia didm va dudng thing voi mat phing.

53 e Al wl =
Bai 25: a Vo =8

b— vsz) = ay |

c— Céc vét cia (R ) 1a dudng thing néi vét ding va vét bing cia dudng thing a.

Bai 27 : Vé trong mal phang £, hai dudng thang lan lugt song song véi ha,l canh
nae dd cda tam gide ABRC.

Bai 28: Duong thang can ve la duung thang ndi M v8i difm dong quy cla hai vét
ctia mat phing (M, a) va iruc x. :

Bai toan dua tdi viéc vé vét cla mat phéng nay .

CHUONG 3
CAC BAI TOAN VE V[ TRI

Bai 4 : Dudng thing cén vé song song v6i giao tuyén cia hai mat phing Pva Q, .

Bai 5: Quy tich cdn tim 14 giao tuyén cta hai mat phing ( A, p) va (B, q).

Bai 6: Dudng thing cin vé s& di qua giao di€m cta dudng thing d voi mat phing
dung qua M va song song vdi mat phing P da cho.

Bai 7: Cach lam tuong ty nhu & bai 6 nhung phai tim giao diém cia dudng thang
d lan lugt véi cdc mat phang dung qua M va song song vOi mit phang phan giac clha
goe tu I va IV rdi gde tw I va IIL

Bai 8 : Qua giao di€m cla 2 vét ddng ciia (93) va (@) vé giao tuyén cia ching
song song voi d (d,, d). Tim vét bang cla giao luyén do va suy ra cac vét bang cua
P) va ). |

Bai 9 : Trong mdt trong hai mat phlng da cho vé mot dudng thing song song vdi
dudng thing @ rdi suy ra vét cdon lai clia mgt phing do. .

Bai 10 : D& cho giao tuyén cia (P) va () la mét dudng biing thi cdc vét bang
cla ching phai song song nhau . Tim cédc vét cta dudng thing d va suy ra cic vét
cia mat phing & .

Bai 11 : Dung qua AB mat mit phing song song vdi truc hinh chidu va tim giao
di€ém cia dudng thing d v4i mal phing dd.

Bai 12 : Tim cdc giao di€m clia hai dudng thing b va ¢ vdi mat phing dung qua
A va song song v0i mat phdng P da cho.

Bai 13 : Dudng thing cdn v& la dudng thing ndi giac di€m cda d vai mit phing
Pva di€m vé&t chan chung cta (P).
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Bai 14: Dudng thing cdn dung la giao tuyén cta hai mat phang ( M, p) va (M, o).
DS cang 1a dudng thang néi diém M vdi giao di€m cta p (hodc q ) vdi mat phdng
(M, q) (hoac mat phang (M, p)). _

Ban doc clng cd thé€ gidi bai nay nhe phep chlé’u xuyen tam hoa( phép chién song
song.

- Dung phép chiéu xuyén. tam : Chon M lam tAm: chifu va mat phing hlnh chi€u
cd thé 1la (P') hodc P? hoac %’ ...} . V& hinh chidu cta p va q tit M len mdit phang
hinh chiéu da chon. Giac di€m cta cdc hinh chiu cda p va g -la hinh chiéu cha dudng
thing cdn dung. Bang phép chifu nguge lai dé dang suy ra dudng thing cdt c4 p va
q, di qua M,

— Ding phép chiéu song song Chon hudng chigu- song song vgi mot trong hai dusng
thang da cho, chang han song song voi p. Chigu cd p, q vdA M lén mot mat phang nao
ds (P, ﬂD? hoac@ ). Khi dg hinh chidu ctia p 12 mot di€m . Dudng thang néi hinh
chigu cta p va caa didm M s6 cit hinh chidu caa q. Nho phep (hlé’u song song nguor.:
lai sé suy ra dudng thing cln vé.

‘Bai 15: Day )a. mot tlubng hop cta bai tap {Ba1 14) khi M la mot dlém 3 xa vo
tdn biéu dién bing dudng thang d.

Duong thing cin vé 1a giao tuy&n caa hai mat phing lan lugt dung qua p va q va
cing song song vdi dudng thang 4. .

Cﬁng cd thé noi ring dé 1a dudng théng song song vdi d vé trong mat phang dung
qua p (hoac q), song song vdi d va di qua gino didm cla q (hoac p) vdi mat phing
dung é trén. )

Bai 16 : Bong cia AB d6 lén cdc mit phdng hinh chidu sé thudc giao tuyén caa .
mat phang tia sang chia AB voi hai mét hinh chiéu.

CHUONG 4

- CAC BAI TOAN VE LUONG

Bai 2 : b- Quy tich (tap hop) cta B, 12 mot dudng tron tam A, Qui tich (tap
hgp) ctia B, la mdt doan thing song song véi truc x vd cd dd dai bang dudng kinh
cia dudng tton trén.

Bai 4 : Dyng tam giac vudbng c6 gdc nhon béng JO“ va canh d38i dign véi gde dd
bang hi¢u d6 xa cua hai diém A, B. Canh goc vudng thu hai 1a do dai cda doan thing
AB. :

Bai 6 : Dinh D nam trong mat phang qua A va vudng goc vdi dudng thing AB.

Bai 8 : V& doan thdng AH L m ( H € m) va dat trén m cac doan thidng
HB = IIC = AH.
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Bai 13: Dyng mit phing % chda dudng thing m va song song véi du&ng thdng n
r6i tim khodng céch ti mét di€m bét ki thudc n dén (.Q.)

Bai 18 : Ve dudng déc nhdt AB cua Q so véi (P2 véi A nam trén vét dlmg va
B nim trén vét bdng. '

Bai 17: Lidy mot didm A € v . Dyng mét tam gidc vubng cé dinh gdc vuéng la
A, mdt canh gdc vuong béng d‘oan AA, va géc déi dign 'véi canh nay 13 30°. V&t
bang ctia () la tifp tuydn cda dudng tron tam A,, ban kinh biang canh gdc vuang
thd hai cta tam gidc trén. ' : :

Bai 18 : Dudng ‘thﬁng cdn dung la giao tuy€n cia hai mat phédng qua A : mdt mat
phang vuéng gdc véi b vA mdt mat phang song song vai (@ ).

- Bai 19: Tim vét dung A va v6t bing B cla dudng déc nhét da cho. Vé’t bing cua
mat phing cdn dung la dlr(‘mg thing qua B va vubng gde véi AB,.

Bai 20 : Goi B la vét bang cia dudng théng cén dt,mg . Tim d(} dai | cia. hinh
chiéu bang A.ZB cia doan thing AB.

Hinh chiéu bﬁng B, cla diém B la giao di€m cda duhng tron tdm A,, bdn kinh 1
véi dudng thang__x la énh ct‘la X trong phép tinh ti€n theo véc to A A2 , C

CHUONG &

CAC PHEP BIEN pO1 HINH CHIEU

Bai 10: Thay lién ti&p cac mat phing P! va P2 dé m tré thanh dudng thiang chidu
biang. Khi d6 hinh chi€u bing cia A nam cach hinh chiéu bing cia m ( da suy bién
thanh mot di€m) moét doan bing 25 mm.

Bai 11: Thay lién tiép hai mit phing hinh chi€v dé mot trong hai dudng thing
trd thanh dudng thang chigu.

Bai 13: Gia sit chon phép thay mat phang hinh chidu diéng P! bang P' Cén xbc
dinh truc x = P2 n Pl Goi A la vét bing cia m, B 1a. 1 di€m b&t kil thuoc m va
d6 cao cia B la a.

a- va c.- Tryc x |12 dudng thing di qua A, tiép xuc véi dudng tron (B,, a)

b - Truc x la dudng thidng di qua B, va ti€p xdc véi duding tron (Aya).

Bai 16: Chi6u m va n theo phuong m 1én (P%) . Hinh chigu phu cia A la A’ trung
voi hinh chiéu phu m’ cia m (da suy bign thanh m6t di€m). Hinh chisu phu cia B la
giao diém B’ cia n’ (hinh chi&u phu cia n ) vdi dudng tron tm A, ban kinh bang
25mm. '
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CHUONG 6
BIEU DIEN DUONG CONG VA CAC MAT

Bai 3: Msi cap dudng kinh lién hgp cia ellp (e) c6 hinh chiu bing la mét cap
dudng kinh vuéng gde cla dudng tron thm O, (1a hinh chigu bing cla (e)) va cd hinh
chigu ddng 12 mot cap dudong kinh lién hgp ciia ellp hinh chidu ding ctia (e},

‘Bai 4: AABC nam trong mat phing qua A va vudng gdc voi AA.

Bai 5 Diém cao nhét va thdp nhdt cia {v) ndm trén dudng dbc nhdt cia () so
v8i mat phing hinh chi€u bing va di qua O. Di€ém gdn nhit va xa nhdt cha (v) ndm
trén dudng déc nhdt cda (v) so véi mat phing hinh chiéu ding va di qua O.

. . C6 thé dung phép bién d8i d& cd hinh thye cda (v). »

Bai 6:.Chan dudng cao cia hinh chdp ké tir S 12 tryc tam cia AABC. C6 thé giai

bai toAn bing cdch chip mét bén cha hinh chdp vao mit day,

Bai 7: Quay ) quanh t dén tén vi trf // PPL.VE mot s6 vi tuyén cla (&), chang han
vi tuyé&n cao va thdp nhdt, vi tuyén ldn nhét (xich dac) va nhdé nh#t (dudng yét hidu)...
Sau d6 vé cac kinh tuy&n chinh ciie (%) ~ hgp hai vj trf song song véi P cda L. D6
chinh 1a dudng bao quanh hinh chiéu ding cia (@), _

Bai 8: G&An diém M vao vi tuyén cua (®). Chud ¥ : vi tuyén cua (@) nam trong miit
phdng chifu diing. _ ' . :

Bai 10: Day hinh try (£) qua diém A 1A hinh tréon ndm trong mat phdng chisu
ding qua A vudng géc v6i m va c6 tAm )a giao diém cia m vél mat phdng ndi trén.

-Bai 13: Goi S la di€m thude (& ). (& ) 12 mat phdng tigp xdc véi mat ndn tron
xoay dinh 8 va cd dudng sinh 13 nhimg dudng thdng hop véi mat phdng hinh chigu
bing mot gdc 45°.

Bai 17: Dat trén bén tia Sa, Sb, Sc va Sd cdc doan thing SA = SB ='8C = SD.
Chi tén tai mat non tron xoay khi hai didu kién sau dugc théa maén :

- 4 didm A7 B, C, D nim trén moét dudng tron (v)

- 8 nim trén truc cha (v}

CHUONG 7
MAT PHANG TIEP XUC VOI MAT CONG

- Bai 1: Ban kinh cia mat cdu cdn tim cd chiéu dai bing khodng cach tit tam O
dén mat phdng P

Bai 2: Duong sinh tigp xdic cba mat non cén tim véi mat phing Q 2 dudong dée
nhat d6i v6i mat phing hinh chigu bing cia mat phing Q . T4t nhién dudng ddc nhit
do phai di qua giao diém cha dudng thdng d vdi mat phang Qs
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Bai 3: Mat phdng cadn dung phai chia dudng thdng b di qua dinh ndn va song song
v6i dudng thing a. Mit phing dé ciong phai chia mét tiép tuyén cha dudng cong ddy
noén. Vi vay, qua giao di€m I cia dudng thdng b véi mat phdng day ndn ta vé tiép
tuyén IM vOi dudng cong day ndn. Mat phang xdc dinh bdl hal dudng thang b va IM
chinh 1a mat phang cn ‘tlm. '

-

" Bai toan chi cd nghlem khi -vé dudc tlep tuyén IM, va 36 tiép tuyén cla duung cong
ddy ndn vé qua I cho ta s6 nghiém cua bai todn.

Bai 4: Vé mat phing song sdng véi dudng bing cia mat bh:‘mg P va tip xic voi
mat nén (xem bai 3). Cac dudng sinh tiép xtc cla cdc mit phing dé véi mat nén sé
chta diém cao nhit va diém thap nhﬁt cla giao tuyén giita mat phéng Py mit non.

Bai 5: Trufic hét, dt_mg mat ndn ngoaju tlé’p mat cdu, cd truc song song véi truc
mat non da cho va dong dang v6i mat ndn d6. Nhu vay, mit phdng cdn dung sé chia
dudng thang di qua hai dinh.cla hai mat ndn va tiép xdc véi ca hai mat nén dd. '

Bai 6: Trudc hét dyng mat ndn ngoai ti€p cd hai mat cdu. Mat phang c¢dn dlmg
sé chda di€m A.va ti€p xdc vdi mat ndn vita dyng. :

Vi truc mat ndnsviia dung la dudng bﬁng hén tlet dlen tron cdia mat aén dd sé
thudc mat phéng chiu bang: v

Néu dudng thang néi tam hai mat cdu da cho khéng phai dubng thing déng muic
thi, trudc hét cd thé dung hai mat nén cé chung dinh A va mdi mat nén rigoai tiép
moét mat cdu da cho. Khi d6 mat phdhg cén dung 12 mat phang tiép xdc chung clia
hai mat non vita dung. Ti bai todn nay ta dua vé bai toan trén.

Bai 7: Bai nay cd nhiéu cich giai. 8 dﬁy néu moét trong nhitng cach gidi dd.

Trude h&t dyng mat ndén ngoai tiép hai trong ba mat cdu da cho. Khi dé mat phang
can dyng 13 mat phang tiép xoc véi mat nén vira dung va mat cdu edn lai (xem bai 5).

Bai 8 va Bai 9: Duong bao hinh chidu bing chda mat tron xoay la duang bao hinh
chidu bang cia cdc mat edu ndi ti€p mat trén xoay da cho.

CHUONG 8

GIAO CUA MAT PHANG VOI PA DIEN VA MAT CONG

Bai 6: Vi ABCD. AB’C'D’ 1a lang tru ding nén hinh chiéu bdng cta giao tuyén caa
mat phing Q, véi lang try trung véi hinh chiu bang coa lang tru (A B,C,D.). V& hinh
chap (l1a hinh vuéng) ctia giao tuyén vao miat phing hinh chidu bang %22 quanh vét
bang vfl chla mat. phing &, , t dé suy ra vét ding leQ, va hinh chiéu ding cia giao
tuyén.

Bai 7: Mat phdng Q cén dung di qua d va dinb nén. X4c dinh vét bing v} cia
mat phing Q, . Qua cac giao di€m (néu cd) cia v2

9,
cde dudng sinh - giao tuyén cua (R ) va mat ndn.-

voi dudng tron ddy ndn vé duge -
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Bai 8: Mat phidng Q phai song song voi mdt dudng sinh cta mat non. Cd thé
thay mat phéng hinh chigu ding dé (& ) tré thanh mat phing chiéu ding. Khi dd
vét ddng mdi cua (W ) phai song song vdi mot irong hai dudng sinh bao quanh
hinh chiéu ding mdi cha mat ndn. T d6 suy ra vét diing cla mat phang 9, . Bai -
toan co 2 nghlcm :

Bél 9: Cac dtrbng thdng cdn ‘dung 14 giao tuyén cda mat phéng 2 vai mat nén tron
xoay dinh S va cd cdc dudng sinh nghiéng véi mat phing hinh chiéu bang goc 45°.

Bai 10: Can x4c dinh bén kinh clia mat cdu. Cé thé quay m quanh duong bang
(hoac dudng mat) vé qua O cha mat phang O, m) dg dUa m tai -;ong song v61 m6t
mit phang hinh chigu. )

Ban doc cling c6 thé dung phép thay mat phéng h1nh ch)éu dé da.t mu( d{ch ngi
trén. -

wwmg_ -”"“’ o

GIAO DIEM cﬂA DUONG THANG VOI CAC MAT .

"Bai 9: Tim giao diém cta dudng thing m vdi mat nén tron xoéy'dinh S, truc 1a
dudng thing chifu bing va ¢ dudng sinh nghiéng voi mat phing hinh chiéu bang P2
mHt gdc bang 60°. ,

Bai 10: Tim giao di€ém cta dudng thang n v6i mat tru lréon xoay cd truc 13 dudng
thang m va thiét dién thing 1a duyng tron ban kinh R = 30 mm.

Bai 11: Tim giao digém cia duong thdng m vl mat cdu tam O, ban kinh R = 35 mm.

Bai 12: Tim giao didm cia dudng thing n véi miat ndn trdn xcay dinh S, truc m
va dudng sinh nghiéng vdi truc mét goée a. '

CHUONG 10
GIAO TUYEN CUA HAI MAT

Bai 1: Hinh 10-4 : Giao tuy&n 12 mot dudng gay khue ghénh khep kin gﬁm 12
dinh va cé hinh chiéu.bang tring véi hinh chidu bing cia lang tru ding d trong gu‘n '
han hinh chiéu bang cia lang tru xién. Dé dang xdc dinh duge hinh chigu ditng cla
6 difm giy khuc thudc cdc canh cta lang tru xién. D€ xac dinh 8 di€m gly khuc
thudc cic canh cua léng tru ding cd-thé gin cac di€m d6 vao cadc dutng: thang thude
cdc mat bén va song song vdi cdc canh bén cua ling tru xién. Co
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Cing cd th& vé& hinh chitu ding cta giao tuyén bdng cdch tim giao tuydn cda tung
mat bén cia lang tru ding (]A cAc miét phdng chifu bing) voi lang tru xién.

Hinh 10-6 : Ldn lugt tim giso diém cac canh cia lang try ndy véi lang try kla
bang phuong phap mat phadng phy trg (nén chon la cdc mat phdng chidu). '

Ciing cd thé ding phuong phap chi€u phy song song v6i huéng chiéu phu song song
v6i canh cda mot trong hai lang try vd mat phing hinh chiéu phy 1a mat ‘phéng day'_
chung ctia ching.

Bai 2 : Hinh 10-6 - 10-8 : Hinh éhi6u_ct1’1n_g cia giao. tuy'é’n'trimg véi hinh cilié’u.
ding cla lang tru va & trong giéi han hinh chifu dding cda chdp.

Hinh 10-9 - 10-10 : Hinh chifu bing ciia giao tuyén tring véi hinh chi6u bang
cla lang tru va & trong gidi han hinh chi€u bing cta chop:

Hinh 10-11 : L&n lugt tim giao di€m cdc canh cua ling tru 'voi chép va ngudc lai
bing phuong phép mat phing phy trg. Riéng d6i vdi canh cta chép 1a dudng canh cd
thé tim giao di€m cta nd véi lang tru béng cach chiéu phy lén mat ddy bén trai cua
~ lang tru (1a ma't-phéng chigu bing} thee hudng chiéu phu song song v6i canh cua lang
- tru d6. Néi khédc di ta dung mat phéng phu trg chua canh bén la dudng canh ciia
.chép va song song v6i canh cia lang try dé tim giao di€m cia canh bén dd véi lang
tru.

Bai 3 Lén lugt tim giao diém cdc canh ciia mat chdp nay voi mat chop kia va
‘ngude lai bAng phuong phdp mat phdng phu tro.

Mat phang phu trg cd thé la mat phang chi€u hoac’ la mat phéng chia dinh clia
cd hai mat chdp.

Bai 4 : Hinh 10-14 : Hinh chifu ding cda giao tuyén tring véi hinh chidu dung
cia lang tru vd & trong gidi han hinh chigu (Iu.i‘ng cia mit try. .

Giao tuy&n gém c6 :
- Mot cung eli’p - giao tuyén ctia mat tru véi mat bén phia phai cda lang try. '

~ ~ Hai doan thing - giao tuyén cia mit try voi mit bén phfa trdi cta lang tru
(song song véi truc cda mat try).

- Mot cung tron - giao tuyén cia mat tru v8i mat bén phia du6i cla lang tru.

Hinh 10-16 : Hinh chiéu bding cia giao tuyén tring véi hinh chiu béng clta tru
va & trong giti han hinh chi€u béng c¢ta lang tru.

Giao tuyén gfm 4 cung elip - giao tuyén cia 3 mat bén cia lang tru v8i mat tru.

D& dang vé duoc hinh chidu ddng cia cdc cung elip dd bang cich gdn mét sé di€m
cua ching vao cic dudng thang thudc cac mat bén va song song voi cdc canh bén cia
lang try.

Cén phai xdc dinh cic di€ém gly khuc ctia giao tuyén -~ giao di€m hai canh cia lang
tru véi mat tru - va cac di€m cia giao tuyén nim trén hai dusng sinh bao hinh chiéu
ding cua tru - céc di€m tiép xdc cda elip véi cic dudng sinh d6.’
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Hinh 10-16 : Cdc mat b&n cda lang try xién gdc bit ky vdi truc cua tru nén cit
try theo cac cung eli’p. D& vé cac giao tuy&n elip d6 cd thé tim giao di€m cha mét s6
dudng sinh cla try vdi cdc mat bén cuia lang tru. -

Cdn phai xdc dinh cdc diém giy khic cla giao tuyé’n - giao difm néu cd cua cac
canh lang trqy voi mat try,

Baj toan cd thé duge gidi bing phép chiéu phy song song lén mat phang ddy chung
cia hai mat. . _ '

Bai 5 : Hinh 10-17 : Giao tuyén & moét dudng gly khéac khép kin gbm hai cung
alip — giao tuyén cla mat bén phia trén va phia trdi cioa lang try vé6i nén - va hai
cung parabdn - giao tuyén ctia mat bén phia phdi cia lang tru vdi ndn. '

- Hinh chiéu ding cta giao tuyén triing véi hinh chidu ding cia lang tru va § trong -
-gidi han hinh chifu ding cda mat ndn. :

‘D€ vé hinh chifu bing cus glao tuyén cd thé gén mot s6 di€m cla no vao cic
dudng sinh cua non. .

'Céin phai xdc dinh cac diém cha giao tuyén ndm trén hai dudng smh bao hinh ch1é’u
bing clta ndn va trén.cdac canh cia lang tru,

Hinh 10~18 : Lam tuang tu bai 10-4 (Hinh 10-18). Bai todn cd thé gidi bang phép
chi€u phu song song lén mét phidng ddy chung cia hai mat. :

Bai 8 : Hinh 10-19 : Giao tuyén 1a dudng giy khic khép kin do cac cuﬂg tron -
giao tuyén clia ba mat bén cla lang tru véi mat cAu -~ tao thanh.

" ‘Hinh chi€u ddng cia giao tuyén trung véi hinh chifu ding ciia lang tru va & trong
giéi han hinh chiéu ding clia mat cdu.

Dé dang vé dugc hinh chifu bing cia cic cung tron giao tuyén cla cac mat bén
phia dudi va phia bén phai cia lang try vdi mat clu, ritng cung tron giso tuyén cia
mit bén phia trdi cia ling tru véi cu cd hinh chi€u bang la cung elip.

Hinh 10-20 : Giao tuyén la dudng gy khae do cdc cung tron ~ giao tuyén cla cic
mat bén cla lang tru vdi mé#t cAu - tao thanh - Hai hinh chi&u cia edc cung tron

]
d6 déu la cdc cung elip. C6 th€ xdc dinh mét =8 di€m cia cde elip dd nhd phuong
phdp mat phdng phu trd (nén chon la mat phing bAng hodc mat phéng mat).

Bai 7 : D& xdc dinh mgt 8 diém cha giao tuyén nén diung cdc mat phéng phu trg
la mat phdng mdt hoac dua vé bai todn "su lién thu6c cua di€m vai mat xuyén'.

Bai 8 : Hinh 10-23 : Giao tuyén gém hai dudng khép kin, m&i dudng do hai nia
eli'p - glao tuy&n cta mat tru véi mot mat bén cla chdp - tao thanh. Cén phai xic
dinh cic diém gidy khuc cta giao tuyén - giao di€m cia canh phla trude va phia sau
cia chép v6i mat tru — va cac di€m cla giao tuyén thudc cac dudng sinh bao cua mat
tru trén hinh chiéu bang.

Hinh 10-24 : Giao tuyén gém hai phén :

- Mot dudng gy khuc tao béi ba cung el‘i'p do nita phia trén cua tru cdt ba mat
bén cta chdp.

- Mot duting gdy khuc thd hai cing tao bdi ba cung eli'p do nita phia dudi ctia try
cat ba mat bén cha chdp.
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Can phai xdc dinh cdc di€m gay khic cta giao tuyén.

Hinh 10-25 : Ngoai dudng giy khic gém ba cung elip do mat tru cil ba mat ban
ciua chdp, giao tuy€n con c6 méiL tam giac - giao tuyén cla ddy trén cla tru cAt mat -
chdp - va mot dudng tron - giao tuyén cha try vdi ddy caa chop.

Chu y rang cac giao di€m cua ba canh clda chdp véi tru e¢d ciing dé cao, do do dé&:
dang vé duge hinh chiéu ding cia giao diém cda try-voi canh bén 1A duong thing
canh cta chdp. _

- Bai 9 : Cic mat bén cta chdp cdt mat cAu theo cdc cung tron ma hinh chidu cia

chiing 1a cde eung ellp Cé the€ xac dinh mot s6 diém ctia cdc.cung elip d6 nho cac
" mat phing bang phu trg. ' :

Cing. ¢6 thé thay mat phing hinh.chiéu dé dua mot mat Lén cia chép thanh mat
" phang chiéu, vé giao tuyén cta mat bén d6 voi cdu trén hinh vita bi€n d6i réi dua két
qua vé& hinh chiéu ban ddu - Da tinh d6i xiing sé suy ra giao tuyén cta cdun véi cac
méat bén con lai cha chdp. ) . -
Bai - 10 : Hinh 10-28 va 10-29 : Giao tuyén 12 duong cong ghénh bac 4. Cd thé
xde dinh mot s6 di€m cua giao tuyén nhd phuong phép mat phang phu trg (Hinh.
10-28 : mat phang phu trg c6 thé la mit phéng bang hodc mat ‘phang mét Hinh
10-29 : chi c¢ thé dung mat phang mit phy trg). o

Cing ¢6 th& chuyén vé bai todn "diém llen thudée mat tlu“ de vé hinh chlé’u cOn
thiéu cua giao tuyén, _

Hinh 10-30 va 10-81 : Vi hai mat tru tron xcay co dudng kinh bidng nhau {(cung
ngoai ti€p mat mat béac hai thd ba - d day 1&a mét mat cdu) nén giao tuyén 1a hai
dudng cong bac hai, & day la hai elip. o

Bai 11 : Hinh 10-32 : Vi try vA non cling ngoai tidp mat mat cdu nén giao t;uyé’h
ctia chéng 1a hai dudng cong bac hai, & day 1a hai elip ma hinh chidu ding trung véi -
hinh chiéu ding cia mat tru. :

Hinh 10-33 : Giao tuyén gém mot dudng cong ghénh bac 4 va mot dudng tron -
giao cua tru voi ddy non. D& vé hinh ehiéu ding clia dudng cong bac 4 cd thé€ dung
cac mat phing phu trg chidu bdng chda truc clia non. .

Hinh 10-34 : Giao tuyén gém hai dudng cong ghénh khép kin cd hinh chidu ding
12 hai cung trom trung véi hinh chidu ddng c@a try vdo ¢ trong gidi. han hinh chigu
ding cuta cdc ndn. "

Dé xde dinh hinh chi&u IJQﬁg cha giao tuyén ed thé dung cdic mat phing phu trg
chidu ding di qua dinh non. N6i cach khac la gidn cdc di€m cha giao tuyén vao mot
s¢ duong sinh clia ndn.

Can xac dinh cdc di€m cda giao tuyén thudc cdc dudng sinh bao hinh chidu bang
cia cAd non va tru. )

Bai 12 : Hinh 10--35 : Giac tuyén 14 mot dung cong ghénh khép kin, cé hinh-
chiéu bang trung voi hinh chitu bing cua try va & trong gidi han hinh chi€u bing cita
mat cdu. D& vé hinh chidu diing ecta giao tuy&n c¢d thé ding cac mit phdng phu trg
la mat phdng bang hoaec mat phang mit.
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Hinh 10-36: Giao tuyén 13 dudng cong ghénh bac 4. D& xac dinh cac di€m cha giao
tuyén nén dung cdc mat phang mat phu trg. Hinh chiéu ddng cta giao 14 mdtl. parabon
(hai mat da cho cé mat phang déi xdng chung song song vdi mat phang hinh chiéu.
dl.mg) Hinh chidu bing cua giao tuyén cd mot diém ty cat (diem ti€p xuc caa mat
cidu va mét tru). '

‘Bai 13 : Hinh 10 '3'? Giao tuyén gém cd :

~ Mot cung. tron la giao tuyén cua tm véi mait phang cua thlét dlén ngang cua
xuyen : '

o~ Hai dudng cong ghenh 11‘1 giao tuyén cha -try véi mat phLa ngoél va mat phla-
trong cltia xuy&n. : - ; C : -

Hinh chidu bing cia giao tuyén tring véi hinh chidu bing cta tru.

Phén giao tuyén 1a dudng cong ghénh cd hinh chidu dung 1a mot cung hypecbbn
(thude mat phia ngoai ctia xuy&n) vd mét cung ellp (thuﬁc méat phia trong cta xuiyén).

D& x4c dinh hinh chidu ding caa g'lao tuyén cd thé ding cac mét’ phang mat phl__l tro.
Hinh 10 - 38 : Lam tuong ty bai & hinh 10-37.

Hinh 10-39 : Giao tuyén gém hai dudng cong ghénh khép kin cd hlnh chi&y dl’ing
tring véi hinh chi6u ding cua tru va d trong gidi han hinh chi€u ding ctia xuyén.

- D€ vé& hinh chigu bang cia giao tuyén cing nén dung cac mat phang mit phy trg.
Bai 14 : Hinh 10-40 : Giao tuyén gém hai. dudng cong ghénh khép kin cé hinh
chiéu bing trung v&i hinh chiéu bang cha tru va d trong giéi han hinh chi€u bang cla
elipx6it - Hinh chiéu ding cia giao tuy&n 12 haj nhénh ctia mot hypecbon. '

‘Ngoai céae dlém cha giao tuyén la giao di€m cua céac dudng bao hinh chléu dLrng
clia hai mat, d€ x4c dinh hinh chifu ding mét vai di€m trung gian khac ta cd thé
dung mat cdu phy trg cé tAm la giao di€m cta hai true cua hai mat da cho.

Hinh 10-41 : Giao tuy&n gém mdt phdn cia dudng cong ghénh bac 4 va mot cung
trén - giao tuyén cua elipxéit v6i ddy trén cta try.

DE vé hinh chitu diing cta giao tuyén la dl.(dng cong ghénh ed thé dung cdc mat
phang bang phu trg,

Bai 15 : Hinh 10-42 ; Giao tuyén la mét dudng cong ghénh bac 4 - C6 thé dang
cac mat phang bang phu trg d€ xac dinh cde di¢m cua. no. Di€m cao nhat va thap
nhdt cha giac tuyén nadm trén mat phang chda tryc cda ndn va tam cta ciu.

Hinh 10-43 : Giao tuyén 1a duong cong ghénh. C6 thé€ dimg mat phang phu tro 1a
cdc mat phing chiéu chia dinh ndén. .D& x4c dinh giao dim cta giao tuyé&n phu giia
cac mat phang phy trg véi non va cdu phai thye hiégn mot phép quay quanh dudng

thAng chiéu d& dua cdc giao tuy&n phy dé&n vi tri song song vdi mot mat phang hinh
chigu. C

Hinh chigu ding cia giao tuyén la mét parabdm, hinh chiéu bang cia nd ¢é mot
digm tu edt (di€m ti€p xGc cha non va. chu). :

. Hinh 10-44 va 10-45 : Mat ndn vd mat cdu da ¢d chung mét (IUdng tron {ddy ndn)
nén ching con cat nhau theo mot dudng tron nita (& hinh 10-44 la mdt cung tron)
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Ca hail duemg trdn déu thudc cde mat phdng chiu ding,

“Bai : Hinh 10-46 : D& xdac dinh cdc di€m thudc giac tuyén cd thé dung cdc
mat cau phu trg ban kinh thay déi va tam la g1ao diém cia tryc xoay cia hai miit

Hinh chiéu ddng cla giao tuyén la hai cung hypecbbn

Hinh 10-47 : Ciing dung cdc mdt cfu phu trg ¢d tAm ndm trén truc cla nén (dé
ching cdt non theo cde dudng tron vi tuy&n) va chda hai dudng tron sinh nao dé cia
xuyén. Chang han muén dung mot mat cdu phu trg nhu viy, trén hinh chiéu ding
truéc hét vé mot dudng trdn sinh cla mat xuyén - d6 1a moét doan thdng huéng vao
tdm hinh chi€u ding clia xuy&n - V& trung tryc cia doan thing nay, dd la hinh chidu
didng cda truc cia dudng trdn sinh ndi trén. Giao di€m cia dudng trung truc via dung
véi trl,lc cla ndén . la tAm cda mdt mat clu phu trg. :

Bai : Ding cdc mat phing m#t phy trg hosc chdc mat céu phu trg cd tam la
giao diém cﬁa tryc xoay cia xuy8n vé{ mat phang d&i xing chung cia hai mat da cho.

Hinh chiéu ding cla. giao tuyén 1a hai cung cia moét parabon.

\

CHUONG 11
KHAI TRIEN CAC MAT

Bai 1 : a- C6 the xdc dinh do 16n cia cdc mat bén cua lang tru bing céch quay
tiing mat bén dé quanh cde canh la cde dudyng mat cha lang tru.
b~ Cd thé xéc dinh db l6n ctia ba mat bén cua chdp bAng nhiéu cach, chdng han :

- Tim d9d dai cédc canh bé&n cta chdp bang cdch quay chung quanh canh thadng dding
cho t6i song song véi mat phdng hinh chi&u dung.

Ch¢ y rédng ddy chdp ¢d do 19n bang hinh chiéu bang cua nd.

- Gap ba méat bédn ctia chdp quanh cdc canh ddy cta chung cho téi trung véi mat
phdng ddy chdép, -

c- Khai trién mat chdp vd xédc dinh vi tri ba dlnh cia thiét dién trén hinh khai
trién , tit d6 suy ra do 1&n cha thidt dién (tdc ddy trén cla chdp cut).

d- Khai tri€n mat tru vd xdc dinh vi trl mét 88 diém dac bist cha thist dien (la
elip) trén hinh khai trién. DO 16n clia cde thigt dién cé th& xse dinh bang cich chidu
phu ching lén cd4c mat phdng song song vdi chinh cdc thi€t dién dd.

e- Khai tri€n mat ndn va xdc dinh vi trf mét s6 di€m dac biet cia thigt dién elip
{tc ddy trén cua ndn cut) trén hinh khai trién. :

Bai 2 : Lam tueng tu bai 1. Khai trién cdc mat da cho réi xde dinh thiét dién do
mat phdng Q tac nhén trén hinh khai tri€n ela cde mat dd.

Bai 3: Lam tuong tu haj bai trén, V& hinh khai trién ctia ting mat va xac dinh
trén hinh khai trién cta ching cdc diém thudc giao tuyén.
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Riéng bai 3a d& xdc dinh hinh khai tri€n cia giao tuyé&n chi viéc xac dink cic dish
cta dutng gly khic - giao tuyé&h cia lang tru va chdp - dd l1a giao di€m cda cdc canh
clia mat nay v4i mdt kia. '

- Biif 4: a ~ Mat chuyén tiép gébm 8 tam giac. D€ v& hinh khai trién cia mat chuyén
tidp chl cAn xdc¢ dinh d¢ '6n cta 2 tam gidc ké nhau va tit d6 suy ra do 10n cla cac
tam giac con lai. : : :

b- Mat chuy&n ti&p gbm 4 tam gidc va 4 phin mat ndn vd cd mat phdng d6i xung
la ‘mat phdng mat. Cac phdn mat ndén duge khai tri€n gén dung.

e~ Mat chuyén ti€p gbm 4 tam gidgc va 4 phﬁn mdt ndn va cd hai mat phing :161
xung Céch lam- tudng ty bai. 4b. ' -

CHUONG 12
HINH CHIEU TRUC PO

Bai 2 : Cdac vét chia mat phaing & la giao tuyén cda .Q, v6i cdc mat phing toa
d6 truc do.

D& v& vét bang cla (2 ) (gino tuyén cia () v6i mat phing toa do X'O’Y’) cd thé
tlim vét bing cia AB’' va C'D’, téc la tim giao diém cia AB’' va C'D’ voi mat phing
X0y .

Chd ¥ rdng hai v€t cia mdt mat phdng cét nhau tai mét di€m trén moét truc toa
do truc do.

Bai 3: Ding phudng phdp mat phdng phu trg. O day c6 thé lap mat phang phu
trg chta A'B’ va vudbng géc véi mat phdng toa d6 X'O’Y’.

Bai 4: Cd thé tim giao tuyén cia cdc mat bén cia lang try v4i mat phing Q hosc
tim giao di€m cia cac canh cia lang tru v6i mat phéng Q . Chi ¥ rdng cac canh cia
lang tru song song v&i truc O'Z’ do d6 hinh chiu 14n thd hai trén mat phing X'0’'Y’cda
giao tuyén trung véi ddy cie lang tru.

Bai 5: Vi mat phdng Q song song v8i truc O'X’ nén cé thé vé hinh chisu ldn thua
hai clia mat ndn trén mat phdng toa d6 Y'O'Z’ (la mét tam gidc) va dung cdc mat
phang phu tr¢g chia dish nén va song song véi trye 0'X’ d€ tim giao difm cia mdt
96 duding sinh cta mat nén v6i mat phing Q.

Giao tuyén la mot cung eli‘p cd hinh chiéu theo phuyong O’X' 1én méat phdng Y’O’Z’
tring v6l vét cia mat phing Q trén mat phdng toa d6 nay,

Bai 6: Tuong ty nhu bai 3, ding phuong phdp mat phdng phy trg d€ xac dinh giao
didm cdc canh cia mat chop véi mat lang tru. Ngoai ra vi mat lang try ¢d céc canh
song song vdi truc O’Z’ nén dé dang xae dinh duge giao di€m (n&u cd ) cla canh lang
tru v8i mat chdp .
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Bai 7: Sau khi vé hinh chiéu tryc do cGa hinh hdp chit :nhat va mat ndn, vé giao
tuyén cia chiung bang cach ding cac mat phidng phu trg chde truc cla mat ndn dé
tim giao di€m ctia mot s6 dudng sinh chia nén vai mit bén cia hinh hop.

Ban doc c¢o thé- vé giao tuyén cia hai mat trén hinh chigdu thang géc v6i vé hinh
chleu truc do cua giao tuyén dd. '

Bai 8: Sau khi vé hinh chiéu tryc do ctta hai mat try, vé giao tuyén: cia chung
nhy cdc mat phang phu trg song song vdi truc cia hai mat try. :

Bai 9 Nén diung loai’ hinh chigéu truc do vuéng gdc can.

‘Bai: 10:. Gén cdc vat th€ da cho vao hé fruc toa do thang géc OXYZ sao cho truc
OZ tring véi truc d6i xing thidng ding cha ching va. cdc mat phing toa do XOZ va -
YOZ trung vdi hai mat phing d6i xdng thidng ding cha cdc vat thé do.

D& vé hinh cét truc do ctia cdc vAt thé nay, ding cdc mat phing toa 4o X'O'Y' va
Y'O’Z’ lam cdc mat phéng cit tudng tugng. '
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PHAN BA

PHU LUC

: . PHU LUC ]
CAC BAI TOAN TONG HOP

Céc bai todn tdng. hop dué;’ day c6 thé dugc gidi bing b&t ki phuong phip ndo da
trlnh bay trong gi4o trinh hinh hoc hoa hinh. Chéng gitp ngudi hoe l1Am quen voi viée
sit dung t8ng hop cdc kign thdc di tich liy duge dé€ giai cde bai todn hinh hoa.

Bai 1 : Ve giao di€m cta ba mat phdng R & va R (Hinh PL 1 - 1).

Bai 2: Qua diém A vé duang thang song song vm hai mat phang Pva € (Hinh
PL 1 - 2). '

{eﬂ
hr
N
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/kga
- \0
N
St

Mnh PL1-1 Hioh PL.1 -2

Bai 3 : Qua didm K v& dudng thing song song vdi mit phdng chiu ding R va
mét phang © (p//q), (Hinh PL 1 - 3).

Bai 4: Qua didm A thuéc mit phdng © vé dudng théng thudc (© ) va song song
véi mat phing R (Hinh PL 1- 4).

Bai 5 : Vé mdt duvng thing song song vdi dudng thing 4 va cAt hai dudng thing
p. 9 (M,N), (Hinh PL 1 ~ 5).

Bai 6 : Qua diém K vé dudng thang cit hai dudng thing p va q (Hinh PL 1- 6).
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Bai 7: V& dudng thadng cét hai dudng thdng p va q v tao v&i cdc mé4t phang hinh
chidu P! va P? cac goe 1an lugt la 30° va 46° (Hinh PL I- 7).

Bai 8 : Trong mat phédng Ptim guy tich (tap hop) cia nhing d1ém cach déu hai
diém A va B thugc () ( Hinh PL 1 - 8).

Bai 9 : Trong mat phdng P dung tam gisc cAn ABC cd dinh A thudc vé&t bang cia
mat phang, cho biét hinh chisu ding cta canh ddy BC (Hinh PL 1- 9).

Bai 10: Qua diém M thuéc dudng thing p v& dudng thdng vudng gic voi p va cat
dudng thdng q (A, B), (Hinh PL 1- 10). B
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Hinh PL 1 -9 ' 1hnbh PL 1- 10
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) P 4y
x A
4z
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vz
Aty
rvé
K, F
Mnb PL 1 - 11 Hinh PL 1- 12

Bai 11: Qua di€m K dyng mat phéng Q vubng géc véi mat phing P va nghiéng
déu v6i cdc mat phing hlnh chi€u (Hlnh PL 1 - 11).

Bai 12: Vs dudng thing vudng géc véi mat phidng P va cdt hal duang théng p va
q (Hinh PL 1 - 12).
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Bai. 13: Trong mat phang P vé dudng thdng cit va vudéng gdc véi dudng thang d
(Ilinh PL 1 - 13). .

Bai 14: Trong wmét phing Ptim quy tich (tap hgp ) nhing di€m cich déu hai duimg
thing cit nhau p va q (Hinh PL 1 -~ 14).

A
l

Hinh PL | - 13 | _ Hinb PL 1~ 14

7 '
| s
. Hinh PL 1 - & Hinh PL - 16

Bai 15: Tim trén duimg thang d di€ém cich déu hai dudong thing cit nhau p va q
tHinh PL1 - 15).

Bai 16: Tim trong mat phing Q quy tich (tdp hop) nhilng di€m cach déu hai vét
cua mat phang P (Hinh PL 1 - 186).

Bai 17: Tim trong mat phang P quy tich (1ap hop) nhitng diém cach déu hai mat
phang & va ‘R (Hinh PL 1 ~ 17). '

Bai 18: Qua diém K dyung mét mit phdng song song vdi dudng thing d sao cho
hinh chiéu thang gde 1én mat phiang dd cua hai duong thing song song p va q tring
nhau (Hinh PL 1 - 18).
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Vp3tp vé
linh P, 1 - 17 Ik PL T - 18

Bai 18 : Qua didm K dung mdt mat phing nghidng déu véi. ede miat phang Kinh
chidu sao cho hinh chifu thdng géc 18n mat phdng dé ctia hai dudng thing bat ki p
va q la hai dudng thing song song (Hinh PL.1 - 19). :

Bai 20 : Qua dudng thing d¢ (M, N) dung mot mat phing sao cho hinh chidu thang gde
cia hai dudng thing bdt ki p va q 1én mat phing do la hai dudng thiang song song (Hinh PL

1 - 20). | o
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Bai 21: Tim di€m cach déu bdn di€m bt ki A, B, C va D (Ifinh. PL 1 - 21)

Bai 22 : Trong mat phing 77'thn di€ém cach déu diém :7) - diém dfmg quy chGa haij
vét ctia mat phang Pva hai vét clia dudng thiang d(M, N) ihuoc ) (Hlnh PL 1 - 22).
~ Bai 23 : Trong mat phang fpha} dung tam gise vuong ABC ca dlnh goc vuodng
B thude vEL bang cta mat phang cho bidt hinh chiéu ddng cta c}mh huyén AC
(Hinh PL 1 - 23). : g

Bai 24 : Qua diém K.thuéc mat phang P vé duiing thang- thu(‘)e (’P) va nghléng
déu voi hai vét cua mat phang dé (Hinh PL 1 - 24),

- llmh I’L 1- 23

L Minh PL L - 25 Mok PL 1~ 26
Bai 25. Tim trén dudng thang d thude mat phdng P ot di€m cach diém K nam
ngoai () mot doan bang | cho trudc (Hinh PL 1 - 25).

Bai 26. Qua diém K v& dudng thing cdt dudng thing d va mat phang Q lan luot
tai A va B sao cho MA = KB (Hinh PL 1 - 26). -

Bai 27 : Dung tam gide déu ‘ABC c6 dinh C nim trén that' phig 92 (Iinh DL 1 - 27).
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Bai 28 : V& quy dao chuyén déng cia diém M quay xung quanh dudng thiang d
(Hinh PL 1 - 28).

. Hinh PL 1 -.27 llmh P l - 28

Bai 29 : Vé cdc hinh Chl(—‘u clia mot lang tru thing co chigu cao la mét doan thang -
. h cho truéce biét rdng ddy cua nd la hinh vuéng ABCD ¢6 dudng chéo BD thuoc dudng
thang d (Hinh PL 1 - 29).

Bai 30 : Vé cdc hinh chiéu cia hlnh lap phuong 6 .day 1a hinh vuéng ABDC ma
canh BC cla nornam trén. duong thang d. Cho biét hinR- chleu bang d, cia d (Hinh~
PL1-30).

Bai 31 : V& cac hinh chi€u cta mait cho‘p SABC cd chléu .cao 13 h bigt rang day
ABC la mét tam gide can cd-dinh A thude duong thang d va chan dudng cao ha ti
dinh 8 trimg véi trong tam cla tam gidc ddy (Hinh PL 1 - 31)

Bai 82 : Vé cac hinh chiéu cta mit nén tron xoay cd chiéu cao la h va day la
duding trén ban kinh r nadm trong mat phang % Cho bist vj tri chap 'lan mat phang
hinh chiéu bing cia tdm dudng trdon day la O, (Hinh PL 1 - .32)

8,

Ay »,
o 70,

7,

P . . Lo . I
L Y P ' oo TR e i

Hiph PL L - 29 : o MGgh PL 1,- 30
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Hinh PL1-31 Inh PL 1 - 32

Sy
v/
= x -
{
4,
5
llinh PL1 - 33 Hinh 'L 1 - 34

Bai 33 : V& trong mat phiang P duong thdng cdt truc hinh chleu X dum mot go
30% (Hinh PL 1 - 33).

Bai 34 : Qua diém S vé mdt dudng thing cit ducmg thang d va tao mot goc 30
vdi dudng thing ] (Hinh PL 1 - 34).

Bai 85 : Dung tam gide vudng ABC cd dinh géc vuéng C thude dudng thing p (M
N), (Hinh PL 1 - 35).

Bai 36 : Qua dudng thing d dung mot mat phing nghleng voi mat phang hinl
chiéu bang mot goc 60° (Hinh PL 1 - 86).
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A le . o

. Winh PL 1- 35 . o Hinh PL 1 - 36
- Bai 37 : Vs cdc vét cha mat phéng Q vuong. goc voi mat phang Pvﬁ tiép xuc véi
-mét non (Hinh PL 1 - 37). :

'Bai 38 : Qua diém S dung mat phéng & vuong géc vﬁl mat phéng fFJva nghiéng
mot - gée 60° vdl mat phing hinh chigu bang (Hinh PL 1 - 38). '

zi?

Hinh PL 1 - 37 Hinh PL 1-38
Bai 39 : Qua didm S dung mat phéng Q, song song vdi dudng thing d va nghiéng
mét goc 45° vdi mat phing hinh chifu déng (Hinh PL 1 - 39). :
Bai 40 : Qua diém K diung mat phidng 8 cach dudng thdng d mét khoéng b?mg r
cho trude (Hinh PL 1 -~ 40).
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Sy
N

“Hih PL 1 - 41 : High PL1 - 42
Bai 41 Qua duong thing d diung mat phing Q cach diém K mot khoang bang 1
(Hinh PL 1 - 41). = ' L

Bai 42 : Ve hmh chlé’u bang cia dinh gdéc vudong B cqa tam glac vuéng ABC (Hinh
PL 1 - 42).

Bai 48 : V& hinh, chi€u bang cia di€m A biét rang khodng cdch ti A dén dudng
thang d 1a v (Hinh PL 1 - 43). L L

L : N b Y

Bai 44 : Cho dlé’m S va hmh chléu dying cta dlém ‘A. Ve hmh chiéu bang cua A

bigt Tang ducng thang SA tao vei mat phang hmh' chigw béng Mot goc 60" '[Hinh PL
1 - 44).
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]!mh PL L - 4: - : ©, Himb PL - 46

Bai 45 : V& cat hlnh chidu clia mat non tron xoay ti€p xdc vdi mat phang P dinh
la didi S thude (P) va truc 1a dudng thing chidu bang. (Hmh PL 1 = 45),

Bai 46 : V& cac hinh chidu cha mat cdu ban kinh la r, tam nam tren dudng thing
d va tiép xu( vdi mat ciu da.cho (Hinh PL 1 - 46) e

[y

Bai 47 : Dung mat .phang .Q,. song song voi lllqlt phang Ph A "vg.'tfé’p xfie vdi
mat xuyén (Hinh PL 1 -747)., S - :

“ I
Bai 48 : Dyng mit phang Q< song song vdi dudng thang d Vi tlep xuce voi mat
elipsoit tron xoay. (Hinh PL 1 - 48). '

Bai 49 : Vg giao tuyén cia mat tru vAa mat parabsldoit hypecbélic nhan a va b
12 hai dudng thang chuan va mat phang hinh chiéu bang la mat plmng chuan (Hinh
PL 1 - 49). : Vi SN
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Bai 50. V& giao tuyén cla mat cAu va mat parabolsit hypecbélic nhan a va b Ia
hai dudng thing chufn vi mat phdng hinh chifu ding la mat phang chusin (Hinh PL
1 - 50). '

Hinh PL 1 - 47

b

N
\

T

Winh PL 1 - 49 ~ Ihub PL1 - 50
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PIHU LUC 2

MOT SO DANG GIAO TUYEN CUA HAI MAT
THUONG GAP TRONG KI THUAT

Trong ki thuat ta thudng phai gidi quyst vén dé& vé giao tuysn elia hai mat. Vi du
"Ikhi bi€u dién moét van nudc, ta cin vé giao tuyén ctia mat tru v8i mit cdu § than
van va giao tuyé’ﬁ ctia mat tru voi mat ‘xuyén 4 tay van. Khi vé mat bang mai cla
ngﬁl nha méi déc gém nhidu mdi giao nhau va c¢d cac chi tiét nhu cta méi, dng khdi
v.v.., ta gip vdn dé vé giao tuyé’n cua hai da dién...
_ Trén hinh {PL 2-1,PL 2 - 2, PL 2 - 3) gidi thidu mot s6 dang giao tuyén cad

hai mat thudng gap trong ki thuat. Cac giao tuyén dd duge trinh bay dudi dang'miéng
cdc 16 rbéng tao thanh trén mat xung quanh clia cdc mat vat thé’ bi duc réng. Céc mat ‘
vat thé tao nén 16 réng duge vé bing nét gach hai chdm manh.

Hinh PT 2 - 1 : Giao tuyén cta hai da dién (gém 6 bai : 1 + 6)

‘Hinh PL 2 - 2 : Giao tuyén cia da dién vd mat cong (gébm 10 bai : 7 + 186).

Hinh PL 2 - 3 : Giao tuyén cta hai mat cong (gém 8 bai : 17 + 24).

Trén hinh vé cd chi din cich xdc dinh mot s6 didm dic bist cia giao tuyén.
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PHYU LUC 3

CAC BAI TAP LON

Bai tap ldn s6 1 : BAI TOAN VE VI TRi

1. N¢i dung : Xac dinh giao tuyén cta hai da giac phang va xét thdy, khudt t
hai hinh chiéu,

2. Hinh thic trinh bdy : Bai t&p duge lam trén gidy vé khd 11 (A4).

3. Thoi gian : Bai tap duqc lam sau kh1 hoc xong . bai "Cac bai todn vé v1 tri".

Dau bai tap duge cho trén hinh PL 3-1.

M3i sinh vién iam mgt trong cac bai da:cho.

Bai tap lon s 2 : BAT TOAN VE LUQNG

1. N¢i- dung : . o

+ Xsc dinh khoing cach tir di€m A tdi mat phing (BCD) hosc tdi duding thing CD.

+ Dynhg mat phang @song song voi mat phing (BCD) hoze mal phang (ACD) va
cach cac mat phang nay mét khoang bang | cho truée,

Bai tap duge giai bing hai phuong phap giai tryc ti€p trén hinh da cho va gnﬁu
bang. phudng phap bign ddi hinh chisu.

2. Hinh thitc trinh b8y : Bai tap dudc lam trén gidy vé khd 12 (A3) hoac trén hai
to gidy khé 11 (Ad)

3. Thoi gian : Bai tp dugc lam sau khi hoc xong cac bai "Cde bai toin vé lugng”
va "Cdc phuong phap bi&n d8i hinh chigu".

D&du bai tap dugc cho trén hinh PL 8-2.

Méi sinh vién 1am mét trong cdc bai da cho

Bai tap 6n s6 3 CAC BAl TOAN VE GIAO

1. N§gi dung :

a) Vé giao tuyén cia mat phang véi mit.

b) V& giao difm cta dudng thing véi mit.
- ¢) V& giao tuyén caa hai m#t. Vé hinh khai tri€n cia mot trong hai mat da cho
trén d6 c6 cAd hinh khai trién cha giao tuyén.

Xét thidy va khudt trén hai hinh chi§u caa ba bai toan trén.

2. Hinh thite trink bay : M6i bai (a, b va ¢} dude 1am trén mot td gidy vé khd 11 (Ad).

3. Thai gien : Bai tap duge lam lan lugt sau khi hoc xong tung phén cua "cac bai
toan vé giao d6i voi cac mat" (Mat phdng cat cla mat. Dudng thing cit cdc mat - Giao
cua hai mat).

Dau bai tip dugc cho trén hinh PL 3-3.

Méi sinh vién lam mot trong cac bai da cho.
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iinl PL 3~2 : Céc bai 10an vé lugng (gém 12 bai : | + 12)
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Hinh PL 3-3 : Céc bai t04n vé giao (gom 36 bai)
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MUC LUC

Ldi ndi dau _
Céac ky higdu dung trong séch

Phin mét. CAC THI DU VA BE BAI Teil’
Chuong 1. Phép chifu _ : ' '
1.1. C4ac bai toan vé phép chidu
- 1.2. Bai tap '
Chuong 2. Bi8u dién diém, dudng thdng va mit phing
2.1. Digm-
2.2. Dudng thing
2.3. Miat phang
Chuong 3. Céc bai todn vé vi tri
3.1. Co hai leai bai todn cd ban vé vi trl
3.2. Bai tap
Chuong 4. Cac bai todn vé luong
4.1. CAc tht du
4.2. Bai tap
Chuong 5. Cac phép bién d8i hinh chigu
5.1. Céc thi du
52 Bai tap _
Chuong 6. Bifu dién dudng cong vd cdc mit
6.1. Cac thi du '
6.2. Bai tap
Chuong 7. Mit phlng tiép xdc v8i mat cong
7.1. Cac thi du
7.2. Bai tap
Chuong 8. Giao clia m#t phing véi da dién vd mit cong
8.1, Cée thi dy :
8.2. Bai tap
Chuitong 9. Giao didm cta duong thing véi da dién va mat cong
9.1. Céc thi du
0.2. Bai tap

Trang -
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 Chuong 10. Giao tuyé&n cléa hai mat
10.1. Céc thi du
10.2. Bai tap

Chuong 11. Khai tri€n céc mit -

© 11.1. Céc thi dy

11.2. Bai t4p

Chuong 12. Hinh chiéu true do
12.1. Céac thi du

12.2. Bai tap
Phln hal. HUGNG DAN
Chuong 1. Phép chi€u '
Chutong 2. Bi€u didn diém ~ Duong thing - Mat phing,
Chuong 3. Céc bai toan v& vi tri
' Chuong 4. Cac bai todn vé lugng
Chuong 6. Cdc phép bién déi hlnh chidu
Chuong 6. Bidu dién dudng cong va cde mat
Chuong 7. Mit phing ti&p xic v6i mit cong
Chuong 8. Giao cm’xa. mat phing véi da di¢én va mat cong

Chuong 9. Giao di€m cua dudng thing véi cdc mit
Chuong 10. Gi~o tuyén cta hai mit

Chuong 11. Khai trién cic mat

Chuong 12. Hinh chiéu true do

Phiar bo. PHY LUC
Phu luc 1. Cac bai todan téng hgp

Phu luc 2, Mot s8 dang giao tuy&n chia hai mat 1thu€ing gap trong ky thuat

Phu luc 3. Céc bai t4p 16n
TAI LIEU THAM KHAO
MUC LUC
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LOI NOI PAU

“Cudn sdeh "Bai tap hinh hoc hea hinh" dioe bién soqn theo chuong
trinh CCGD ctta Bo Gido duc va Pao tgo, phii hop véi noi dung ciia
gido trinh "Hink fwe hoa hinh" (Tap 1) do céce tic gid Nguyén Dinh Di¢n
v D6 Manh Mon bién soan vd do Nha xudt bdn Gide duc tdi bdn lan
thit 7 nam 1999, : '

Cuin saech nay duge dang lam tai liéu hoc tap mén hoc "Hinh hoc
lhoa hinh" clho sinh vién cdc truomg dai hoc ki’ thuat, '

Noi dung ctia cudn sach.gom nhitng bai t@p cia phtin "Phép chiéu",
phén "Phuong phdp hai hinh chiéu thdng géc” va phén “Hinh chitu
true do. _ ' '

Dé giap ban doc gidi cic biri todn hinh hoa duyc dé dang hon, trong
phén mdt ngoir cac dé bai t¢p, ¢ dauw mdéi chuong ching to6i c6 néu
mot s6 thi du kem bai gidi va mot s diégm ma ben deoc can luu y,

Trong phin hai ¢ l0i huong dén cach gidi mét 86 bai tt:ip dé ban doc

tham khdo. Cde hitong dén ndy co tinh chét goi y, khong nén xem dé la
hong gidi quyét duy nhdt cha bai tgp, Trong phén ba ching t6i gidi thigu
maot o bai todn téng hop va hé théng cde bai tgp lon nhém giip cac ban
doc hté théng hée lai cac kién tiutc cua ting chuvng cing nhu cte loan
b6 chuong trinh. Cdc bai logn tong hop cd thé gidi bang bat ki phuong
phip nao dd duge trink bay trong gido trinh "Hink hoc hou hink'.

Viéc bién soan cudn stich dwoc phin cdng nhue san :

Nguyén Quang Cu : soan cde chuong 1, 2, 3 v phon huong din
litong ung. .

Nguyén Monh Diing: sogn cac chuong 4, 5, 6, 8 9 va phan huong
. dén tuong ing.

Vii Hoang Théi: sogn cdc chuong 7, 10, 11, 12 va phén huong déan
tuong ung.

Phan ba do ciic tde gid soan chung.

Chi: bien : Nguyén Quang Cu.

Trong qud trinh bién soan chiing t6i dé ahdn duge nhidn y kién
déng goép cia cde ddng nghiép. Ching i6i xin chan thanh cim on va
mong nhén duoc nhiéu y kién phé binh ctia ban doc dé cudn séch duge
ftoan thién hon trong lan t4i bdn sau.

CAC TAC GI4




CAC Ki HIEU DUNG TRONG SACH

Cdc mat phing hinh chidu :
- Mat phéng hinh chiéu ding : P!
- M#t phing hinh chi6u bang : P2
- Mat pbang hinh chiéu canh : p3
Céc truc hinh chiéu : x, y, z
Cac diém : A, B, C... hodec 1, 2, 3 ...
Cdc dudng (thdng hodc cong) : a, b, c...
Céc mat phang : (P), (©), (R) ..
Cac géc phing : «, B, v ...
Cac mat cong : 'E,_ 6, Q ..
Hinh chigu cta. cdc yéu té hinh hoc :
- Ilinh chiéu ding : dﬁng chi sd 1
Thi du : A, B, ; a,, Bl ; © li; R...
— Hinh chifu bang : dung chi s6 2
Thi du : A, Byj;a,b,;0,,%R .
- Ilinh chiu canh : dung chi s8 3
Thi dy : Aj, By ; a4, b5 0,4, R, ..
Céc vét caa mat phing :
- V&t ding : v!. Thi du v},; v(la; vf,..
- V&t bing : v2. Thi du v;‘; i vh o Vhe
-~ V&t canh : v3. Thi du vg ;v V?,
Vudéng gée @ L
Song song : //
Thuée : €
Giao : N
Trung nhau : = A , .
K&t qua cta sy giao nhau : = Thiduy : K = d n P
(K 1A giao di€m cta dydng thing d va mat phing P).




PHAN MOT

CAC THI DU VA DE BAI TAP

CHUONG 1
PHEP CHIKU

1.1, Cac bai toan vé phép chiu. C6 thé chia thanh ba dang chinh sau day :

4+ Cac bai todn vé tinh chét cia phép chifu hoac vé hinh chi¢u cla cdc yéu t6 hinh hoc.
+ Cdc bai todn vé xdc dinh phép chiéu. ’
+ Cdc bai toan dugc gidi bing cach Ung dung phép chidu.

Thi du ! : Cho hinh chigu song song trém mdt mat phing cta tam O v& hai dinh
A, B cia hinh binh hanh ABCD 12 O’, A’ va B’, (Hinh 1- la). V& hinh chiéu cla hinh

binh hanh trén mat phing dd.

" @idi. Vi tam cla hinh binh hanh chia dai hai dudng chéo cia nd va phép chigu
song song bao tén ti sé don cia 3 di€m thidng hang nén d& dang vé duge hinh chidu
cta hai dinh C va D 1a C' va D’ véi AO' = O’'C’ va B’0’ = O'D’, (Hinh 1- 1b).

' Ngoai ra vi phép chiéu song seng bio t8n tlnh song song cia hai dudng thdng nén
sau khi vé duge hinh chifu ctia dinh C la C' theo cdch ndi trén, co th& suy ra ‘hinh
chig¢u cda dinh tha tu 1a D’ bAng cdch qua A va C' lan lugt vé cdc dudng thing song

song véi B'C’ va B'A. Giao diém cla hai dudng thdng nay A difm D’ can vé.

Thi du 2. Cho nguén sing S, mat phing ndm ngang P, mat phdng nghiéng © va mot
cdy sao thang ding AB ¢ B € (P?) (Hinh 1-2a) V& bdng cla ciy sao AB dd len ()
va (© ) do nguén sing S
gly ra biét ring hinh
chiéu theo phuong thing
ding cia § len () va (@)

Hn lugt 1a §, va 8, 0’

Gidi. Giad thiét rAng
(P) va (8 ) la cic mat
phing khong trong sudt, .
béng dd cha cay sao AB , 57
lén (P) va (8 ) do nguén S
sing § gly ra ¢d thé xem @) ' 3
14 hinh chi&u cia AB lén ok 1- 1
phdn thdy cia (P) va
(® ) tu tam chigu S, (Hinh 1-2b).

Vi B € (P) nén hinh chiéu cia né trén (P) la B’ = B. Mat khac 8| duge xem Ia
hinh chiéu ctia didm v6 tan cia AB tit S lén (). Do dd hinh chidu ctia AB lén ()




Iinh 1-2

Vi B € () nén hinh chicu ectia no
trén (P la B’ = B. Mat khic 3, duge

~xem 12 hinh chi€u cua dieém vé tAn cua

AB tit S lan (?). Do dd hinh chiéu cua
AB len () la doan B’M’ thudc SB’, o
dé M’ la giao di€m caa 5B’ voi gino

7. tuyén ctua (P va )

Hinh chigu cia AB léen (R ) la doun

M'A, ¢ dé6 A = SA N S,M"

Vay héng d6 cua sao AB len (P) va
(& ) 1a doan thing giy khic AM'B’ troug
'dé AM' la hong ctia doan AM dG lén 82 )
vd M’B’ 1a héng ciia doan MB dé 1én (/).
" Thi du 3: Cho hai mat phang Pva Rycat
nhau' theo duéng thang g 3 diém A B, C
bit ki thude () va 3-dudng thang =a, b,
¢ bat ki thudc (&}, (Hinh 1-3a). .
—Xde—dinb—tain chidu—S—sao chohinh—
chidu ciia A, B, C ti S lén (}, ) lan lugt

thuoc a, b, c.
Gidi: Goi : H=gna; Tl =gnNb
va K = g n ¢, (Hinh 1-3b).- ’
Xét hai mat phing (A, a) va (B. b).
Ching cd hai diém chungla -
‘L=anh
Cva L = AH N BI
trong d6 : AH =. (P) 0 (Aa)
Bl = ({P) n (B, b
Suy ra giao t.uyé'n ctia hai mat phé,ng
(A, a) va (B, b) la dudng thing LL. Tuong
tu nhu viy, giao tuyén cda hai mat phang
(A, a) va (C, ¢ la duong thang NN', trong
do : )
N"=ane.
va N = AH N CK.

Hai dutng thang LI va NN’ cung thude mat phang (A, a), chling cat nhau tai diém

S 14 tAm chiéu cin xdc dinh.

D& dang thdy rang giao tuyén ctta hai mat phing (B, b) va (C, ¢) la MM’ cing di
qua 8, ndi khde di S la di€m chung cia ba mit phing (A, a), (B, b) va (C, c).

Thi du 4: Cho mat chdp SABC va dudng thang d, tHinh 1-4'). V& giao diem [ cia
d vai mat bén (SAB) cua chop bigl ring d cAt cac mat (SBC) va (AB() lin luot tai

K va L.




Gidi: Dung phép chidu xyyén tam

vai tam chidu 1a dinh 8 va mat phing
hinh chigu la mat ddy (ABC) cua chdp.

Trong phép chidu nay cdc mat bén .
(SAB) va (SBC) cua chdp Hn Jugt.

chi¢u thanh cic doan thang AB va BC ;

duting thing d chidu thanh d’ = K'L, '.

trong dd N
K =SKnBCwl = L“

Goi I' = &' N AB, I' chinh la hinh
chidu ctha giao di€m I =.d N (SAB)..

Béng.phép chiéu nguoc lai suy ra
'dlem 1 can vé -

1 =S nd. ) o

Thi du 5: Ve giao tuydn cda mat
chép SABC va mat lang tru DEF:HIK,
¢6 cac diy ABC va DEF cung nim
trong mot mat phang 9 cho bidt hinh

¢hidu cua dinh chdp § theo hudng song

song vdi cac canh cua lang try lén mat
phing Pla didm:S’, (Ilinh 1 - 5).
‘Gidir Cd thé vé giao tuyén cua hai
mat dia.cho bang cich tim giao di€m
cdc. canh cta mat nay véi mat kia.
Cdc giao di€m do ¢o thé€ xdc dinh nho

phep chiéu song song ¢ hudng chiéu

mmg song vOi cdc canh bén ciia lang
tru’ va mat phing hinh chiéu la mat
phang (P) chia day cta hai mat.

Alinhk- 1-4

&
C .”illh -3

. R |
Trong phép chidu nay ba‘mat ben cia
lang tru.duoc. chigu thanh ba canh.cia

. lam gidc ddy DEI‘ ba canh. bén SA SB

SC cua chrop. duge chiéu thanh cac dogn

,théng S’A, 8'B, S°C.

Trép hinh 1 -5, nho hmh chwu tlen

mat. phang day Lhung 6 thé nhan thay
o : 'ngdy r"-.mg mat chop xuyen vao mat lang
' tzu tai hai mat bén (EFKI) va (FDHK)

va xuyén ra khéi lang tru & mat bén
(DEIH), trong dd cac digm 1°, 2,8 va

“4’; 5, T 13 hinh chiéu cla cdc giao digm
£la ba ¢anh bén cta chop véi cac mat
.~bén .cla ldng tru ; cic diém 6, 8 la

hinh chiéu: cia giao diém cua canh FK
cta lang tryu v6i cac mat bén cua chdp.




Hinh 1-5

Bang phép chién song song theo hudng nguge lai ta xdc dinh duge cac giao digm
1, 2, 3 va 4, 5, 7 clia ciac canh cla chdp v6i cdac mat bén cua lang tru. . D& xdc dinh
cic di€m 6 va 8, ta gan hinh chiéu 6' va 8' clia ching laAn ludt vaoc hinb chidu can -
cic duydng thdng SM va SN thudc cdc mat bén (SBC) .V?'l:(SAB),‘ﬂ do 8'M = 8'N va

di qua diém 6’ = 8= F.

Sau cing néi cic giso di€m da xsc dinh duge bang cac doan thdng voi ché y la chi
dugc ndi hai di€m ciung thuéc moét mat bén cua chdép va mét mat bén cha lang tru.

- L2 Bai tap

Bai 1 : Cho ba dudng thidng song song a,
b, ¢ co giao di€m vdi mat phing () lan lugt
la A, B va C ; mot difm 8 € ¢, (Hinh 1-6).

Vé hinh chigu xuyén tam tit S len ()
clia hai dudng thang a va b. Véi vi tti nao
ca a, b, ¢ 461 voi mat phang (%) thi hinh
chiéu cla a va b song song vai nhau. Khi nao
cac hinh chi€u cia a va h song sang nhau ?

Bai 2 : Cho hinh chiéu song song trén
mot mat phang cia trong tam G va cua
hai dinh A, B clda tam giac ABC lan luot
la G', A' va B’, (Hinh 1-7). V& hinh chiéu
ctia dinh thd ba C cua tam gidc.

" HRigh 1-6



Bai 3 : Cho hlnh chiéu song song trén moét mat phing
cta ba dlnh A, B va D cta mét hinh lyc gidac déu ABCDEF
Jla A, B’ va D', (Hinh 1-8).

Vé hinh chiéu ca hinh luc gide d0 trén mat phang da cho.

Bai 4: Cho dudtng trom tam O ndi tiép trong hinh vuong
ABCD nam trong mat phang P Ve hinh chiéu song song cta duding
tron dé trén mat phang R bigt rang hinh chiu cda hinh veong
ABCD trén () la hinh binh hanh AB’'C'D’, (Hinh 1-9).

oy -

ifigh 1-7

"

8

Hinh 1-4

S
c -

Il 1=1)

Baj 5 : Cho & gidc phdng . -
ABCD, mét diém 8 khong
thuoc mat phadng cda
ABCD va mét diém A
thuoe tia SA, (Hinh 1-10).

Cdi A" 12 hinh chiéu

etta di€m A tlit tAm chiéu
S len mét mat phang
P nao d¢. Hay xdc dinh
mit phang P va vé& hinh

" chiéu cia ABCD tit 8 lén
(‘.p]' hiét r:‘mg hinh ch!@’u MHisls 1-9
d6 }Ja mot hinh blnh hanh.

Bai 6 : Cho mot ti gide ph.’mg ABCD,

(Hinh 1- 11\ Xac dinh vi td caa 1Am chiéu 0
S va mat phing hinh chidu % sa0 cho hinh
" chiéu cta ABCD tir S len (P) la

a}) Mot hinh binh hanh

b) Mot hinh chit nhat _

c) Moét hinh vuong. _

Bai 7 : Cho gdc fé?va mat mat phang
P, (Hinh 1-12). Xac dinh hudng chiu s
sao cho hinh chi€u song song céa géc %Oy
“theo huéng dd lén (P) la mot gdc vadng.

Ciing cdu hdi nhy trén nhung xét taong
cic truong hgp sau

a) Gde ¥ 6 méot canh seng song
véi mat phaing P

b) Goc %0y la mot gdc vuong co mat
canh song song vdi mat phing P, ' Mah 1-12

Mub 1- 19

g, aryi Mo -

.y




“BIEU DIEN BIEM, DUONG THANG VA MAT PHANG

2.1. Diém et
~.Hinh bi€u dién.cia mét diém A trong ﬁhu’dng phép hai hinh chitu thing. _g(S(: la
cap di€m (A, A,) nam trén mot duung giong vuong ‘gde vdi truc hinh chigu.
- D§. cao ctia. mot dlem 13 khoang cich tir dlemf ‘d6 dén mat phing hmh chigu bang,
'],\en hinh biéy dlen. dd 1a khoang cach tir h nh chié’u ditng cla diém téi tlll( hinh chiu.
';‘ Do cao cua dlcm la duong, bang khong hoac am tuy theo hinh chiéu ditng cia no
U phla trén, thdc‘)c hoze & phia dusi cha truc hinh chiéuw.
©. — Db xa cly mot di€m la khoang cach tu diém dé dén mat phing hinh chiéu ding.
’I‘len hmh bléu dién dd la khoang cach tit hinh chidu hang cua diém téi tryc hinh chxeu

Do xa cua digm la duong, bang khﬁng hoac am tuy . theo hinh chiéu bang ctia 16 &
‘phia dudi, thugc hoac ¢ phia trén cta: truc hinh chiéu.

2.1.1. Cde thi dy : R .

" Thi du 1: Xac dinh vi tri so véi cAc mat phdng hinh chidu cia cac digm A. B, C,
D, B ch.o trén hinh 2-1. Az A, I £,<E,

Gidi : - Diém A ¢d dd xa Dyt
bang O (A, € x) va do cao ‘ I

duong nén A thudc mat
phang hinh chiéu ' ding, ¢
phia Lren cda mat phang hinh  x
chiéu bang.

- Diém B 6 dé cao bang \ I -
O (B, € x) va d0 xa duong -
nén B thudc mat phang hinh )
chiéu bang & phia trude cia ll‘.i:h - R o
mat phang hinh chidu ddng. T s

- Diém C cd dd xa va d6 cao déu bang O’ lC =C,ex nen C, dong thm thugc
cd hai mat phang hinh chifu tic 1a thube truc hmh Chléll X, '

- Didm D ¢d6.do cao va do xa bang nhau vé tri tuyét d6i va cung mang déu’ duong
nén D cach déu hai mat phdl‘lg hinh chiéu va nim & gde tu thi nhat.

- Diém E cd db cao duong, d6 xa am nhung bang. nhdu vé trl tuyef doi nén B cach
déu hai mat phang hinh chiu va nam & gdc tu thi hai.

10



4, Az A » .
Toa o L
8/
-
A A
Z 21 - )
—l A T
A b 1
15, J“_J B,
182 Bzaﬁ’
_ll‘mlll— 2

Thi du 2: V& digm A doi
xung vai digm A gua mat
phang hinh chitu ding va
diem B’ déi xdng véi diém
B qua mat phang hinh chiéu

" héng, (Hinh 2 2a)-

Giai :
- Vi. A va A dJd6i xing

" nhau qua ‘mat phang hink

chi€u ding tic la chung thuoc
moét dudng thang chiéu ding
nén hinh chidu ding cOa
chung trung nhau ; Al A

Mat khic dé xa cta ching bang nhau vé tri tuyét ddi nhung khace d'lu ‘nén hlnh
chiéu bang cta chung déi xing nhau qua truc hinh chidu, (Hinh 2-2b).

- Vi B va B' d6i xing nhau qua mat phang hinh chiéu b"mg tuc la chung thum

mdt duong thang chiéu bang nén hinh chidu bang cia chung triung nhau ; A = A'
Mat khdc d6 cao cua ching bang nhau o4 ' ' LA
vé tri tuyét d6i nhung khéac ddu nén hinh [ '
chiéu ding cda ching déi xitng nhau qua a) b
tryc hinh chi€u, (Hinh 2-2¢). ' 'B o ‘ ,&;’
Thi du 3 : Cho diém A(A,, A, va hinh i !
chiéu bang B, cta di€m B, (Hinh 2-3a). T
Xae dinh truc hinh chi€u va vé hinh chiéu I
ding cta diém. B biét rang A va B déi
xing nhau qua mat phang hinh chiéu ding. 1
sz o -
> A L 4,
= Vi A v B d6i xitng nhau gua mat z B
phang hinh chiéu ding, (Hinh 2-3b) Hinh 2-3
- Hinh chidu bang
clia A va B doi xiing 8 A + 8 3 ¥
: / 3 ’ 3
nhau qua truc hinh o oo
chiéu, do do x la
trung truc cha doan Ay
thang A,B,.
~ Hinh chiéu
ditng cia A va B
tring nhau : B, = A N
Thi du 4: Vé hinh
chidu canh cua A
diém A(A, A)) va Y
hinh chiéu bang @/

ctia digm B(B,, By,

(Hinh 2-4a). ITinb 2-4

11




(idi

Nhan xét .

- Hinh chi¢u ditng va hinh chigu canh cia mét di€m nam trén mét dudng gidng

ngang vadng gde vdi truc hinh chidu z.

-~ Hinh chiéu ding va hinh chiéu bing cia mot didm nam trén mot dudng giong

thang ding vuéng gdc v6i truc hinh chidu x.
- Trén hinh biéu dién, d6 xa cia mot di€m bang khodng cdach ti hinh chigu bang
cia nd dén truc x hoac khoang cach tir hinh chi€u canh e¢da nd tdgi true z.

Vdi cdc nhiin xét trén, viéc vé hinh chidu thi ba cia A va B theo hai hinh chitu
di cho cha chﬁng'duqn: thé hién trén hinh 2-4b. ' '

o A2 0
2.1.2. Bai tap A -
Bai 1 : Xac dinh vj.tri so vai : o
cic mat phang hinh chi€u cta cac L 9
diém A, B, C, D, E (Hinh 2-5). 7 g, f
Bai 2 : Cho hinh bi€u dién cia | LIy
cic diém A, B, C, (Hinh 2-6). Ve 4 . "7 5
hinh bidu diéu cia : ' A - b
- Di€m A ddi xung vdi A qua | &
mat phdng hinh chidu ding. Hinh 2-5 _ .
Aq - Diém B’ d6i xiing véi B qua mat phdng hinh
T 5 ¢,5¢,  chitu bing. -
) - Diém C’ d6i xing vai C qua truce hinh chidu x.
g Bai 3 : Cho hinh bigu dién cia cic di€m A, B, C,

(Hinh 2-7). Xéc dinh vi tf cda truc hinh chidu x trong

z .
ting trudng hop biét rang A thuéc mat phang hinh
chi€u ding ; B thugc mat phdng hinh chiéu bang va
C thuée mat phing phan gide goe tu I va I

0 ) <z 8
8, > _ ¢
i g |
inh 2-6 [
. i s Afz !
Bai 4 : Cho hinh bidu dién cva q [

hai diém A va B, (Hinh 2-8). Xse

dinh vi tri cba truc hinh chidu x L

bigt rang dé cao cia A bang dé xa ' 8,

cia B. Chi r6 vi tri ctta A va B so )

véi cdc mat phang hinh chiéu. A, | <y

Bai 6 : Cho hinh biéu dién cua &,
di€m A va hinh chiéu ddng cua . /‘,’
diem B, (Ilinh 2-9) truc hinh chidu Ihinh 2-7 STl 2-¥
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x va hinh chiéu bang ecta B biét

A, rdng A va B déu thude mat phing
phan gide cha gde tu T va IIL ‘

o 4 Bai 6 : Cho hinh chifu ding. ctia

diém A thuoc mat phang hinh chidu

cding va hinh chiéu bang cua digm

P B thuge mét phang hinh chiéu bAng
(Hinh 2-10). Xac djnh truc hinh

+ 3, chifu x va cic hinh chiéu con lai

C 2 . - X
L4, ctia A va B bigt ring db cao cia A
in ' 5 8 xa cia B va bang +15mm,

Ilinh 2-9 Ilinh 2-10 bang d¢ cua B . g !

Bai 7 : V& hinh chidu canh cua cac diém A, B, C, D, (Hinh 2-11). :
Bai 8 : Cho ba hinh chidu cia diém A, (Hinh 2-12). Xdc dinh vi tri cda truc hinh chitu z.

[

¥ ¥ ¥ ' 3
4 o . :
o’ C,7Cp .
R Dz /]’ o— 0 Aj
> . :
a . X, X .
A 4, !
* H
u d o e —
52 % p/’ I
Winh 2-11 . ik 2-12

2.2. Duing thing

Mot s6 didm cdn chd y :

+ Hinh bi€u dién cta mot dudng thang a bdt ki trong phuong phap hai hinh chiéu
thing goc la mot cap dudng thang (a,, a,) xién gdc bdt ki vai truc hinh chiéu,

+ Nam ving dinh nghia, hinh bigu dién va tinh chdt caa . duong bang, dusng mat,
dudng canh, duting thang chiéu bang, dudng thang chiéu ding.

+ Biéu dién sy lién thuoc gita diém va dudng thang.

+ Bigu dién hai dutng thing song song ; h‘n duing thing cat nhau ) hai dudiing
thang chéo nhau.

- 2.2.]1. Cac thi du
Tfu du I: Cho cdc dlom AlA), Ay va CC, Gy (Hinh 2- l’ia)
- Qua A vé mot doan thiang AB song bU]]g véi mat phang hmh .chigu bang blet rang
AB ¢6 chiéu dai bang 25mm va nghiéng vdi mat phdng hinh chidu ddng mét goe 30V

13
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- Qua C vé moét doan thang
CD song song vdi mat phang
hinh chigu ditng biét rang CD
¢t chiéu dai bang 30mm va

‘nghiéng voi mat phang hinh

chidu bing mdt goc 45°.

Giai :

-~ AB la mét doan thing
thuge mot dudng ‘bang : Qua
A, vé dubng thang song song
vai true x. Qua A, vé mot dudng
thaing nghiéng vdi true x gde
30" va dat trén doé mét doan

thang A,B, = 25mm. Tit B, dé

dang suy va B, (Hinh 2-13b).

CD 1a mot doan Lhang
thuée mot duang mat @ Qua
C, vé dudng thang song song
vai tn_mlx. Qua C, ve mdt
dudng thiang nghiéng véi truc
.x goc 45" va dat trén do mot

doan thang C,D, = 30mm. T

D, dé dang suy ra D,

Ay
<
x — L —
4,
a/
&
Ay ' By

ﬁl/\
z "

&

0

Ao P

&)

Minh 2-13

Trén hinh vé chi vé moét trong bén vi trl cda AB va CD, ban doc ty suy ta cac vi

tri con lai eta chung.

Thi dy 2: Cho hai dutng thang bat ki a (a, a,) va b, b,) (Hinh 2-14a). Ve duong
thing chiéu ding ¢ va duong thang chidu bang d edt cd a va b.

Gidai

2/

14

Ay

%

Minh 214




- Goi 1 va K 1an gt 1a giao digm cha dutng thing chidu ding ¢ vfi a va b. Th cd .
I =K =C =a nbhb,.

Hinh chifu bing cia c.la ¢, (I, K,) vubng goc véi truc x (Hinh 2-14b).

- Goi M va N ldn lugt 1a ‘giao diém cia dugng thang chiéu bz’mgd vdi a va b :

S MEN,=d,=a,Nb, "

Hinh chigu diing qt'm'l dla d, (MN) vudbng goe vai truc x.

”,

Thi da 1: Cho rd.u'éng thang aa, a,) (Hinh 2-15a). Tim trén a cac di€m :
- A ¢d do6 cac bing 0
- B cd do xa bang 0

— C ¢6 hai hinh chiéu trung nhau, -

-~ D ¢6 hai hinh [!h.il‘?'u d8i xdng nhau qua truc x.

oo

a/ ' <= cs A 7

Minh 2- 158
Trudc hét nhan xét lang cdae di€m A, B, ¢, D thudc duong thang a nén cac hmh
chigu cda chung phal thuoc cde hmh (hwu rung tén.ctta a. C

I\gom ra (Hmh 2- lohl ,
A oo do cao bang3 0, nen A € x, do do
A ' . ,A‘-—ralﬂx. ;.
- B ¢6 dé xa bang O nén' B, € x, do d(i '
B,=a,n x*
~ C ‘¢d Kai hinh chteu triing nhau nén :
C,=C,=a nNa,
D co hai hinh chifu déi xing nhau qua (ryc x. C6 thé xdc dinh D nhu sau : qua

di¢m B, = a, N x vé duimg thang &’ , doi xdng véi a, qua x. Didm D, = a 0 a',

la hinh chigu dung cia diém D can nm ty dd suy ra hinh chigu bing D.. cua I,

YOThi du 4 Cho hai duong thang bat I a(al a, D ‘b(b b va hinh chigu hang cua
di¢m M thudoe mét duong thang c song song VO] a va cat b, (Hinh 2-16a). V& hinh
chiéu ditng cua M. T

15




(Giai

Hinh 2-16
Nhan xét rang :
MEcnénMZEcz;MIEc

¢ flaménc, [l a,;c /a

[

cnb=Bnenc Nh, =B, vac, Nb =B, véi B,B, L x. Viy ta co thé vé
hinh chiév dung M cia di€ém M nhu sau (Hinh 2-16b). '

-~ Qua M, vé c, // a, ' _

- Goi B, = C, O b, tit B, suy ra B, € b

- Qua B, vé ¢, //a, td& M, suy ra M, € e

2.2.2 Bai tap
Biai 9 : Qua digm M vé mot dudong thé‘ﬁg bing cit dudng tﬁa’mg d (Hinh 2-17a),
vi qua diém N vé mot duong thang mat cat dudng canh PQ, (Hinh 2-17b).

Bai 10 : Cho hinh chiéy ding cta
~ hai diém A va B, hinh chiéu bang
cta hal diém C va' D, (Hinh 2-18).

b

a - Vé cac hinh chiéu con lai cta
A, B, C, D biét vang c4 4 diém do-
* ciing thudc méot dudng thang d.

‘b - Tim trén duong thang d do :
- Dié'_m co dé (:é._u biang 0

A S S ’
s oo - Diém e dd xa bang 0 -

|

" -~ Diém ¢6°d6- cao bing hai 18n do

flinh 2-17

16



Bai 11 : Cho dudng canh PQ, (Hinh 2-19). Tim trén dudng thiang dd :
a — Di€m cd hai hinh chidu tring nhau. :

b - Di€m ¢d hai hinh chiéu d6i xiing nhau qua truc hinh chiu x.

8, g o i
¢z
N | 1o

Jz : .
R ‘ :
| x | |
vy s
Ay _ , . I

éz “ .

Hinh 2-18 o Hinh 2-19

Bai 12 : Xdc dinh vi trf tuong d6i cia hai dudng théng p va q (Hinh. 2-20a, b, c,

d, e, f).
P d

b= 9,

B
z x x
qz/ :
a) P &)
M,
. 5
Pf ?f 721 q‘i
Ny 81
x ah
. MZT" az
P4
" o 7 “
4 | e) £)

“Hinh 2-20
Bai 13 : Cho hai dudng thing p va q, (Hinh 2-21). V& mot dudng thdng et cA p va q va:
a- Song song véi mit phang hinh chigu ding va 6 dé xa cho trude (Hinh 2-21a).

2-BT111IHH _ 17



b - Song song voi mat phing hinh chi€u bing va cd d6 cao cho trudc (Hinh 2-21b).

¢ = Thudc mdt phang phan gidc thd hai (mat phdng phén gidc cia géc tu II

va IV), (Hinh 2-21c).
/3 o

? : _
, . 7 i | X

-Pz

al | 5 o
Hinh 2-21 ‘
Bai 14 : Cho diém A va hai dudng thang p, q |
' a - Vé qua A dudng thang cit ca p va q (Hinh 2-22a). _
b - Cing yéu cdu nhu tr8n nhung cho q la mét dudng thing canh (Hinh 2- 22b)
Bai ‘15 : Cho dudng thing a, dudng thing canh PQ va hinh chidu ding cia di€m
M khong thuoc a va PQ, (Hinh 2-28). V& hinh chifu bing cia M biét ring M thudc

mot dudng thing song song véi PQ va cat dudng thing a. p
i 1

W,
Ps !
M A
: a
o As !
Ay P
q
P
l?, 07
% _ ’ 2 4, p
Az h ?
% ) 9
‘ 4,
¥73
le, o
a) . b}
Finh 2-22 Hinh 2-23

Bai 18 : Cho dudng thang a, dudng thdng canh PQ va hinh chidu bing cia diém
M khong thudc a va P.Q, (Hinh 2-24). V& hinh chidu ding cia M biét ring M thudc
moét dudng thang song song véi a va cdt dudng thidng canh PQ.

Bai 17 : Cho ba dudng thdng a, b va c trong d6 b 1A dudng théang chidu bing,
(Hinh 2-25).

a — V& mot dudng thing cit ca ba dudng thing a, b, ¢ vA song song véi mat phing
hinh chiéu ding.

b - V& mot dudng thing cit hai dudng thdng a, b va song song véi dudng thing c.
18



P
Q /: 7 f,
4
4,5 bf
q, )
@2
2
¢ .
4,
My ‘
2 : J
q, o
High 2-24 Hinh 2-25

2.3. Miit phéng

Mot 80 di€m cidn chu y : :

~ Mét mat phang 6 thé dugc bi€u didn bing hinh biu dién ctia': ba didm khong
thing hang ; mdt dudng thidng va moét di€m khong thudc duding théng dd ; hai dudng
thdng cdt nhau ; hai dudng thing song song. TU cdch biéu dién nay cé th€ dé dang
chuyén sang cdch bidu dién khdc (Hinh 2-26). '

8,
Q
: [ )
A4 S &
z ]
Q
AZ 3 C?
&

¢
8

+

Hinh 2-26

Ngoai ra ngudi ta cing thudng bi€u dién mat phing bang hai vét cta nd, day chi 1a trudng
hgp riéng cta viéc biu difn mat phing bing hai dudng thang cit nhau hosic song song.

- Ném viing dinh nghia, hinh bi§u dién va tinh ch&t cda cdc m#ét phing cé vi tri
dac biét so véi cdc mat phang hinh chi€u : méat phéng chidu dung ; mit phang chiéu
bang ; mat phang bang va mit phdng mat.

~ Nam vitng cac didu kién lién thugc cta di€m va dudng thing voi mat phéng.
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2.3.1. Céc thi du

Thi du I: Cho diém A va dudng thadng a, (Hinh 2-27).

- Qua di€m A dung mot mat phang L vubng gde véi mit phdng hinh chi€u ding
va nghi¢ng v6i mit phing hinh chidu bing mét géc 30°.

~ Qua duding théng a dung mdt mal phing R vudng gde v6i mét phing hinh chidu bang.

Xac dinh cdc v6t cia hai mat phédng Q va R

Giai . . '

- £ 12 mat phang chifu ding nén hinh
chigu ding Q, eva nd la mot duﬂnglthén'g.

ViA€RQntnA €9, } :

WVl gdc nghieng @, , P?) = 30° nén &y e X3
x) = 30° Vay qua A, vé mot dudng thdng
L, hgp véi truc hinh chidu x mt gde 30°,
dd 1a hlnh chidu ddng suy bién cua mit
phang & cén vé. V& ding cua (&) Ia
V};LE . Vet bang cha- (&) ) la vf)‘ Lxva . 4
di qua diém Q, = vb’ N x.

Bai todn ¢d hai nghiém hinh.
- - (R) ia mat phing chiéu bing nén
hinh chi€u bang R, cia ng 1a mot dudng thing. Mit khée vi a € (R) nén a, = R,

Hinh 2-27

Vét bing cia (R) 1a vi = R,. V&t ding clia né 12 v, L x va di qua diém
= vyl
R, = v 0O x

Thi du 2: Cho mat phéng @ (p N q), (Hinh 2-28a). Hay vé trong (&) :

Hinh 2-28
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Dudng thang bing cé d6 cac bing h > ¢’
Dudng théng mat ¢é d6 xa bang 1 > 0
Dudng thdng cé hal hinh chiéu trang nhau

- Diém cd d6 cao va d¢ xa déu bing h.

Gidi : Trén hinh 2-28b :

- Goi b la dudng bang cén vé. V1 b ¢d do cao bang h nén b, // x va cach x vé phia
trén mot khoang bang h. Mat khde vi b € (,Q; ) nén b phai ¢d hai di€m thusc &, ), ching
hanidiém A = b N p va diém B = b N q. Ti cdc hinh chidu ding A = b, N pj va
B, = b N q suy ra cdc hinh chigu bing A, € p, va B, € q,. Duang thang b, = A)B,
la hinh chi6u bing cta dudng thdng bing b.

— Gol m ]a dudng thing mat m ofin vé. Lap ludn tudng ty nhu trén, ta vé hinh’
chi€u bing cta dudng thing mat, dd la ‘m, // x va chch x vé phia dudi mot khoéng
bang 1. Tit m, suy ra m, bang cdch gin m vao (R ) tai hai di€m, ching han diém
C=mr‘\pvadlemD =m N q.

- Coi g Ia dudng thiang thudc (B ) v cd hai hinh chifu tring nhau. Cd thé xdc
dmh g béng cdch thm di€m cd -hai hinh chiéu trang nhau cta hai ditong thing thubc Q ),
chdng ban p va q r8i ndi ching bing dudng thing :

Diém E v6i B, = E, = p; N p,

bigém F véi F| = F, = q; N q,.

Dutng thing g = EF 12 dudng thang thudc mit phing phan gisc thd hai ? :

- Goi K la diém thudc (R ) vd ¢ do cao bang do xa va bing h, dd cing la diém
thudc dudng thang bing b da vé trén va cd dd xa bing h. D& dang xic dinh duge
K, = b, N b’ v6i | la dudng thdng ddi xing v6i b, qua truc x. Ti K, suy ra K, € by

Cing ¢d thé xéc dinh K, = b; N b, véi b, 12 dudng thang d6i xdng véi b, qua
truc x. Tt K, suy ra K, € b, Ban doc tu v& hinh.

Thi dy 3. V& cac v&t clia mat phing & (b N m) (Hinh 2-29a).

7
V) NEN; b,
x : : z LN

N\ NN,

b

a/

Hinh 2-29
Gidi : Vi b va m l&n lugt 1a dudng thing bang va dudng thing mat cia mat phing R
nén hudng cha hai vét cda (Q ) da bist, do dd chi cén tim mot di€m ndo dd thube
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mot trong hai vé&t 1a c6 thé vé dugc chang. Chang han xé4c dinh vét diing N cla dudng
thdng bang b, (Hinh 2-29b).

Qua di€m N = N, v& vét ding cta () la v // m;. Qua giao diém Q;
vé vét bang cla () 1a v i b,

Qﬂx

Cling cd thé xdc dinh vét bing cua dudng thidng mit m réi vé vél bang va vét
ding cia (R ). Ban doc tu vé& hinh. :

Chi y :

a - V&t cha mét miat phing chia v&t cung tén cha cdc dudng thaing thudc nd.
b - V&t ding clia mit phing song song v6i cdc dudng thidng mat cha nd.

V&t bang ctia mat phéng song'song v6i cac duding thang bang cida nd.

c — Mit phéng khﬁng song song v&i truc hinh chlé'u ¢6 hai v&t cit nhau tai mét
di€m trén truc dd.

Thi du 4. Cho mat phéng .Q- (pf.-’q) va diém A khﬁng thuge (R ), (Ifinh 2 - 30a) Qua
A dyng mat phang SQ song song v6i mit phang Qs . Bidu dién (R) bang cac vét clia nd.

- Gidi

al

Hinh 2-30

Vi (R) /() nén vét ding cia (R) song song véi mot dudng thing mat cia (&)
~ va vét bing cia (R ) song song v6i mdt dudng thdng bing cua (W ).

Cac vét cia (R ) 6 thé xdc dinh nhu sau (Hinh 2-30b).

- Trong mit phidng Q vé dudng thing bang b va dudng thing mit m.

— Qua diém A vé dubng thing b’ // b r8i tim vét ding N cda b

- Qua- N = N, v& vét ding cia (R) la ',v-i.' /l m; va qua dim Rx =.v:IB N x vé vét
bing cia (R) la vi // b, (hodc // b',).

Chd ¥ : Bai toan trd nén ddn gidn hon néu mat phing & duge x4c dinh bang cac

vét ciia nd. Khi dé cde vét cla mit phdng R s& song song v6i cac vt cung tén cla
S (Hinh 2-31).
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 Hinh 2-31
' 2.3.2. Bai tap - o | L
Bai 18 : V& hinh chi6u bang cia ngt gidc phing ABCDE bi&t hinh chigu ding cla '
né va hinh chi€u béng cia ba dinh A, B, C (Hinh 2-32).
Bai 19 : Qua di€ém A dung mat phdng chiu ding & vAd mat phdng chidu bang
R bist ring b ) va (R ) déu song song v6i dudng thdng a (Hinh 2-88). Biéu dién ()
vA (R ) bing cic vét cta ching.

i Bai 20 : Qua di€m A vé

p 01 A o g dudng thidng bing song song

o ' 1 v6i mat phdng Q irong cac
trudng hop saun.

j/ - (p N q) (Hinh 2-34a)

x -Q (p /) (Hinh 2-34b)

A1 <
l -9 (V}Q' , v$23, ) (inh 2-34 ¢
: ,42 a, | Bai %1 : Qua digm A dl,ing
. " mat phing @ song song véi
) : hai dudng thing chéo nhau p
& Hinh 2-32 Hinh 2~-33 ~ va q (Hinh 2-35 a, b). Xdac
. dinh cac vét cta (B ).
YZi
A
'41 ) Fi . c1
TP U
. ' x AN
.} v:f s VZ
4, 4z 6 4, e = Y
72
a)

Hinh 2-34
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P’ 7‘ %_—:éfz /1715792

As

/N

. Y

Hinh 2-35

Bai 22 : Vé hinh chigu con thidu cia dudng thang AB biét rang AB song song Vi
mat phing Q@ (Hinh 2-36 a, b, c).

Az E4 l
3 | 4y

Hinh 2-36

Bai 23 : Ve hlnh chi€u con lai cia tam giac ABC thuge mat phing Q,- trong cac
trudong hdp sau :
al b (p M q) 3 A, B, // p, ; q, (Hinh 2-37 a).

Hinh 2-37



bQ,(vg;v,A.zC i/l v2 (Hmh237b)

Bai 24 : Cho mot vét cia méat phing Q va mét di€m A thudc mat phing dd (Hinh
2-38a, h, c, d). V& vét con lai cia (& ). :

. A
Z)’f . 4, 5 1 ‘4’ 01
8 _'{’f_ - % g
x Va \P4 z
2
vg
L . 1.
. . 42 . _ ' ° ,42
a) _ & - e/
' ' Hlnh 2-38

Bai 25 : Vé cac vét cua mit phing Q chia dudng théng a trong cac trudng hgp sau :
a- % 12 mat phing chidu ding (Hinh 2-39 a).
b- & 13 mat phing chiu bang (Hinh 2-39 h).

em R cd hai v8t trung mhau (Hinh 2-39 ¢). .

A, ’ a,z 4,

4 x\ x

) | 7

: Hinh 2-3%
Bai 26 : Vé cic vct cia mat phing & (p, q), (Hinh 2-40 a, b, ¢, d).

, Pr

Hiah 2-46
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Bai 27 : Vé hinh chifu bang cta tam gidc ABC bi€t ring ABC thudc mét mat phéng
song song vdi mat phing Q (p N q), (Hinh 2-41).
. .

Ay

Pz
92

Cs :
Hinh 2-41 :  Hinh 2-42

Bai 28 : Qua diém M vé mot duong thing cit truc hinh chifu x va dudng thang
a cho trudc (Hinh 2-42). - :

CHUONG 3
- CAC BAI TOAN VE VI TRf
A
3.1. Co6 hai loai bai toan co ban vé vj tri :
+ Xac dinh giao diém cia dudng thdng va mat phang. Ky Ao
+ Xac djnh giao tuyén caa hai mit phang. | 8,
“ x—
Thi du 1: Tim giao diém cta dudng thing AB va h P
mat phang chidu ding R , (Hinh 3-1). A °
Gigi : Goi K = AB n 2 8,
- Vi () 1a mét phing chiéu ding nén
Kl - AlBl ﬂ \v"é& Ké
- VI AB la dudng thing canh nén hinh chi&u
bang KL2 ciia K dugc x4c dinh sao cho (AIBIKI) = 8,
Hinh 3-1
= (A,B,K)).
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Cach lam da dugc chi r6 trén hlnh vé.

Thi du 2: Tim giao diém cia dudng thing chigu
bing d va mit phdng Q& {(p N q), (Hinh 3-2).

Gigi : Goi K =d N &)

- Vi d 1a dudng thang chifu bing nén K, = d,

- D& x4c dinh K, ¢6 thé gin K vao mot dudng
thdng nao dé thudc mat phang @, chdng han duong
thing p' // p :

ng K,=4d,vép, .” P, tacd Q = p’, N q,

T Q, suy ra Q, € q,. Qua Q, vé p’, // p,

K =d np, '

Thi du 3: Vé giao tuyén cua hinh phidng ABC véi
mat phéng chigu bing Q, (Hinh 3-3).

Gigi : Goi TK = (ABC) N ()
trong dd I=ACN®Q)vaK=BCN{K)

Vi (%) la mit phang chiu bang nén LK, = vﬁ
trong do

Dé dang suy ra hinh chidu ddng I,K,
cla giao tuyén. Trén hinh chiéu ding cing
chi ré phan thdy va khudt cva hinh phing
ABC d8i v6i mat phing Q .

Nhan xét : Qua 3 thi du trén ta thdy
ring khi gial bai todn xdc dinh giao diém
cha dudng thing va mat phing hoac giao
tuyén cia hai mit phang, néu eé mot y&u
t6 (dudmg thang hodc mat phing) § vi tf
vubng géc v6i mot mat phdng hinh chiéu
(duding thing chidu hoac mat phing chigu)
thi mat hinh chidu cia giao xdc dinh duge
ngay trén hinh da cho. Ilinh chigu con lai
clia giao dé dang suy ra duge bing cich
ding cac didu kién lién thudc cha difm véi
dudng thadng hodac mat phing.

Thi du 4: Tim giao di€m cha dudng thing
d va mat phdng Q (p / @ (Hinh 3-4).

Gigi : Goi K
mat phing phu irg. Trinh ty giai gém 3 budc :

- 2. =
L, = AC, N ¥4 ; K, = B,C,

2
N vy,

N~

Hiah 3-3

d N (Q). Giao di€m K cd thé xdc dinh dudc biang phuong phap

- Qua d dung mot mat phang phu trg R, ching han 12 mat phéng chiu bing :

dzsﬁz(av%}. :
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- Vé giao tuyén MN =
Cach lam tudng tu nhu .¢

R) N &)
thi du 3.
- Xac dinh giao di€m K = 4 N

MN v&i K, = d, " M|N, va K, € d,.

Didm K la giao diém cén tim cia d

va (@ ).

Thi du 5: V& giao tuyén cla hai mit
phing P (v! , sza ) va R (Vb‘ , VEL ).
(Hinh 3-5). '

Gidi : D& vé giao tuyén cia hai
mat phdng, phdi xdc dinh 2 digm
chung cua ching va ndi lai bing
dudng thing.

' Trong bai todn ndy di€ém chung thl’f
nhdt M cia (P) va Q) 1a giao diém
cia hai vét bang cia hai mat phiang do

MEM2=v2ﬁv2 M € x.

» Q'

Diém chung thd hai N cé thé xéac

dinh béing phuong phap mat phéng
phu tr¢ nhu sau.

- Cit ca (P) va () bing mot mat

phang R, ching han la mot mat phing

bing. - V& hai giao tuy&n phuy :
p=R)n &P
q (R) N &)

8] day p va q l4n lugt 1a duong
bang cia (FP) va (&b ), do dd :

Py vp 5 qy M vQ.

Il

| R / . \”aa’
K=t =9, ‘ M

7
s Mz

Hinh 3-5

- Xac dinh giao difm N = p N q, trong do

N,=p,Nq,; N, €p (=q =R).

MN la giao tuyén cin vé.

Nhgn xéi: Khi gidi bai toan vé giao tuy&n cha hai mit phing, néu da bist hudng
¢ia giao tuy&n thi chi cdn xdc dinh mot di€m chung cia hai mat phing dé 1a vé dugc

giao tuyén.

Trén hinh 3-6 cho hai mat phing P va &b o6 cac vét ding v;) va v song soﬂg. Ro

rang giao tuyén g =

Q

(@) N (&) phai song song véi hai v&t diung dd, ndi khac di g

la m6t dudng thing mat cia (P) va (R).
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Xac dinh giao tuyén g nhu sau,
- Xac dinh mét diém chung cta P) va @ ):

— 2 1
M'_Vpﬂvg,

- Qua M vé g // Vé (/ vgll')trong dg :
g, //xvag, €M, _
g, /! v_&l, {ff VIS. va g € Ml)'

Thi du 6: V& giao tuyén cta hinh phing
'ABC va mat phéng Q (v}, v3). Xét théy

va khufit cia ABC so vai (&) trén hai hinh
chi&u (Hinh 3-7). ‘

Gidi ; D€ vé giao tuyén cia hinh phing
ABC va mat phang , ta 18n lugt xde dinh -
cdc giao difm I va K cia cdc canh AB va
BC thugc hinh phang ABC v6i miat phing Q.

Cach lam duge tisn hanh nhu & thi dy 4 va da duge chl ro trén hinh ve.
Viec xét théy khuit cia ABC d6i v6i (@) dugc tién hanh doc lap trén msi hinh

chiéu.

-~ Trén hinh chigu ding:
xét hai diém cung tia
chi€u dding 1 va 1’, trong

acsleABval’Ev;y

Dieém 1 ¢c6 46 xa > 0 ;
diém 1’ cd dd xa = 0 (vl
I’y € x), do d¢ di¢m 1
thay ; diém I’ khudt. Suy
ra phan BIK ctta ABC thédy

/S

trén hinh chi€u ding, phan 4
con lai ACKI khudt.

- Trén hinh chigu bing: |
xét hai di€m cung tia
chidu biang 2 va 2’ trong
dé 2 € BC va 2’ € v},

Diém 2 e¢d dd cao > 0
; diém 2' cd d§ cao 0
(vi 2°, € x), do dd di€m
2 thdy ; diém 2’ khuit.

Hinh 3-7

Suy ra phén ACKI cta ABC thdy trén hinh chigu bang, phdn con lai BIK khuat,
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3.2 Bai tap

Bai 1 : V& giao di€m cia dudng théng d va mat ph‘é?ng P (Hinh 3-8).
a) P(A, a) ' |

b) P, x)
&) P v, v2)

d) Pa// b);d /a /b
&) P v, = vty d i, i v}

0Py, D) dy vy dy i

- M : o | 41
. 7 Ky . 'v‘ y
| K ’ ’
L— e T ‘ 5 '
4 ' Az
K, \
A
4 ajl é/ g} BZ
Ay /f @
Y
7, Z
ay ) g) £)

1linh 3-8
Bai 2 : V& giao tuyén cia hai mat phing Pva Q (Hinh 3-9).

a) Planh; & (c/fd
by Pvi, vi) ; & (K, x)
) Pl vD s R (v, vd)

d) p<v}3 ’ v:é ) 3 Q’ (VIQl s VEQ’) va V; N le // VIZ_J i V%) // X



z
i _
| 2
Kz
. 5/
v%
7
\ zi
% %
A)
Hinh 3-9

Bai 3 : V& giao tuyén ciia hai hinh
phidng. Xét thdy va khudt cia ching
trén hai hinh chigu (Hinh 3-10).

Bai 4 : Qua ditm M vé mot dudng

thdng song song v&i hai mat phang
Pva Q (Ilinh 3-11).

Hirh 3-11

o

Hinh 3-10
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Bai 5 : Cho dudng thang
p thudc mat phéng hinh
chidu ditng, dudng thing q
thude mat phang hinh chigu

bang va hai di€m A, B,

(Hinh 3-12). Tim qu§ tich
{(t4p hop) cla cac tAm chidu
S sao cho hinh chidu cia
A va B L S ldn lugt thuodc
p va q.

Bai 6 ¢ Qua diém M vé
mbdt duting thing song song
vdi miat phing P va cit
dudng théng d, (Hinhk 3 - 13),
" Bai 7: Qua diém M vé
dudng thang cat dudng
thing d va ed hai hinh
chiéu song song nhauy,
{ITinh 3 - 14a); ¢d hai hinh
chi€u hgp vOi truc hinh
chigu céc gdc bang nhauy,
(Hinh 3- 14b).

Bai 8: Cho vé&t ding clia
hai mit phing Pva K .
Vé vét bang cia ching bi&t
ring (P) va () cung song
song vOi dudng thing d.
(Hinh 3- 15).

P
As 8,
I 5
4z
Hinh 3-12

Hinh 3-13

Bai 9: Cho vé&t ding cia mat phing P vét bing cia miat phang Q, . V& giao tuyén
cia () va (@) bigt ring ching cing song song véi dudng thang d, (Hinh 3 - 16).
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_—

Iinh 3- 15

X
Ilin ) 17
Ak
<
X
$ ‘
Vpz

% »

&

4,
Hinh 3- 19

3-BTHHHH

Sk

Hinh 3 - 16

Ay
G -
4,

inh 3 - I8

Y2 92

" Hinl 3 - 20
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RBai 10 : Cho duung thiang d va mat phang P - Dung qua d mét mat phing Q) sao
cho giao tuyén cia (F) va (B ) 12 moét dudng bang. V6 giao tuyén d¢ (Hinh 3 - 17),

Bai 11: Vé ndt dinh C cla tam gidc ABC bidt rdng miat phang cta ABC song song
v6i truc hinh chifu va C thuéc dudng thang d (Hinh 3 - 18).

_ Hinh 3 - 21 s :

Bai 12 : Dung tam giac ABC cé cic dinh B

va C 1dn lugl thude cac dudng thing b va ¢ va

mit phang cia ABC song song véi mat phang P
(v, = vi)- (Hinh 3- 19).

Bai 13 : Vé trong mat phang P (p/iq) dudng
thang cit truc hinh chitu va dudng thing d
{Hinh 3- 20).

Bai 14 : Qua.diém M vé& dudng thing cdt hai
* dudng thang p va q (Hinh 3- 21).

Bai 15: V& duyng thang cal hai dudng
thing p, q va song song voi dudng thing d
tHinh 3 - 22).

Bai 16: Vé bong cta doan thang AB dé8 lén hai
mat phing hinh chidu cho bist cic tia sdng song
song vdi hudng s (Hinh 3- 23).
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CHUONG ¢4

CAC BAI TOAN VE LUONG

.1 . Chc thi du

Thi du 1: Xac dinh d6 dai-cia doan théng AB
vd gée nghidng cha nd so véi cac mat phang hinh
chieu (Hinh 4 - 1).

Gidi : Dung tam gidac vudng A AA B, cd hal

canh gdc vudng lan lugt 12 hinh chidu béng A,B,
cua doan AB va hléu ddé cao cua hai diém A, B.

Canh huyén cta tam g‘@c\vuﬁng nay la dé dai
cia doan AB. Goc « = A,B,A (ké vai A,B)) la
gde nghiéng caa AB véi (P32).

Tuong ty, tam gidc vuéng A A" A B, (cd hai
canh géc vuéng ldn lugt la A B, va hiéu df xa
caa A, B) cd“ggh huyén A" B, 1a d¢ dai cia AB
va gic § = A B A" (ké v4i A B, ) 1a géc nghiéng
caa AB so voi ( Pl .

Chiu y: C&n nhé nhitng trudng hop dac biét dudi
day (fTinh 4 - 2, Hinh 4 - 3, Hinh 4 - 4 va Hinh 4 - 5).

. AB, = AB
AB L P'——{ o (gdc giita AB va P? ) = 0°
B (gdc giita AB va P"Y = 90°

AB // (4P%)

{(Hinh 4 - 2)
A.l‘ 181
Zx I{‘ﬁ/
4
4,
Hinh 4 - 3 (Hinh 4 - 3)

O
4

A

Hinh4 -1

A, 28,
<

da,

Iinb 4~ 2
AZBZ = AB
o = 00

B = goc (A;B,, x)
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AB, = AB

AB L(PH L a=90°
#=0°
(Hinh 4- 4)
AB, = AB
AB {PY a = gdc (A,B, x)
p =00
(Hinh 4 - 5)

Sau nay ta_co thé diing cac phép
bién d8i d6 dua AB tit vi tri bat ki

vé mdt trong céac trudng hgp lrén,

m,

Hinh 4 - ¢

Trén hinh 4 - 7 dudng thang
d o P =a 7 (PH>AH, 1L d,
Doan thang AH // (P!) nén
AH, = AH.

Trén hinh 4 - 8 dudnng thang
d/f (P2 nén A, H, 1 d,. Doan
" thing AH c¢d vi tri bat ki nén dé
dai cta no [do_anl AzH'] xdc dinh
bang qui tac tam gide (A AH,H".

Trén hinh 4 -'9 |, d 1a dudng
thing bat ki do dd mudn dung doan
AH 1 d ta phai vé qua A mét mat
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‘Ilinh 4'- 5

Ilinb 4 - 4

Thi dy 2 : Cho tia Am . Tim di€m. B € Am sao

cho doan thing AB = 40mm (Hinh 4 -6).

Gidi: Ldy mot diém C bat ki trén Am. Dung

tam gidc vudng A,C,C' {(canh gdc vudng C,C’ bang

hidu d¢ cao cia hai digém A, C). Dat trén tia A,C’
mot doan AZB’ = 40 mm. Dung tam gidc vudng
AA,B,B’. . S
Cd canh goc vudng A,B, € A,m,. T B, =B, &€ Am,.
Thé dy 3: Tim khodng cdach tit diém A toi dudng
thang d (Hinh 4 - 7, Hinh 4 - 8 , Hinh 4 - 9a, b).
Gidi : .
Dé tlm khodng cach t¥ difm A t4i dudng thang
d ta phai dyng doan thing AH 1 d (H € d) va xac
dinh d¢ dai cta doan thédng AH.

Ay
Ar
<
P H, Ay
e
A
H, -g——-—~—£
Ay
Ilinh 4-7 Iinh 4 -8



phang R 1 d va tlm giao di€ém H = d N (R). Mat phang R xdc dinh bing hai dudng
thang qua A va vuong gdc vdi d la dubng bang b (b, L d,) va dudng mat m (m; 1 d))

Dung mat phang phu trg chiéu ding C d€ tim giao diém H. D6 dai cha doan
AH = AH, (Canh huyén cia & AA,H,). :

ltinb 4 - %
Thi du 4: Tim khodng cdch tit diém XK dén mat phiang R (p/iq). (ITinh 4- 10 va

Hinh 4 - 11).
Ky '

IIinh 4 - 10

Dé tim khodng cdch ti
diém K dén mat phang Rta
lam nhu sau

- Vé mot dung thang d
qua K va vuéng gdc véi (R} .
-Tim giao diém H = d N (R). Hinh 4~ 11

37



- Xac dinh 46 dai cua doan KH.

Trén hinh 4 - 10 d6 vé dudng thing d L (R) ta vé d, L vh va d, L vp. Do dai
doan KH = K H, vi KH/ (). ) '

Trén hinh 4 - 11 d€ vé dudng thing d L (R) trudc hét phai vé trong mat phing R méot
dudng béng b vd m¢t dudng mat m. Sau dé vé d, im, vd d, L by Dung niat phdng phu
trg chidu ding C d€ x4c dinh giao diém H = d ﬂ R.Ds dm doan KH = H/K".

Thi du 5 : Xdc dinh gdc nghiéng cia mat phéng b so v6i mat phéng hinh chigu
bang (Hinh 4 - 12a, b).

Gidi:

Hinh 4 - 12

Ve trong mat phang &, dudng déc nhit (AB) so voi (P?), AB L vi, - A,B,
6 Gdc nghiéng cia AB voi (P?), (gdc A B,A) cing la gdc nghidng cua mat phang
Q; S0 vdl (P

Chiz y : Cdn nhd nhitng trudng hop dac biét sau :

- Néu () L (P thi goc gita Q) va (P?2) bang goc a hgp bdi v vii truc x
(Hinh 4 - 13).

~ Néu (Q,)L(fﬁz)thigdcgma@,)va(m')bénggcscﬂhqpbbivﬁvamx(Hlnh4-’14).

p!

£ biz4
4
o :
Ve
* - Z
v
2
Y [
Hinh 4 - 13 Ilinh 4 - 14
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4. 2 Bai tap

Bai 1 : Xdc dinh d¢ dai
cia doan thdng AB va gdc
nghiéng cia ndé so vdi cdac
mat phing hinh chigu.

( Hinh 4-15 va Hinh 4-16)

Bai 2: Cho diém A

a- Dung doan thang AB //
('), cd do dai bang 30mm

va nghiéng véi (?) goc 45°.

4

inh 4 ~ 17

Bai 4:.Cho di€ém A va hinh
chiéu bang B, cha diém B.
Tim hinh chigu ddng B, clia
B biét rang AB nghiéng véi
( PYH mot gée biang 30° (Hinh
4 - 19).

Bai 5: Che dudng thing
m va mét difm A € m. Tim
-diém B € m sao cho 49 dai
ctia doan thang AB bang 30
mm (Hinh 4 - 20).

Bai 6 Bigt canh AB
{AB// P?) va hinh chiéu diing
AB,C D cta hinh chit nhat
ABCD. V& hinh chiéu béng
eua ABCD, ( Hinh 4 - 21).

1

. 3,

Hinh 4 - 15

AZ
Hinh 4 - 18

X — —
5 8,
4,
Hinh 4 - 16

" b ~ Cho A c6 dinh , B thay

d6i sdo cho do dai cla doan
- AB va gée nghiéng cha nd so

voi (F2) khéng d6i. Tim qui tich

(tap hgp) hinh chifu ding va

hinh chiéu bang cta di€m B,
(Hinh 4 - 17).

Bai 3 : Cho diém A va

hinh chigu ding B cia diém -

B. Tim hinh chigdu bang cia
B biét ring doan thang AB
c¢6 d6 dai bang 40mm.

(Hinh 4 - 18).

A2

Hinh 4 - 19

inh 4 - 20




Bai 7 : Biét canh AR va hinh chigu ding cua
tia Ad chia canh AD cta hinh vudng ABCD. Ve
cic hinh chiéu cua ABCD (Hinh 4 - 22).

Bai 8 : Cho diém A va duong miat m. Dung

tam giac vudong cAn ABC sac cho canh huyén BC
ndm trén dudng thdng m (Hinh 4-23),

Bai 8 : Cho diém A va hinh chiu bang t,
cta dudng thang t. Tim hinh chiéu ding cha t
biét rang t L P! va khodng cach tit A dén t la
30mm {Hinh 4-24).

Bai 10 : Tim khodng cich tu diém A dén
dudng thing t: _ o

a- t 12 dudng bang (Hinh 4-26)

b~ t 1a dudng mat (Hinh 4-26)

\ . . Ilinh 4 = 21
c- t 1a dudng thang bt ki (Hinh 4-27) o
‘ . A
4, - '
A, 8,
x x x
A
Z
w, .
! ? 1
A
8, ¢
Minh 4-22 Minh 4-23 _ Hinh 4-24
Ay .
% 4 ,‘41
']’ Z {f
A x - x
L -
'42 Z:Z J
Az % A
Winh 4-28 Hinh 4-26 ink 4- 27
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Bai 11 : Thin khoAng cich ti di€m A dén mat phing Q
a) & (m x n), (Hinh 4-28)
b) Q (m // n), (Hinh 4-29)
c) Q, (vb_ = vé), (Hil)h 4-30)
d) & (v}, x vj), (Hinb 4-31)

.
x
AZ
Ilnh 4-28 | Hinh 4-29
/2 g2
%%
Ay [
IR W
yZ
: 4
Az - . [
. 4,
Hinh 4~ 30 - inh 4-231
s - . 7
Bai 12 : Cho mat phang & . Dung mat %

phing song song va cich Q 30mm:
a) Q 1 Pl (Hinh 4-32)
b) &, (V},}, X vﬁz), (Hinh 4-33) . v
¢) R (A, B, C), (Hinh 4-34) =
Bai 13 : Xdc dinh khoang cdch gitta hai
dudng thing m, n. (Hinh 4-35, Hinh 4-36).

1ink 4-32
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Ay

Hinl 4-33 ) : Hinh 4-34

"y

rd I
1,
\
Hinb 4-35 Hinh 4-36

Bai 14 : Xac dinh gdc gia hai mat phdng & va R (Hinh 4~37, Hinh 4-38).

Bai 15 : Xde dinh gde nghiéng eta mat phdng Q) so véi mat phing hinh chiéu ding,
(Hinh 4-39). .

vt 74 yZ 7
I4
74 (4 4 R %’e
z Z z
Lpl
]
% % x4 %
Hink 4-37 Hinl 4-38 Hinh 4-39

42



Bai 16 : V& vét ding cla
mat phiang Q, bigt vét bang
vi va gde nghiéng cua (R )
so v6i mit phing hinh chiéu
bang la 30°, (Hinh 4-40".

‘Bai 17 : V& vét bang cia
mat phing Q biét vét ding

Hinh 4-42

X
4
%
2
g2
z
Hinh 4-40° Hinh 4-41

V.é.}, va gdc nghiéng cia (&) so véi mat phéng
hinh chiéu bang la 30° (Hinh 4-41).

Bai 18 : Cho di€m A, dudng bang b va
mat phing Q . Dung dudng thadng qua A,
vudng gde v6i b va song song v6i (A ) (Hinh
4-42); .

Bai 19 : V& cac vét cia mat phang Q bigt
mdt dudng dﬁc'nhé.'t cua (R ) so v6i mit
phing hinh chigu bing. '

Bai 20 : Cho diém A. Dung moét dudng
théng qua A, nghiéng v6i mat phing hinh

chi€u bang moét gdc bang a cho trudc va sao

cho hai hinh chi&u cia dudng thing d6 song
song véi nhau.

CHUONG 5

CAC PHEP BIEN POI HINH CHIEU

5.1. Cac thi du

Thi du I: Cho doan thidng AB.

1- Thay mat phang hinh, chi€u ding P! sao cho diém A trd thanh vét ding cia
dudng thang AB va diém B ¢d do cao bing do xa.

2~ Thay mat phing hinh chigu bang P ‘¢ sao cho AB tré thanh dudng bang cé do

cao bang 10mm (Hinh 5-1)
Giai :

1- Thay (P!) bang (551) thl true x thay bang true x nhung hinh chiu bing va do
cao cua cdc di€m A, B khong thay dsi. Do dd:

- Tryc x phai di qua A, thi diém A méi trd thanh vét ding cia dudng thang AB.

- Truc x phai ndm cdch B, mot khodng bang do cao cia diém B (doan BB, thi do
cao va do xa cua diém B mdi bang nhau.
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Vay x la tiép tuyén vé qua A, cia dudng tron
tam B,, ban kinh bang doan B B_ (Trén hinh
5-1 chi vé mét trong hai nghiém cia bai toan).

92- Thay (°?) bing (4% thi hinh chi€u ding
va do xa cha cdc diém A, B khéng thay doi. Dé
AB trd thanh dudng bing cd dd cao biang 10mm
trye x phai song song va cach A B, mot khoang
bang 10mm. o

Thi du 2: Xée dinh gde nghiéng cia mat phing
Q) so véi cac mat phing hinh chidu P! va P2
(Hinh 5-2). '

Gidi :

" Thay (P!) bang (P!) sao cho (& ) trd thanh
mal phing chigu ding x L "'5,)‘ Gée hop béi

X va vslll. la gdc nghiéng cla (R ) so vdi (P 2),
Tudng ty, thay (/P %) bing (57_3-;) sao cho (Q )

tréd thanh mat phang chigu bing (x L Vb)' Gde
hop bdi X va v la goc nghiéng cla b ) so véi
@Ph.

Thi du 3: Thay cac mat phang hinh chigu sao
cho duéng thang AB bat ki trd thanh dudng
thang chiéu bang (Hinh 5-3).

N9y

P
%

1
=~

N

Hnh 5-2
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Gigi : Dau tién thay (P') bang (?P_") sac cho AB trd thanh d(rbng mat (vé
x /] AB). Tiép dd, thay (P 2) bang (P%) dé AB trd thanh dudng théng chidu ding

(vé X L AB).

Thi du 4: Xac dinh dang gdc cia tam gisc ABC (Hinh 5-4).

Gidi 8
7

) inh 5-4

“DPau tién thay (P ') bang (P!y sao cho (ABC)
trd thanh mat phing chidu ding. Mubn vay ta chi
viéc vé trong (£BC) mot dudng bang AD va Jam
cho AD trd thanh dudng thang chidu ding (vé &
x LA,D,).

Tidp dd, thay (P2} bang (5_1_72) sao cho (ABC)

trd thanh mat phing bang (vé X // ABC). Tam g
gidc AB.C, la dang goc clia AABC.

cia di€ém A khi quay nd mot vong quanh truc la
duong thang chidu bang t (Hinh 5-5). ) [

Gidi : Ve AO 1L t (O € t),

Thi du 5: Tim quy tich (tap hgp) cac hinh chiéu : J
Zz

Khi A quay quanh t nd vach nén mot dudng 4,
tron nam trong mAat phdng bang qua A, tam la

0, ban kinh 1a doan thang OA. Hinh chiéu bing finh 5-35
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cia né 1a mot dung tron tim 02, ban
kinh 1a doan 0,A, dudng tréon nay la
quy tich cia A, Hinh chi€u ddng cia
quy tich 1a mét doan thang song song
vOi true x va cd do dai bang dudng kinh
eita dudng tron dd, doan thang nay la
quy tich cta A ’

Thé du 6: Cho mat phang R va mOt
digm M € R ). Dyng dudng thing ndm
trong (W ), qua M va nghiéng mét géc « so
véi mat phing hinh chiéu bing (Hmh 5-0).

Gidi

V& mot doan thdng MN /- (P!) sao cho
N € P2 (N, € x) va géc (MN, P =g
" (M,N, hop véi truc x mét géc bang a). Quay

X

Hinh 5-6

MN quanh trye la dudng théng chi€u bang t (t qua dlém M) sao cho N t6i vi tri thujc
vét bang VQ, (N va N’). MN va MN’ la nhiing dudng thing cfn dyng.

Thi du 7: Tim dang g6c cta hinh binh hanh ABCD (Hinh 5-7).

Gidi

iinh 5-7

Quay ABCT quanh dudng mat AB sao cho
(ABCD) tré thanh mat phang mat, khi d¢
hinh chidu ding cia AB CD (A, B, C, D, )
1a dang g6c cta né.

Muén vay phai xdc dinh vi Lri sau khi quay
cia mot didm khéng thude true quay AB,
chdng han di€m D. D¢ dai cia doan thing
DH la doan H\D’. Sau khi quay hinh chidu
ding cla doan DII 1a
HD, = HD = H D’

doan .

Thi du 8: Cho vét bing (v§, ) clia mat phing
S4va hinh chiu bang (A,B,C,D,) clia mét hinh
vudng thuoe (R ). Tim vét ding cia () va
hinh chigu ding ctia ABCD (Hinh 5-8).

Gidi :

Chap (R ) vao (P %) bang ciach quay no
quanh v&t bang. Hinh chap cia ABCD la
hinh vuéng ABCD. CD thuéc dudng bing
b da biét hinh chigu bang (b,) va hinh chap
(6) nén cd thé tim dugc hinh chigu bang
(M, € x) va hinh chap (M) eGn 6t ding M

cia b. Suy ra hinh chép v cha vét ding VO ctia (Q) va vt ding (v ) cla (Q). Dé

dang vé duge hinh chidu ding cia ABCD la AB
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Th{ du 9: Cho ba dudng thing
chéo nhau : dudng canh AB va hai
dudng thang bdt ky d, e. Hay dung
mot dudng thing cit AB tai M, cit
d tai N va cat e tai L sao cho
MN = NL (Hinh 5-9).

Giai :

Chiéu song song ba dudng thing
theo phuong d lén mat phéng hinh
chigu bang P2 ; hinh chi€u phu cia
AB, d, e lan lugt la AB,dvae
trong dd d 1a mdt di€m. Hinh chisu
phy cia diém N € d 1a diém N = @
Dén day ta giai bai todn : dung doan
thing ML sao cho M € AB, L € &
va trung diém cda nd la diém N da

bist. Trit hinh chiéu phu cia M, N, L,

bing cdc dudng thing song song véi
d, ta tim duge hinh chigu bing va
hinh chigu ding cia ching.

Cy

5,

0]

Hinh 5-8

Hinh 5-9

[N
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5.2. Bai tap

Bai 1 : Tim giao di€m cua duting canh AB vdi mat phing Q, :
Q) & (vl x v3 ). (Hinh 5-10).

br R (v, = v§), (Hinh 5-11).

¢y  (m /n), (Hinh 5-12).

&) Q (vh, // v3 ), (Hinh 5-13).
Ay

.A’

1linh 5-11

Hinh 5-12 inh 5-13

Bai 2 : Tim giao tuyén caa hai mat phang Q (A, B, ) va R (K, x) (Hinh 5-14).

18



Bai 3 : Cho mat phang & va mdt hinh
chidu ena tam gidc ABC thuéc & . Hay
x4ac¢ dinh hinh chiéu thd hai cla AABC va
dang g8c caa né : _

a) Q (vh O v3), (Hinh 5-15). .

b) Q (v, // vh), (Hinh 5-16).

o QL Pl (Hinh 5-17)

d) & L P2, (Hinh 5-18)

e} Q (A, b) trong d6 b / P2, (Hinh 5-19)

D Q (A, m) trong dd m // P, (Hinh 5-20).

Bai 4 : Cho mat phing Q va mét
hinh chigu cha doan thing AB € Q.

Hay vé cac hinh chigu cia mot tam giac
déu ABC € (&) :

Hinh 5-14

e A, r
4
A
/3
ITinh 5-15 inh 5-16
Ay
?)/
v
%
Bf
x <
4
X
2
1/
4 Z
’e
BZ
CZ

Iinh 5-{7 linh 5-18
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a) & (v}, , v3 ), (Hinh 5-21).
b) Q (v, // v}), (Hinh 5-22)

Aq

Hinh 5-20

Hinh 5-21

Bai 5 : Cho v8t bang cfia mat
phiang & . Hay vé vét ding cia nd
biét réng gdc nghiéng cta () so vai
mit phéng hinh chigu bang P? 1a 45°
(Hinh 5-23).

Bai 6 : Xac dinh dé 1é6n cGa nhi
dién canh (AB) - hai mat cua nhi
dién 1 (ABC) va (ABD) (Hinh 5-24).
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. Hinh 5-24 .
Bai 8 : Cho dudng canh MN va di€ém A. Hay dung mot mat phing & qua A va
vudng goc voi MN (Hinh 5-26). '

Bai 9 : Tlm khoang cach giita hai dudng thing song song m, n (Hinh 5-27).

Bai 7 : Tim khodng cédch tu
diém A dén mat phing @ (K, x)
(Hinh- 5-25).

Xy

|

Hinh 5-25

]

As
1 |
%,
z
Az
"
Hinh 5-26

Hinb 5-27

‘Bai 10 : Cho dudng thing m va hinh chiu bing cia diém A. Tim hinh chi6u ding
cia A, bi&t ring khoang cich td A d¢én m la 25 mm (Hinh 5-28).

Bai 11 : V& duting vudng géc chung va tim khoang cach giita hai dudng théng m

va n (Hinh 5-29).
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wy : 1]

Hinh 5-28 Hinh 5-29

Bai 12 : Cho mat phéng & va hinh chigu ding cta diém K. Tim hinh chi€u bing
cia K, bigt rang khoang cdch tir K dén (& ) la 26mm.

a) @ (v}, // vg), (Hinh 5-30).
b) R (v, , v), (Hinh 5-31).

Ky
T Vi ; Ky
x x
z? z
“ %
liah 5-30 Ilinh 5-31

Bai 13 : Cho dudng thing m (m, m,). Hay
xdc dinh phép thay mot mat phing hinh chiéu
sao cho :

a}. Hai hinh chiu cna m déi xing vdi nhau

wm
qua truc x. Y

by Hai hinh chi€u cGa m song song v6i nhau

¢) Hai hinh chidu cta m trung nhau.

Bai 14 : Xac dinh gde gita hai dudng thang
m va n. (Flinh 5-32).

Bai 15 : Xac dinh gde hop boi dudng thang
m va mat phang 9, (Hinh 5-33).

linh 5-32



Bai 16 : Cho hai dudng thing m, n. Hay dung mdot dudng baing cat m tai A, cat
n tai B va sao cho d6 dai caa doan thang AB biang 25mm, (Hinh 5-34).

iy

tlinh 5-33 Hinh 5-34

CHUONG 6

'BIEU DIEN DUONG CONG VA CAC MAT

8.1, Céc thi du A

Thi dg I: Cho mat phdng &, va mot diém O € (R ). Vé cde hinh chifu cia duéng
tron v thudc mat phidng Q ed tam 1a diém O va ban kinh R = 20mm, (Hinh 6-1).

Gidi : Hinh chiéu ding cla v 1a clip (v)) cd trye dai AB = 2R vdi AB nim trén
dudng mét qua O, tryc ngan €D, v6i CD ném trén dudng déc nhat cua mat phing
Ry so vai Pl Hinh chiéu bing cla AB va CD la hai dudng kinh litn hop cia elip (v,),
trong do C 14 didm xa nhédt, D 14 di€m gan nhat cia (v). '

Hinb chiéu bang cta (v) la elip (Vz) c6 iruc dai EF = 2R véi BF ndm trén mot
dudng bang qua O, truc ngin G,H, véi GH nam trén dudng déc nhdt cua ) so véi
(P2). D& xac dinh truc ngdn caa cac elip (v} va (v,) ¢6 nhiéu cdach :

- Chap mat phang Q vio mil phing O2 (Hinh 6-1).

Thay cac méat phiang hinh chi€u sao cho (& ) trd thanh mat phing chidu. - Dat
trén duong déc nhat cda () so vai (P!) cic doan thing OC = OD = R va dat trén
dutimg déc nhit cua (R so véi (P2) cac doan thing OG = OH =
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Tht du 2: Cho mat phang Q %
va hinh chiéu bang 1A mét dudng
tron clia mét elip (e) thude ().
Hay vé hinh chiéu didng cua (e)
(Ilinh 6-2).

Gidi : Hinh chigu ding cia
(e) 1a moét elip. Hai dugng kinh
AB va CD cha {c) ¢d hinh chiéu
bing A,B, L C,D, nén hinh
chiéu ding AB, va C,D, clia
ching la hai dudng kinh lién
hgp cua elip hinh chigu ding.
bi€m thdp nh4dt M va di€m cao
nhdt N cia (e) ndm trén dudng » .
déc nh&t (qua D) ctia mat phing VLANN 3
Q so vai (P2, : , #

Thi du 3: Cho tam giac ABC '

1- Dyng hinh chép S.ABC c6 £,
canh bén SA = 40 mm va sao .
cho canh bén SA vudng gde voi : ‘
day. of ' - a

2- Biét hinh chigu ding M, VAR c
caa mot di€m M ndm trén mat ’
cha hinh chdp (gia s@ M, thay), A A F
tim hinh chi€u biang M, cta T '
di€ém M (Hinh 6-3). ' Hinh 6-1

Gidi

1- V& qua A dudng thing d vuéng gde voi mat phdng (ABC) : d, 1L A B, (vl AB
la dudng mit) va d, L A)C, (vi AC 13 dudng bang). Dat trén d mot doan thang SA
= 40 mm. Cap diém clng tia chigu bang I, J (véi I € SB va J € AC) chu thdy trén
hinh chigu bing canh SB thay con canh AC khudt. Cap di€m cing tia chigu ding K,
L (voi K € SC va L € AB) cho thay trén hinh chi€u ding canh SC thdy con ean
AB khuit, | :

2- Hinh chiéu ding M, cia diém M thdy nén M ndm trén mat (SBC). Gin M vao
dugng thdng SN € (SBC) ta tim duge M, M, thidy vi hinh chigu bang clia mat (SBC)
thay.

Thi du 4: Cho mat nén tron xoay va hinh chidu ding cia mét di€ém M nadm trén
mét nén (M, thay). Tim hinh chifu bang cia M (Hinh 6-4).

Gidi : D€ tim hinh chiéu bing M, ctia di&m M ta gin M viao mot dudng thude mat
nén, chang han :
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Hinh 6-3

- Gdn M vao dudng sinh (SA)

- G&n M vao dudng tron (v)

M, thiy nén M thuéc nia
trude cua méat ndn.

Thi du 5: Cho hai digm O, A

1- V& dudng bao quanh céc
hinh chiéu cia méat cdu tam O,
ban kinh R = OA.

2- Gia st da biét hinh chigu
ding M, cia mot didm M thube

mat cdu (M; th&y). Tim' hinh

chi€u bing cia M, (Hinh 6-5).
Gidi : ' '
1- Tim dé l6n ctia dosn OA -

(doan O,A). Dudng bao quanh

‘hinh chifu diung ctia mit cdu la

hinh chifu dding cia dudng tron
16n (k) ndm trong mat phang
mat (k, 14 dudng tron tam O,
ban kink R = 0,4"). Dudng bao
quanh hinh chifu bing cta mat

S

@ | 4

=
|~

2

an

Hinh 6-4
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cdu la hinh chiéu bang cia dudng tron 16n (v)
nim trong mit phing bang.

2- D€ (im hinh chidu bing cda digm M ta
gin M vao mét dudong tron thudc mat ciu va
song song vdi mét mat phing hinh chigu (trén
hinh 6-5 diém M dugc gan vao. dudng tron a
ném trén mat phdng béng). M, thdy nén M la
di€m thudec nilta trude cia mat ciu.

6.2. Bai tap

Bai 1 : Vé cdc hinh chiu cta dudng tron (v)
thude mat phing & biét tam O va ban kinh R

cha né (R = 25 mm) o
-~ R 1L P! (Hinh 6-6)

— & // x (Hinh 6-7) .

- M, mvaO =b N m (Hunh 6-8).

Bai 2 : Biét tam O caa dudng tron (v) va
hai trye A B, va C D cta elip {v|} }a hirh chiu
ding ctia (v). V@ hinh chifu bing ctia dudng tron
(v) (Hinh 6-9).

- o
7
y o
(-4 . ' 0,
,
Y o
4 x X —
w ”
0 02 - ) P)
v 2
q
w2
£ %,
Hinh 6-6 Hinh 6-7 Hinh 6-8

Bai 3 : Cho mat phiang Q (a, b), goi O = a N b va (e) 1a elip cd tam la O va
ndm trén mat phing Q. Bist hinh chidu bing cla (e) (12 dudng trén tam 0,). Hay ve
hinh chigu ding cta elip (e) (Hinh 6-10).
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Hinh 6-9 .

Bai 4 : V& cac hinh chidu cua lang
tru ding ABC. AB’C’ biét canh bén
AA va hinh chidu dding ctéa day ABC
cta lang tru dé (Hinh 6-11).

Bai 5: Cho mat phing Q va hinh
chigu ddng cia hai diém D, A € ().
Goi (v) la dudng tron tam O, ban kinh
R = OA thudc miat phing Q. Hay xac
dinh cdc diém cao nhidt, thdp nhAt (so
véi P2), giAn nhit, xa nhdt (so véi P')
va ti€p tuyén tai A cua duong tron
(v} (Hinh 6-12).

Bai 6 : Hinh chdp S.ABC cd day
ABC nam trén mat phéang hinh chiéu
bing P2 va ba canh bén vuéng gde véi
nhau ting d6i mot (SA L SB L S8C
1 SA). Biét hinh chiéu bang cta day
ABC. V& cdc hinh chigu cta hinh chdp
{Hinh 6-13).

Ok 6- 10

(Nnh 6-11

Bai 7 : Mat trdon xoay (B) ¢d truc 12 duong thing chidu bang t va dutng sinh 1 (t
va 1 da biét). Hiy vé dudng bao quanh cdc hinh chiéu cua (@) (Hinh 6-14).

Bai 8 : Mal trédn xoay (@) <6 tryc la duong thing t, dudng sinh 1. Biét t, 1 (hai
dudng cung thuéc mét mat phdng mat) va hinh chigu ding M, cta mot difm M € (@)

(M, thdy). Tim hinh chifu bing cia M (Hinh 6-15).
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Hinh 6—12_ o Hinh 6~13
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th

Hinh 6-14 Hiuh 6-15

Bai 9 : Hinh tru xién (8) cd hai ddy la nhitng hinh trdn va mdt trong hai ddy nam
trén mat phing hinh chigu bing P2 Bist ba dudng sinh AA’, BB’, CC’ cia () va
hinh chi€u bang cia mot diém M € (&) (M, khuit). :

a - Hay vé dudng bao quanh cac hinh chiu cia (&@).

b - Tim hinh chiéu ding cta diém M (Hinh 6-16).

Bai 10 : Hinh tru tron xoay (&) cd tryuc la dudng mat m. Bigt truc m va mot
dudng sinh AA" ctta (&), biét hinh chidu ding M, cia mot diém M € & (M, thdy).

a - Hay vé dudng bao quanh cac hinh chi€u cua (@).

b ~ Tim hinh chiéu bang cda diém M (Hinh 6-17).
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Hinh 6-16 D " Hinh 6-17

Bai 11 : Hinh nén tron xcay (@) c6 truc }a dudng théng chi€u bing t, dinh S va day
]a mot hinh tron thudc mat phing hinh chidu biang P2, Biét truc t, dinh S ciia (D) va
mot difm M € (@). Hay vé dudng bao quanh céc hinh chi€u cta (®) (Hinh 6-18).

Bai 12 : Hinh ndn tron xoay (&) cd truc 1a dudng thdng chidu bing ¢, dinh 1a
di€m S va day 1a hinh trdon (v) thudc mat phing hinh chidu bang P2 Biét s, t, (v) va
hinh chigu biang caa mét didm M € (&)

a -~ Hay vé dudng bao quanh hinh chidu ding cta ().

b ~ Tim hinh chiéu ding caa diém M (Hinh 6-19).

54 ' LS
| i
x I re
t,
535

[Iinh G-18 Hinh 6-19
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Bai 13 : Cho dudng thang m. Hay dung mat phang Q di gqua duéng thing m sao cho
mat ‘phéng dy hup véi mat phing hinh chigu bang mot gde bamng 45¢ (Hinh 6-20),

Bai 14 : Cho di¢m O va hinh chidu ding A cta mét diém A nam cach diém O
mdt doan bang 30 mm. Tim hinh chi€u bang cva diém A (Hlnh 6-21).

&y

Ir

|

1inh 6-21

Hinh 6-20
Bai 15 : Biét dudng kinh AB cda mat cdu
(@) va hinh chi&u ding ctia mét diem K € (®)

a = Vé dutng bao quanh cdc hinh chigu caa
mat cdu (B). | . .
b — Tim hinh chigu bing cha diém K (Hinh

6-22)-
Bai 16 : Cho ba tia Sa, Sb, Sc khéng cung
thudc mot mat phang, Hiy vé dudng bao quanh

ciac hinh chidu cha mat ndn tron xoay (#) co
dinh &2 8 va cac dudng sinh SA = 8B = SC =
40 mm ¢ A € Sa, B € 3b va C € Sc.

Bai 17 : Cho bén tia Sa, Sb, Sc¢ va Sd. Hay
kidm tra xem ¢6 (8n tai md8t mat ndn trdn xoay
 dinh S va c6 bén dudng sinh SA, SB, SC, SD
ma A, B, C, D lan lugt nam trén cdc tia Sa,
Sh, 8¢ va 8d khong ?

N

MYinh 6-22
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CHUONG 7

'MAT PHANG TIEP XUC vO1 MAT CONG

7.1, Cac thi du

Mol s6 chi y khi vé mat phing tiép xic v6i cac mat cong. thuong gap

+ Mat phang tiép xic voi mdt chu tgi mot diém (goz le tzep d:.ém) thi uuong géc
vol dudng hinh cia mdt cdu di qua tiép diém (goi la phip tuyen)

+ Mai phang tiép xtic voi mat ké thi c6 chung vdi nuéit ké dé zaz cd cde du(mg th
thang di qua tiép diém.

+ Mat phéng tiép xiic vdi mat tron xoay tqi mol diém thi vuong géc voi mat phang
kinh tuyén di quae tiép diém cia mat tron xoay.

<

Pd vé mat phang tiép xuc v6i mot mat cong ta cd thé :

- Hoac la dyng mat phang di qua tiép diém va vuong gde voi phap tuyén caa mat
cong tai tiép di€m do.

- Hoac la dyng mat phang duge xac dinh bang hai tiép tuyén di qua ti€p diém cia
mat cong.

Thi du }: Dung mat
. phang L tiép xic vdi mat
cau tam O, ban kinh R va
song song véi mat phiang
P (,v]!, , \rfi).

Gidi : Mat phéng tiép
xuc kb cdn dung phai vuong
géc voi mol duong kinh

cua mat cau.

VI &) /4Py nén (P
cling vnong gde vdi dudng
kinh dé (IhHnh 7-1;. Do dé
ta dung mat phing Q nhu

SAU
LN "t N
- Rua tdim O ctia mat
ciu ve dudng thang d 1 (P).
Az
- Cac dauw mut cua
Ilinh 7-1

duong kinb cia mat cau.
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nam trén dudng thing d la cdc tiép di€m cin
tim. Trén hinh v& chi ré cach xdc dinh mét
dsu mit - diém M - cua dudng kinh dd véi
OM = R.

.- Qua M dung miat phidng Q / (P). Do
12 mét trong hai m4t phang ti€p xic cén tim.

Thi du 2: Qua di€m A dyng mit phing
ti€p xdc vii mat try xién. -

Gidi : - Biét ring mat phing tiép xic vdi
mat try theo dudng sinh thdng cua nd, do
d6 mat phéng tiép xic can dung sé chia dudng
thdng a vé qua A va song song véi cdc dudng
sinh cta mat tru (Hinh 7-2). Suy ra cach dung
cac mét phing tiép xie véi mat trq nhy saa

- Xac dinh giao dim I cia a véi mat
phéng day tru. o

- Vé cac ti€p tuyén IM va IN cia dudng
cong day tru. Cédc mat phing P (A, m) va Q,
(A, n) 1a hai m#t phing ti€p xdc cdn dung,
trong dé m va n l4n luot la cdc dudng
sinh v& qua M va N ctta mat tru.

Thi du 3: Dung mat phéng R ti¢p
xic vdi mat tron xoay () va song
song voi mat phidng P N m).

Gigi : Mat phang tiép xic véi mat
tron xoay (@) thi vudng gdc véi kinh
tuyén vé qua tiép diém. Miat phéng
1iép xiic cén dung (R) song song véi
mit phing P nén (P ) cing vudng
gée v6i mat phdng kinh tuyén ndi
trén cha (), (Hinh 7-3).

Hinh 7-2

- Mat phang kinh tuyén vudng gde
v6i mat phiang P (b N m) la mat phang
chigu bang Q, chia truc Z ctia mat tron
xoay v6i &, L b, Goia = @) N
Py val= &) n @

—~ Mat phang tiép xic R phai chuia
ti€p tuyén c cta kinh tuyén 1 thudc
mat (B). Vi (R) jj (P) nén 1o rang
la ¢ /f a.
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Trén hinh vé, bing phép quay mat phing R quanh truc xoay t dén vi tri moi la
mat phdng mat (// P) ta xdc dinh dugc ti€p tuyén c do.

Sau khi quay : a (a;, a,) = a’ (&'}, a’))
L(1, L) =0 @, P) .
Ve ¢’ // a’ trong dé ¢’ // &’y vA ¢’y = &’,. Dudng thdng ¢’ duge xdc dinb bidng hai
diém I va K véi K € ¢. ' _ .
Bang phép bi&n ddi nguge lai dé ﬂéng vé duge tigp tuyén C (IK).
Mat phéng R xac dinh 'bﬁng hai dudng thing cdt nhau c va b’(véi b’ € 1 va b’ // b)
chinh la mit phéng ti€p xdc céin dung. :

7.2. Bai tap _

Bai 1 : V& mat céu tam O tiép- xic véi miat phang PG N m) (Hinh 7-4).

Bai 2 : V& mit ndn trdn xoay ¢d truc la dudng thing d va ti€p xfic véi mat phang
R (vfy , v3) (Hinh 7-5). : :

2
o
iy
Z‘/"{
& |4
4,
Z -
| Tz
(7]
2
b,
Hinh 7-4 Hinh 7-5

Bai 3 : V& mat phing tiép xdc voi mit nén dinh 8 va song song vdi dudng thang
a (Hinh 7-6).

Bai 4 : V& giao tuyén cta mat non tron xoay voi miat phing Q. Xdc dinh diém
cao nhit vA diém thdp nhidt clia giao tuyén (Hinh 7-7).
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[Tinh 7-6 ' Hinh 7-7
Bai 5 : Dyng mat phing ti€p xic v6i mat non tron xoay va véi mat cau (Hinh 7-8).

Bai 6 : Dyng mat phang tiép xdc véi hai mat cdu va di qua diém A (Hinh 7-9).

Hiuh 7-8 Minh 7-9

Bai 7 : Dung mat phing tiép xtc véi ba mat cau (IHinh 7-10).
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Bai 8 : V& duding bao ctia hinh chidu bing cia mit trdn xoay (B) ¢ truc la dudng
mat m, cho bi6t hinh chidu ddng cia mit ¢rdn xoay dd (Hinh 7 -11).

Hinh 7-10 : ‘ Hinh 7-11

Bai 9 : Vé dudng bao cda hinh chiu ‘

bing cia mat tron xoay (&) cd truc la

dudng thing t, cho bigt hinh chifu ding
cla mat tron xoay dé (Hinh 7-12).

Hinh 7-12
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CHUONG 8
' GIAO CUA MAT PHANG VOI DA DIEN VA MAT CONG

8.1. Cac thi du

Thi du 1: Tim giao tuyén cla mit
phéng &, voi lang try ABCD.AB'C’'D’
(Hinh 8-1). _ '
Gidi : Giao cia mat phing K véi
“lang tru (L) 12 mét da gide (D). Méi
dinh cta (D) 1a giao di€m cha mot
canh cta (1) v6i (B ). Ching han dinh
M cda (D) la giao di€m AA N (@) _
“(xdc dinh M bing c4ch dung mat phing x
phu trg chiéu dding). M6i canh cia
(D) 12 giao tuyén cua (R ) voi mot mat
ctia (L). Thi du MN = (®) N (ABA'B").
M [a di€m chung thd nh4t (da bist),
J la diém chung thi hai (J = AB N
(Q; ) ctia hai mat phang Q, va (ABA'B’),
Thi du 2: V& giao tuyén ctia mat
phing chi€u ding R voi mat ndn trén
xoay () cd truc 12 dudng thing chigu
bang (Hinh 8-2).. _ /
Gidi : Mat phang Q, cit tdt ca cac
duong sinh cia mat ndn trdn xoay Hinh 8-1
(B) nén giao tuyén cha & ) va (&)
1a mot elip (e). Hinh chigu ding cia (e) 13 doan thdng A B,. Hinh chi®u bing cia {e)
la elip (e,) cd tryc AB ndm trén mit phéng mat qua S (mat phing nay 12 mét phing
d6i xdng chung cta (&) va (& ) va truc CD ndm trén dudng théng chiu ding di qua
diém gila O cha doan thing AB (O 13 tdm cta elip (e)).

Chii y : hinh chi€u biang cia ddy ndn bi che khudt bdi mat phing Q.

Thi du 3: Tim giao tuyén cla mat phing chidu ding & v46i mat non trdn xoay (&)
¢d truc 1a dudng thing chidu bang (Hinh 8-3).

Gidi : Mat phing Q song song vdi mot (va chi mét) dudng sinh SM cta (B) nén
giao tuy&n gida (R ) vd (B) 12 modt parabdn. Dinh cta parabén la giao diém
A= SN N (X)) (SM va SN 1a hai dudng sinh gigi han phan thiy va phén khudt caa
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- Hinh 3-2

, url.

ol Hinh 8-3

é;":m (@) trén hink chi6u ddng). Giao tuyén cia (R )
=

vdi ddy nén cho ta hai di€ém thdp nhit cia
parabdn la B, C.
Thi.du 4: Tim giao tuyén cia mat phing chidu
diing & v6i mat non tron xoay (B) (Hinh 8-4).
Gidi : Mat phing @ song song véi hai dudng
sinh SP, SQ ctia ndn nén giao tuyén ciaa (Q )
!

linh 8-4 - Hinh 8~5 67




va (&) la mot hypecbon. Hai giao diém A = SM’ N (&) va B = SN N (R, ) 13 hai
dinh cta hypecb6n. Tiém can ctia hypechén la hai duéng thing di qua tam O cia nd
(O 1a di€m gilta cda doan thing AB) va song song vdi hai dugng sinh SP va SQ.

Thi du S5: Tim giao tuy&n cia mat cdu (O) véi mat phing chiéu ding @ (Hinh 8-5).

Gidi ; Giao cha (&) va (0) 1a mdt dudng trén (a). Hinh chidu ding caa (a) la mét
doan thang, hinh chigu bing cha (a) 13 elip (a,). Goi CD 1a dudng kinh caa (a) thudc
mat phing mat vé qua O thi C D = 2R (R 13 ban kinh cta (a)) Truc 16n A'zB clia.
(a,) nam trén mol dudng thang chleu ding va cd d6 dai AB, = 2R = C D,

Cic giso diém E, F = (v) N () 1a nhing di€ém gi6i han thay khuit cua (a) trén
hinh chiéu bang. -

8.2. Bai tap

Bai 1 : V& g1ao tuyén céa mat phéng chiu ding Q véi cac mat chop, (Hinh 8-6;
Hinh 8-7) va mit lang try, (Hinh 8-8). Xét thdy khuat va tim do l6n ctia cic thidt disn.

Hinh 8-6  Hinh 8-7
Bai 2 : Tim giao tuyén cla mat phing & véi mat lang try va xét thay khuat,
(Hinh 8-9 ; Iiinh 8-10 ; Hinh 8-11 ; Hinh 8-12).
Bai 3 : Tim giao tuyén caa mat phing chidu ddng & v6i mat nén trén xoay. Xét
thiy khu#dt va tim dd 16n cia cac Lthigt dién (Hinh 8-13 ; Hinh 8-14 ; Ilinh 8-15).
Bai 4 : Tim giao tuyén cia mat phdng R véi mat ndn, (Hinh 8-16) va mat tru
{Hinh 8-17 va 8-18). Xét thay khust.
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2
4

Hinh 8-15 Hinh 8-16

Hinh 8-17 Hinh 3-18
Bai 5 : Tim giao tuyén cta mit phing Q vdi mat cdu (Hinh 8-19 va 8-20).
Bai 6 : Cho lang try ding ABCD AB'C’D’ ¢d ddy ABCD }a hinh chi nhat ndm trén
mat phang hinh chigu bang 2. Hay dung mat phing @ di qua AB va cit lang tru da
cho theo giav tuy&n la mét hinh vudng. V& céc hinh chiéu cla giao tuyeén (Hinh 8-21).
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Hinh $-19 Hinh $-20
Bai 7 : Cho mat nén tron xoay va dudng thdng d. Dung. mat phang @ di qua d
gao cho giao tuyén ctia mét non cét bdi Q 1a cdc dudng sinh. V& cac hinh chidu cia
giao tuyén, (Hinh 8-22).

oG

N

Hinh 8-21 Hinh 8-22
Bai 8 : Cho vét biing cha mat phing R va mat ndn tron xoay. Hay xdc dinh vét
ding cua (R ) biét ring giao tuyén cla ndn va (.Q,) 12 mét parabén, V& cac hinh chiéu
cla giao tuy&n (Hinh 8-23).
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,  Hinh 3-23 |

Bai 9 : Cho mat phing Q va& mot diém
S € (). V& qua S nhiing dudng thing n¥m
trong (R, ) va hgp voi miat phing hinh chiu
bang P? mot gée bing 60°, (Hinh 8-24).

Bai 10 : Cho dudng thing m va médt diem
O. Dyng mat cau tam O sao cho khoang cdch
gilla hai giao di€m ctia m vdi mit cdu cd ds
dai bang 20 mm, (Hinh 8-25).
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CHUONG 8

GIAO DIEM CUA DUONG THANG VOT DA DIEN VA MAT CONG

9.1. Cac thi duy

Thi du 1: Tim giao di€m cla dudng thing d v6i mat chép SABC (Hinh 9-1).
~ Gidi : Mat phlng phu trg chidu ding R (R) chda dudng thing d cdt mat chdp
theo giac tuy&én DEF. Cac giao difm M,va N ciéa d v6i gido tuyén DEF chinh 1a giao
diém cia d véi mit chdp. Trén hinh chiu ding giao diém M = d N (SAC) khudt con
giao diém N = d N (SBC) thdy.

Trén hinh chléu bang glao diém M thdy con giaoc diém N khudt.

Thi du 2: Tim giao. diém cta diudng thing d véi .mit non dinh S cd day 12 mdt hinh
trdn nam trén mat phing hinh chiu bang (Hinh 9-2)

Gidi : Mat phang. phy trg R (8, d) cAt mat phdng chia diy non theo du’dng thang
CD. Goi I va J 1a cac.giao di€m cta CD v6i dudng trdon day non. SI va SJ la giao
‘tuyén cda mat phing phu trg R véi mat ndn. Cde giao diém M dNnsSIvaN =
N SJ.1a cdc giao di€m cén tim cba d véi mat non. .

Trén hlnh chi€u ding dudng sinh ST khudt nén giac difm M khudt ; dudng sinh 8d
thdy nén giao difm N thay.

Sy

Hinh 9-1 ‘Hinh 9-2
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Trén hinh chi€u bing c4d hai duding sinh S1 va SJ déu thdy, do dd cac giao di€m
M va N déu thdy.

Thi dy 3: Tim giao di€m cua dudng thang AB véi méat tru xién ¢d ddy nAm trong
mit pbang chiu ding R va hinh chiu bing cta nd la dudng tron (Hinh 9-3).

Gidi : Mat phing phy trg chda dudng thing AB va song song vdi cdc dudng sinh
cia mél tru cidt mat phing diy tru R theo dudng thing CD, Giao di€m I, J cia CD
véi day try la chan cha chc dudng sinh giac tuyén clia mat phdng phu trg vdi mat
tru da cho. Cac giao di€ém M, N cta AB v6i hai dudng sinh ndi trén chinh 1a g1a0
di€m cua AB v6i mat tru. :

Trén hinh chidu ding dudng sinh chda diem M khuit nén giao di€m M khuat P
_ ducng sinh chda di€m N thdy nén giao di€ém N théiy.

Trén hinh chigu bing dudng sinh chia di€m M thdy nén giao dlém M thdy ; dudng
sinh chiia difm N khuit nén giao di€m N khudt.

Iinh 9-3 Hinh 9-4
Thi du 4: Tim giao didm cva dudng thang AB v&i mat cfu tam O (Hinh 9-4).

Gidi : Mat phang phy trg chiu bang R (R,) chia AB cat mat cdu theo mot dudng
tron (v} tam I co hinh chi€u bing 12 mét doan thing = R, va cd do dai bing dudng
kinh cda ng. Bang phép thay mat phang hinh chi§u ding ta x4e dinh dugc hinh chi€u
ding méi cha (v) 14 dudng tron (v’)} tam 1a I'| va hinh chi€u ding méi cia AB la
A\B’ . T4 cae giao di€m M’|, N’| céia A \B’| véi (v')) dé dang vé dugc céc hinh’' chiéu
ban dau cioa AB véi mat cau.
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9.2. Bai tap

Bai 1 : Tim giao diém cia cac duyng thang m, n voi mat chép (Hinh 9-5 ; 9-6).

Hinh 5-5 : " Hinh 9-6
~Bai 2 : Tim giao' diém cla cdc dudng thing m, n véi mat liang tru (Hinh 9-7 ;
9-8 ; 9-9). ' : : ' '

Hinh 9-7 Ilinh 9-8
Bai 3 : Tim giao di€m cla cdc dudng thing m, n vdi mit nén (Hinh 9-10 ; 9-11 ;
9-12 ; 9-13). L
Biii 4 : Tim giao diém ciia céc dudng thing m, n véi mat tru (Hinh 9-14 ; 9-15 ; 9-16).
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Hmh 9- S inh 9-10
Bai 5 : Tim giao diém clia cdc dudng thdng m, n voi mat cdu (Hinh 9-17 ; 9-18 ; 9-19).
Bai 6 : Tim giao diém cia dudng thing m véi mat xuyén (Hinh 9-20 ; 9-21).
Bai 7 : Tim giao di€ém cia dudng thing m véi mat paraboldit eliptic (Hinh 9-22).
Bai 8 : Tim giao di€m cua dudng thdng m v4i mat elipxdit trdn xoay (Hinh 9-23),
Bai 9 : Cho dudng thdng m va diém S khong thudéc m. Hay dung dudng thing qua
S, cAt m va hgp véi mat phing hinh chiéu bing mét gdc 60° (Hinh 9-24).
Bai 10 : Cho hai dudng thdng chéo nhay m va n. Tim nhing di€m thudoc m va
cich n mdt doan bing 30 mm (Hinh 9-25).
Bai 11 : Cho diém O va duding thing m. Tim nhitng diém thudéc m va cich O mdt
dean bang 25 mm (Hinh 9-26).
Bai 12 : Cho hai dudng thidng chéo nhau m, n va mot dlem 8 € m. Hay ve cac
dugng thing qua S, cit n va hop vdi m mot gée 30° (Hinh 9-27).

Hinh 9-11 Hinh 9-12 Ilinh 9-13
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CHUONG 10
GIAO TUYEN CUA HAI MAT

10.1. Cac thi dy

+ Deng ciia gico tuyén

- Giao tuyén cta hai da dién 16i 12 mét hoac hai dudng giy khuc khép kin do cdc
doan théng tao thanh. M&i doan cia dudng gay khéc nay la giac tuyén cda mbt mat
cia da dién nay véi mot mat cia da dién kia ; mdi dinh ctua dudng giy khue la giao
diém cha mot canh cta da dién nay véi mot mat cta da dign kia,

- Giao tuy&n cla da dién vdi mat cong 1a mdt hodc hai dudng gay khic khép kin
do. cdc doan cong phéang tao thanh. Céc doan cong phang d6 la giao tuy&n clia cdc mat =
cia da dién vdi mat cong.’ Cac difm gay khac cia giao tuyén la giao di€m cua cac
canh cta da dién v8i mat cong. _

- Giao tuyén cda hai mit cong ndi chung 1a dudng cong ghénh. Bac eta dudng cang
ghénh dé biang tich s6 bac ctia hai mat cong. Giao tuyén cta hai mat cong bac hai
noi chung la duong cong bac bdn. Trong moét =6 truong hgp dac biét, giao tuyén cia
hai mat bac hai 1a cac dudng cong phang.

+ Cdch chon mdat cdt phu tro

N6i chung cdc bai todn vé giac tuyén ctia hai mat cé thé dua vé mot trong hai bai
toan quen thudc sau : '

- V& giao Luyén cta mil phdng véi cdc mat.

~ V& giao di€ém cOa dudng thang vdi cac mat.

Ngoai ra khi vé giao tuyén cua hai mat cong thudng phai xdc dinh mof s6 di€m
clia giao tuyén (tuc la cac di€m thudc cd hai mat cong dd) nho phuong phap mat cat
phu trg. '

Cac mat cat phu trg duge chon sao cho giao luyén phu cGa nd vdi cac mat cong
1a ciac dudng dé& vé (nhu dudng thang, duding tron).

Theo nguyén tic do, mat cdt phu trg dude chon tuy thude tiing loai mat cong nhu
sau

- D&i v6i mat ndén, mat ciat phu trg nén chon 13 mat phiang chia dinh ndn.

- D6i vdi mat tru, mat cit phu tro nén chon la mat phéng song song vdi dudng
sinh thidng cta mat tru.

- D6i voi mat tron xoay, mit cat phu trg nén chon la mat phang vudng géc vai
truc xoay hode la mat cdu c¢d tdm ndm trén true xoay.
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- D61 voi mat cdu, mat cat phu trg
nén chon la mat phing chda tam cau
hoac la cac mat phang déng muc (tic
]2 méat phing song song véi mot mit
phing hinh chiéu).

Thi du I: V8 giao tuyé&n cta mat lang
tru xién (abe) va mit lang try ddng
(deg), (Hinh 10-1). ' :

Gidi : Giao tuyén la mét duong giy
khue khép kin ed hinh chiéu bing thuode
hinh chiu bang ctia mat lang tru ding
(deg) va & trong gii‘ti han ctaa hinh chigu .
bing cia mat lang tru xién (abc).

. D& dang suy.ra hinh chisu ddng cta
giao tuyén béng cach gan nd vae. cac
mat cua lang tru (abe) hoic ndi cach
khic, tim giao di€m cta cac canh a va
¢ cua mat lang t'rlu (abc) v6i mat lang
tru (deg) 18i tim giao digm cta cac canh
e va g cia mat lang tru (deg) vai mat
lang tru (abc).

Hinh 10~1

N6i cac giao difm xdc dinh duge va xét thiy,
khudt clia giao tuyén theo quy tic sau :
~ Chi néi hai giao difm né&u ching cung thude

modt mat cta da dién thd nhét, va cung thude
mot mat cha da dién thu hai.

- Trén moét hinh chiéu ndo ds, moét doan
thang cta giao tuyén la thiy néu nd thudc hai
mat déu thdy ctia ed hai da dién.

Tren hinh vé, giao tuyén la dudng gay khuic
13547286 1 va trén hinh chidu ding,
cac doan 1,68 va 3,54, la thdy.

Ban doc hdy gidi thich su th&y, khuat cia
cac canh cha hai mat lang tru trén hinh chiéu
diing.

Thi dy 2; V& giao tuyén cliia mat non dinh 8
va mat lang tru chidu ding (abe) (Hinh 10-2).

Gidi ; Giao tuyén la mot dudng gly khic
khép kin cé hinh chiéu ding thudc hinh chiéu

Hinh 10-2
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dung ctua mat ldng tru (abc) va ¢ trong gidi hinm
cta hinh chiéu ding clla mat non.

Hinh chiéu bing cua giao tuyén gém cd cung
parabon 7,3,1,4,8, — hinh chigu bang clia giao tuyén
giia mat (ab) cda lang tru v6i mat nén .va cung
tron 725222({282 - hinh ckigu bang cta giao tuyén
gitta mat (be) cta lang try vdi mat nén. Cac digm
gay khidc 7 va 8 la giao diém cia canh b eda lang
tru véi mat non.

Trén hinh chiéu bang cung parabdn thay, cung
trén khuit.

Thi du 3: V& giao tuyén ctia mat ndn dinh S va
mat tru chiéu dding (Hinh 10-3).

Gidi : Giao tuyén la mét dudng cong ghénh bac
bén ed hinh chiéu ding la cung tréon 16n 1,2, thuje
‘hinh chigu ding cda mat tru va nam trong gici
han cta hinh chidu ddng cda. mat non.

D& vé hinh chiu bang ctia giao tuyén ta cd thé
gan mot s6 diém cia nd vao mat non. Ching han
tréen hinh v&, cac didm 3, 4 va b, 6 dude gan vao
cdc dudng tron-vi tuyén cua mat non ; cdc diém
7, 8 va 9, 10 duge gdn vao cde dudng sinh cia mat

Hinh 10 -3

non.

Cing ¢d th€ ndi rAng ta dd dung cic mat phang phu trg d¢ xdc dinh mot sé didm
chung eta hai mat da cho. Chang han mat phang bang chda tryc ctia mat tru cit mat
ndn theo mot dudng tron vi tuyén, cit mat tru theo hai dudng sinh. Céc giao tuyén
phu nay cat nhau tai hai diém 3 va 4 - hai diém thuse giao tuyén cdn vé. Ngoai ra
cAc mat phfing chiéu dding chita dinh S cla mat ndn sé cit cd mat non va mait tru
theo cde dudng sinh. Trén hinh vé mot mat phang nhu vAy cho ta cac diém 7, 8 va
9, 10 thudc giao tuyén. :

N6i céc didm 1, - 7, -3, -5, -9, -2, - 10, - 6, ~ 4, - 8, - 1, bing mot
dudng cong tron déu vdi chu y rang cung 3, - 7, - 1, - 8, - 4, thdy, cung con lai
ctia giao tuyen bi khudt - Cdc diem 3, va 4, la hai di€ém gidi han phan thdy va khuat
cic giao tuyén trén hinh chidu bang, ching cang la cdc diém ti€p xdc cha giao tuyéh
va dutng sinh bao ctia mat tru trén hinh chiéu bang.

10.2. Bai tap

+ Giao tuvén cua hai da dién
Bai 1 : V& giao tuyén cna hai lang try (Hinh 10-4, 10-5).

Bai 2 : Vé giao Luvén cua lang tru va chdp (Hinh 10-6 ; 10-7 , 10- 8, 10 9. 10-]0.
LO-11),
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Bai 3

: V& giao tuyé&n cua hai chdp (Hinh 10-12, 10-13).
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+ Glao tuyén cia do dién va mdt cong.

Bai 4 : V& giao
Bai 5 : Ve giao
Bai 6 : Va giao
Bai 7 : Vé giao

tuyén
tuyén
tuyén
tuyén

cua
cha
clia
cla

lang tru
lang tru
lang tru
lang tru

va tiu (Hinh 10-14, 10-15, 10-16).
vd non (Hinh 10-17, 10-18).

va cdu (Hinh 10-19, 10-20),

va xuyén (Hinh 10-21, 10-22).

Hinh 10 -13

Hinh L0 -15
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Hinh 10 ~18

Hinh 10 -17

flinh 10 =20

itinh L0 =19
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Bai 8 : Vé giao tuyén cia chdp va tru (Hinh 10-23, 10-24, 10-25).

Bai 9 : V& giao tuyén ciia chép vA cdu (Ifinh 10-26, 10-27)

1 Giaoe tuyén cia hai mat cong. _

Bai 10 : VE giao tuyén cia hai tru (Hinh 10-28, 10-29, 10-30, 10-31).
Bai 11 : Vé giao tuyén cia try va nén (Hinh 10-32, 10—33, 10-34),

Bai 12 : Vé giao tuyén cta tru va cfiu (Hinh 10-35, 10-36}.

Bai 13 : V& giao tuyén cia tru va mét phan cta xuyén (Hinh 10-37, 10-38, 10-39).
Bai 14 : Vé giao tu;lré'n clla try va elipxdit (Hinh 10-40, 10-41).

Bai 16 : V& giao tuyén cia ndn va cdu (Hinh 10-42, 10-43, 10-44, 10-45).
Bai 16 : Vé giao tuyén cia nén va xuyén (Hinh 10-46, 10—47).. |

Bai 17 : Vé giao tuyén cta cdu va xuyén (Hinh 10-48).

)]

finh 10 =25 Hinh 10-26
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CHUONG 11

KHAI TRIEN CAC MAT

11. 1. Cac. thi du

Khaj triédn mot mat la trai mat do lén trén mét mat phang. Vén dé co ban cta bai
todn vé& hinh khai tri€n cita moét mat la xic dinh hinh géc (hinh thuc) coa mat dé.

Thi du 1: Vé hinh khai tri€n cda ling try cut ABCD. AB’C'D’ (Hinh 11 - .

Gidi : Vi cdc canh bén cia lang tru Song song vdi mit phéhg. hinh chiéy dding nén
do dai cia ching da bist : AX = AA; BB = B,B’; CC' = C,C’, DI’ = DD’

Dé vé hinh khai tri€n cde mat xung quanh cta lang try nay ta cd thé lam nhu
sau : . o .

- Xic dinh hinh gée (dp 1dn) chia mot tiét dién thang cia lang try. (3 bai nay, day
ABCD cia lang try nAm trong mat phang chidu ding £ vuong gdéc véi cde canh bén
nén chinh ABCD la mot tiét dién thaing cva lang tru da cho. Ilinh géc cia nd 1a
;‘:2526252 duge vé bang cach chap mat phing & vao ¢ quanh vét bing vi cia nd.

- Trén dudng thing |, dat lan lugt cac doan thing A B, = AB, B.C, = B,C,
CDh, = (3252 va DA, = 52}5;2. Vé qua cac difm A, B, C, D, cdc dudng thdng vudng
goc voi 1, va dat trén do cdc doan A A = AN, BB = BB, CC | = C,C"| va
D\\D’U = D]D’J'

Ilinh khai trién mac xung quanh cha lang tru la hinh phiang hop béi bdn hinh thang
vuéng A B B’ A, BOCOC’OB’Q, c,b,D’,C, va DAATD.

Hop cha hinh khai (rién mat xung quanh cla lang tru va hinh géc cua hai day la
hinh khai tri€n cta toan bé mat lang tru.

Dé dung hinh g6c¢ clta hai diay can phai dung mét trong hai Adubng chéo cia ching.

Chii y : — D€ xac dinh hinh gdc ciia edc mat xung quanh eda lang tru ta cong ¢ the
quay (liing mat bén quanh cic canh bén la cac dudng mat tdi vi tri song song voi P L

- Néu cac canh bén cda lang tru cd vi tri bat ki thi ¢d thé dung cac phép bién
doi hinh chidu dé dua chang d&n vi tri song song véi mot mét phang hinh chiéu rdi

thye hién viéc khai Lrién nhu tvén.

Thi du 2: V& hinh khai trién cda mot ndn xién dinh S, ddy tron (Hinh 11_2).
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-4 Hinh 11 - 1

Gidi : Mat xung quanh cta noén 14 mat khai trién. Tuy nhién d€ cho viéc vé hinh
khai trién dugc thuan tién ta sé khai trién gin ding miat xung quanh cta nén. Cach
lam nhu sau :

- Vé mat chdp S, ABCDEFGH noi ti€p mat non, day chop 12 bat giac déu nbdi ti&p
hinh iron day ndn.

~ V& hinh khai trién mat xung quanh ctia chép biang cach xac dinh hinh géc cua
cdc mat bén SAB, SBC, .., SHA.. O day d4y chdp nadm trén mai phing hinh chidu
bang P2 nén dé dai cdc canh day da bist. D€ tim dé dai cdc canh bén ciia mat chdp
ta ¢d thé quay ching quanh dudng thing chiéu bing i d1 qua dinh S d&n vi trl song

song voi (P
Hinh khai trién mat xung quanh cua mat chdp la hmh phang hgp bdi cac tam giac
SAB,SBC,S8SCD,SDE,SEF SFG,SGH vaSHA.

a’ oo o nTor (el e s oo oo o ot oo (SR mint'v] [vimnls el 97
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Qua cac diém E, D, C, B, A, H, G, F, E, v& mdt duong cong tron ta sé
duoe hinh khai trién gidn ding cia mat xung quanh cla ndn. Hop ctia hinh nay va

hinh goc cia day nén la hinh khai trién ciia mat ndn. .
. 51 :

-~ _ . ITinh i1 - 2
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Chit y : - Mat phing (SAE) la mat phing d6i xdng chung ciia non va chdp ndi ti&p
nén chi esan vé& hinh khai trién cia mot nda mat xung quanh cia ching rédi suy ra
nda cdn lai nhy phép d8i xing.

- D§ dai cde canh day cla m#t chép ndi ti€p cang nhd (tde 12 88 canh cta da gide
déu ndi tiép dudng tron day ndn- cang nhiéu) thl hinh khai trién gin ding ctia mat
xung quanh cta ndn cang chinh xac. -

11. 2. Bai tap

Bai 1 : V& hinh khai trién cta cic mat sau :
a- Lang tru (Hink 11 - 3)

b- Chép (Hinh 11 - 4)

¢~ Chop®cut (Hinh 11 - 5) :

d- Try cut (Hinh 11 - 6 a, b)

e- Non cut (Hinh 11 - 7).

Bai 2 : V& hinh khai trign cua phdn cdn lai & .phia dum mat phing cat Q sau khi
bi céit béi mat phdng nay cia cic mat dudi day.

a- Chdp (Hinh 8 - 6)

b- Liang tru (Hinh 8 - 12)

¢- Non (Hinh 8 - 16)

d- Tru (Hinh 8 - 17).

‘Bai 3 : V& hinh khai trién cia hai mat kem giao tuyén cla ching :

a~ Lang tru va chép (Hinh 10 - 6, 10 - 9, 10 - 11}

b~ Chép va tru (Hinh 10 - 23, 10 ~ 256).

¢~ Tru va nén {(Hinh 10 - 32)

d— Tru va tru (Hinh 10 - 30, 10 - 31).

Bai 4 : V& hinh khai tri€én cta cdc mat chuyén tiép, (Hinh 11 - 8a, b, ¢).

T t—T —

a/ ' b ¢/
"Hinh 11 - 8 -
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CHUONG 12
HINH CHIEU TRUC PO

12. 1. Cac thi dy
Khi vé hinh chiu truc do clia cdc vat thé c&n chd ¥ chc vdn dé sau :

+ Trong ki thuat ngudi ta thuong diing 5 loai hinh chi6u truc do (TCVN 11 - 78)
sau, (Hinh 12 - 1): : S ,

a~ Hinh chifu truc. do vudng gdc déu, p=q=1=1

b~ Hinh chiéu truc do vuéng goc cﬁh, p=r=1%g=05

¢~ Hinh chiéu truc do (xién gdc) difng déu, p = 1 = r = 1,

d- Hinh chiéu truc do (xién géc) ding can, p = r = 1, q = 0,5
e~ Hinh chifu truc do (xién géc) bang. déu, p = q = r = 1

O day p, q va r lan lugt 14 he s& bién daﬁg theo c4c truc x, y va z.
r : 2

720
..Ji? .
‘ &g
300 X,,t;;r."’f
XI ),, .
a4/
Z/

: 27
t\god Ho
X’ X
\%5, \%50
v Ny
¢/ Ay
Hinh 12 - 1
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+ D& hinh chiéu truc do clia vat thé cd tinh
truc quan va dep cdn phai :

— Chon loai hinh chiéu truc do thich hgp

- Chon hudng nhin hgp li (tde la dat vat thé ,
can bi€u dién & vi trl hop H trong hé truc foa d¢).

+ Hinh chidu truc do cda dudng tron thuong
la elip. Biét hai dutng kinh lien hgp. AB va CD
cna elip, ngudi ta c¢6 thé vé elip bang phudng
phap 8 diém (hoac phuong phap hinh binh hanh)
nhu sau (Hinh 12 - 2),

- V& hinh binh hanh MNPQ nhan AB va CII) la hai duong trung binh.

— V& tam giac vudéng can c¢é canh huyén la ) canh nac.dd -¢cita hinh binh hanh, thi
du tam giac vudng can DJQ.

Hinh 12 - 2

- Vé cung tron tam D, bdn kinh DJ va xac dinh cée giao diém E va F c¢lla cung
tron nay véi canh PQ cda hinh binh hanh. ' L

- Qua E va F vé cdc dugng thang song song véi CD va tim cac giao diém G, H,
I, K cta chang vdi : R - s R

. N ' . .. . ] . , .
hai dudng chéo cta o lo, =y,
hinh binh hanh. : ‘ :

. ‘ 0,=27,4
- V& clip qua 8 ¢ ' ' CO A

diém A, B, C, D, G,

‘ Z,
+ Trén hinh chi&u £, 4]

truc do nguoi ta
thudng khong thé
. hiégn phan khuit cha
vat thé. DG véi cic
vat thé ed cau tao
rdng ngudi ta ding
hinh cat truc do dé
thé hién cdc phdn 1éng
dé (Hinh 12 - 6b).

N’m
!

Trén hinh cit truc
do nguoi ta dung cac
mat phang song song
(hodc trung) véi cac
mal phing toa dé dé
cit bé mot cach tudng
tudng mét{ phan caa
vat thé cdn bi€u dién.

Thi du I Cho mét
tdm phéng nm trong

Ilinh 12 -3
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mat phing hinh chiu bing P2 V& hinh chigu truc do vuéng gdéc déu cia tdm phang
dé (Hinh 12 ~ 8).

Gidi : Choen mot hé toa dd OXYZ sao cho (XOY) = (Pz) va hai truc OX, OY chia
- hai canh eha tdm phang (Hinh 12 - 3, a),

Vé hinh chidu truc do ctia hinh bao ngoai cia tim phang, 45 la hinh binh hanh
AB'CD' vai AB’ = AB, va AD’ = A D,

Canh vat E’'F’ ¢d thé xac dinh nh& hai kich thuée C'E = CzEI2 va CF’ = C2F2.

Ché lom gdom moét phan 13 hinh chit nhat o6 hinh chi€u tryc do 12 hinh binh hanh
G'H'K'L' vA mot phan la nda duding trdn ¢d hinh chidu true do 12 mdt nita elip H'T'K’.

Thi dy 2: Cho hai hinh ) &
chigu thing goc cia mot - ‘ ‘ '
vat thé. V& hinh chidu truc |
do vudng gdc déu clia vat ‘
thé dé (hinh 12 - 4). o b

Gidgi @ - Dt_mg hinh . - J

I

 chifu truc do cda hinh 4=y
chi€u bing ctia vat the
{nhy thi du 1). X 0,2,

.= Lén lugt dung d6 cao
cla hai by phan tao thanh

vat thé da cho bing cach . ’J__‘;
tinh tién theo truc O'Z’ \ . :
hinh chiéu truc do ctha
hinh chiéu biang cdc bé

phan dé lén cdc dé cao
tiuong dng..

Thi dg 3: Cho hinh chigu
thing gde cia mdt hinh
lap phuong (Hinh 12 - 5,a).
Hay chon loai hinh chiéu
truc do hgp H va vé hinh

chiéu truc do cua nd.

Gidi : Hinh chigu iruc
do vuing gdc déu cua hinh
lap phuang khéng cho ta
cam giac 12 mot hinh biu
dién ndi (Hinh 12 - 5, b).
Trong truting hop nay nén
dung loai hinh chi€u truc
do vudng gdc can (Hinh
12 - 5, o). -

Ilinh 12 - 4
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f Pof Hinh 12 - 5
Thi du 4: Chd hinh chiéu thdng gdc cta mot vé.t thé (Hinh 12 - 6 a). Hﬁy chon
loai. hinh chigu uruc do hop H va ve hinh chigu truc do coa vat thé dd.

Gidi : Nhan xét vang vat thé da. cho ©d. 6 hinh tru tron xoay, truc cta ching song
song nhau, Ta 86 chon logi hinh chi€u truc do dtmg déu (hosic ding can) va dat vat
thé trong heé trtm toa do sao cho’ truc '0Y song song vdi truc cta cic hink tru Khi
dé hinh chiéu tr_.uc do cla cdc duding tron ddy cta cdc hinh tru vin la cdc dudng tron
(Ilinh 12 ~ 6, b). 8] day duang hinh cat tvue do d6 thé hién 16 cdu tao cha vat thé.

Thi du 5: Cho hinh chiu thing géc ¢ia mot hinh tru cut o 16 réng hinh lang try
day vuong (Hinh 12 - 7). Hay v& hinh chigu tryc do hop I cha no. - :

. Y . *

E/

[
i
™

i E—
| |
1

—4—

F——9q-"—-—"—=-—-=-=

olle|
(
\<

Hinh 12 - 6 (a,b)
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[’5 ﬂy

A

Hinh 12 - 7

doan AKX = AA, B = BB, CT = ¢, va DD’ = D,D,.

Gigi : Vi day cua
larig tru la hinh vuong.
nén ta dung loai hinh
chi&u truc do vubng géc
cAn d€ khéng cd mait
bén nac cta lang tru
bi suy bién. Hinh chiéu
tryc do clia dudng tron
day dudi cta tru la mét
elip, vé bing phuong
phiap 8 di€ém.. Hinh

chi&u truc do cua elip

ddy trén cia tru cdng .

1a mot elip. Hai dudng

Ldnh lién hgp cia nd
la A’ B' va C’ I’ dé dang
duge xac din}l bang

~cach dat lan lugt trén

cdc dutng sinh vé qua
A, B, C va D cac
D4y trén caa lang tru

la M'N'P'Q’, xde dinh bang cach tim giao diém ctia A’B’ va C'D’ v6i cdc canh bén

tuong ung cia lang tru.

DE thé hién 15 réng hinh lang tru ngudi ta diung hinh cat truc do. O day dung cée
mét phadng toa d6 truc do X’O’Z’ va Y'O'Z’ d€ tudng tugng cit bé moét phdan cua vat

thé hudng v& phia nguoi quan sat.

Thi du 6: Cho hinh chiéu truc do cta hai mat tru (Hinh 12 - 8). V& giao tuyén cua ching.

Y

Hinh 12 - 8

- Z
8, )
Ay
g
/82
Ay _
Y
Hinh 12 - 9
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Gidi : D€ xac dinh cac di€m caa giao tuyén ta dung cdc mat phang phy trg song
song véi truc cda cd hai mat tru dé€ giac tuyén phu cha mat phang phu trg voi hai
mat tru 14 cdc dudng sinh. NS la cac mat phing song song vdi mat phdng toa dd
X'0'Z’. Ching han dung mat phing R ta xac dinh duge cac digm 1’ va 2' cla giao
tuyén. Cac mat phang Pva Q, tiép xdc véi mat tru nim ngang cho ta di€m gidn nhat
3’ va xa nh&t 4’ cla -giao tuyén theo hudng nhin song song vdi truc O°Y’.

Giao tuyén la dudng cong ghénh bac bon.

Hinh 12 - 10 Hinh 12 - 11
12. 2. Bai tap .

Bai 1 : Dung hinh chigu tryc do vudng gic déu cha dban théng AB, (Hinh 12 - 9).
Bai 2 : V6 cac vét cta mat phing Q (AB // CD), (Hinh 12 - 10).

Bai 3 : Tim giao diém cta dudng thing AB va mat phang @ (C, D, E), (Hinh 12 - 11).
Bai 4 : Tim giao tuyén cta mat phing Q v6i mat lang tru. (Hinh 12 - 12).

Bai 5 : Tim giao tuyén cfia mat phang £, véi mat ndn tron xoay, (Hinh 12 - 13).
. 2'_1-"

Hinh 12 - 12 Hinh (2-- 13
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Bai 6 : Vé giao tuyén cia mit chdp va mat lang try, (Hinh 12 - 14),

Bai 7 : Cho hinh chi€u thang gde cta mot hinh hop chit nhat va mot mat nén tron
xoay, (Hinh 12 - 15).

Vé hinh chigu truc do cwa hai
mat dé va giao tuyén cia ching.

Hiuh 12 - 14 Hinh 12 - 15 .
Bai 8 : Cho hinh chiéu thdng gdc cla hai mat tru trdon xoay (Hinh 12 - 16). V&
. hinh chigu truc do vudng gdc déu chlia hai mat tru va giao tuyén cia chung.

Bai 9 : Cho hinh chigu thing géc cia mét vat thé (Hinh 12 -~ 17). Chon loai hinh
chiéu truc do hgp li va vé hinh chigu tryc do cia vat thd do.

Hinh 12 - 16 Hinh 12 - 17
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Bai 10 : V& hinh chi€u truc do vudng gdc can cla cdc vat thé cho trén hinh 12 - 18,
trén dd ed dung hinh cdt truc do.

Hinh 12 - 18
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PHAN HAI

HUGNG DAN

CHUONG 1
PUEP CHIEU

Bai 1 : Hinh chiu xuyén tam ti S lén mat phéng @cl‘la.du'ang thdng a cd thé
x4c dinh bAng hinh chi€u cia 2 diém thudc nd, chéng han : difm A - hinh chifu cia
A=2an{P)visi A& = A va di€m C -~ hinh chiéu caa difm vd t4n ctia a. Do dd hinh
chi€u cia a 12 a’ (CA). : ' : :

Tuong ty nhu vay hinh chigu cia b 1a b' (CB).

a’ // b" khi C 1a di€m v6 tan cia (f?), ndi mot cdch khdc 1a a, b va c phai song
song vai (P). _

- Bai 2 va Bai 3: Dung tinh chédt ctia phép chidu song song : Phép chifu song song
bdo tén tl 86 don cta 3 di€m thing hang va bdo tén tinh song song cua 2 dudng
thing. , .

Bai 4 : Hinh chigu song song cta dudng trdn néi tiép hinh vudng ABCD 1a elip
ndi ti€p hink binh hanh A'B'C’'D' - hinh chi€u song song cta hinh vudng ndi trén .
Ngoai 4 di€m tigp xac cla elip vdi 4 canh cia hinh binh hanh, cd thé xdc dinh thém
4 diém cta elip ndm trén 2 dudng chéo cia hinh binh hanh -hinh chigu cta 4 diém
thude dudng tron da cho ndm trén 2 dudng chéo cia hinh vuéng.

Qua 8 di€m vita xac dinh duge vé mot dudng cong tron déu nhan 4 canh cia hinh
binh hanh 1a cac tiép tuyén. ' _

Bai §: Goi M = AB n CD v&a N = AD N BC.

D¢ hinh chigu cia ABCD ¢l S lén (P) 1a hinh bink hanh thi hinh chi€u cta M va
N phai 13 cac diém vo tan cia (). Suy ra () phai song song véi SM va SN.

Bai 6: a - Tam chidu S cd thé chon 1A mot diém tay y khong thudc mit phing
cta ABCD. Mat phdng hinh chidu P duge xdc dinh nhu & bai &.

b- D& hinh chi€u ctia ABCD 1a mé6t hinh chit nhat, ngodi diéu kién cdn thdéa min
nhv & cdu a- thi hai huéng AM va AN phdi duge chi€u thanh hai hudng AM'= va
AN’w vubng gdc nhau. Suy ra S phéi nhin doan MN duéi mét gde vudng.

c¢— D& hinh chidu cia ABCD la mét hinh vudng, ngoai didu kién phai théa min nhu
d cdu b- , hai dudng chéo AC va BD phai dugc chifu thanh hai dudng thing A’ C’
vk B'D)’ vuéng gdc nhau. Suy ra S phai nhin doan IK dudi mét gdc vudng, d d¢ :

I =ACnNnMN '
K =BD NMN
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Ean doc tu két luany vé quy tich cia tam chigu S.

Bat 7: Goi X = Ox N (P) va Y = Oy ﬁ@ va O' la hinh chigu song song ; cta
O 1én (P). Néu hinh chidu XO'Y ctia gdc xOy la mot gde vudng thi O’ nhin doan
thang XY duéi moét gdc vudng.

Ban doc suy ra qui tich cta cdc huéng chidu can tim.

Gia st Oy // (P), ndi khac di Oy cit (50}. .tai di€m Y _. Khi d6é dudng iron dudng
kinh XY trd thanh dudong thing di qua X va vudng goc véi XYo.

- Gid s Oy/f (%) va xOy = 90°. Ban doc hay ching minh cic huéng chisu cdn
tim thudc mat phang vudng gdc vdi-Oy tei O.

” CHU’ON(‘ 2

BIEU DIEN DIEM DUONG THANG MAT PHANG

2.1. Diém

Bai 3 : Didm A € (Pl — 48 xa cha nd 1a o = 0. Diém B € (P2 — db cao
cia nd la z; = 0 . DiEm C € mat phéng phin gide cia gée tu I va ITT — y ¢ = Z¢

Ban doc tu suy ra vi trl ciia truc hinh chiu trong méi trudng hop. '

Bai 4: Hinh chidu ding ciia A va hinh chidu bing cua B phai & 2 phla khac nhau
va cach déu truc hinh chiéu,

Bai 5: Theo hinh bi€u dién cia di€m A sdc dinh duge truc hinh chiéu x, tt do vé
hinh chigu bang cia diém B voi chd y 1a cde di€m thudc mat phdng phén gidc cia
cdc goc tu I va III co hai hinh chiéu ddi xding nhau qua truc x.

Bai 6 : Truc hinh chidu cdn tim la tigp tuyén chung trong cha hai dudng tron ban
kinh bang 15mm va cé tam lan lugt la A, va B, . Bai todn ¢ hai nghi¢m.

D& dang thdy ring cic hinh chidu A, cia A va B| cta B phai nam trén truc hinh chiéu.

Bai 7 va Bai 8: V& hinh chiu ca.nh cia cde di€m dua vao cac nhan xét sau :

- ITimh chiéu ding va hinh chi®u canh cta mot dlem ndm trén mét dudng giong
ngang song song vdi truc hinh chigu x.

~ D6 xa ctia mot di€ém dude thé hién & khoang cach ti hinh chigu bing cia nd rcn
truc x hoac ti hinh chidu canh cda nd téi truc z. ‘

Néu do xa cha mot diém 1a > O thi hinh chi€u bang cha né nam phia dudi cia
truc % va hinh chiéu canh cha nd nidm bén phai truc z.
2.2. Dudng théng

Bai 11: a- Difm cd 2 hinh chiu trung nhau cia PQ la didm vira thudéc PQ vita
thuéc mat phidng phan gidc cia cdc gde tu II va IV
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~b- Di€m cd 2 hinh chigu d6i xdng nhau qua truc x cda PQ la di€m via thudc PQ
vita thude mat phing phan giac cia cac gée tu [ va IIL

Cd thé dung hinh chiéu canh dé. xiac dinh ciac diém do.

Cing c6 thé ap dung phép chi€u song song uhu sau :

a — Chon mét hudng chigu tuy y 1 (1;, 1) va mot mat phang hinh chiu tuy ¥,
chang han mat phing phan giac ‘??cfla goe tu T1 va IV. o

Chigu song song PQ theo hudng | lén ? ta ¢c6 P Q, . Giao diém cua P Q. véi dudng
giong chia hai hinh chiu cia PQ la diém cd hai hinh chigu trung nhau cia PQ.

b- Cing chidu song song nhu trén dudng th.ﬁng P'Q’ c¢d cde hinh chidu P’ Q' va
P’ZQ d6i xing nhau qua truc x, ngoai ra P’IQl = P Q. Hinh chleu nhén duge cta
PQ la P’ Q. .

Bang phép chidu song song nguoc lai ti giaoc di€m cta P, Q, va']_"’oQ'0 suy ra diém
¢6 hai hilnh chiéu d8i xing nhau qua truc x cia PQ.

Ban doc tu giai thich ¥ nghia etia cach 1am ndi trén.

Bai 13 3 a- Dudng thing cdn vé 1a mét dutng mat. Trudc tién vé& hinh chi¢u bang
clia nd - dudng thing song song va cach truc hinh chiu mot khoing bang dd xa cho
trudc. :

b- Dudng thing cdn vé la mat dudng bing . Trude tién vé hinh chidu ding cia nd
- dudng thang song song va cich truc hinh chidu x mét khoang bang do cao cho trudc. -

e— Tim di€m ndm trén mat phang phan gidc thi hai cta p va q r6i ndi bang dudng
thang .

- Bai 14: a - Chd y rdng p 12 dudng thing chiu ding. Duong thdng c4n vé ¢d hinh
chigu ding di qua cac di€ém A, va p,.

b- p la dudng thing chidu bing . Dudng thing cdn vé c¢d hinh chidu bang di qua
cac diém A, va p,.

Bai 15: Dung dudng thing canh NM// PQ, & d6 diém N € a. Nhu vay ti hinh
chi€éu diing M; N, va hinh chiéu bang N, da cd , dé dang vé dugc hinh chidu bing
M, ctia M v&i chi y 1a d€ cho 2 dubng canh MN va PQ song song thi 2 dwdng thang
NP va MQ phai déng phing (seng song hoac cat nhau).

Bai 16 : Vé hinh chi€u bang M,N, cia dusng thing MN// a, ¢ d6 N, € PZQ2 Xac
dinh N, € P,Q, r6i suy ra hinh chiéu ding M N, cda MN.

Bai 17 : a- Dudng théng cidn vé ]a mét dudng thing mit, hinh chiéu bing qua

diém b, va song song véi truc hinh chigu.

b - Duting thing can vé c¢d hinh chifu bang song song vdi c, va gua di€m b,

2.3. Mit phing
Bai 20 : Dudng thdng cdn vé phai song song v6i dudng bAng hosc vét bang cla
mat phang Q .

Bai 21 : Mat phiang &, cdn dung cd thé duge xdc dinh bang 2 dudng thang cat
nhaun taj diém A va ldn lugt song song voi p va q.

Bai 22 : a- AB / v;a'.
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b— vd c- V& trong mat phing R mot duong thang cd hlnh chi€u ding song song
(hodc trung) vdi hinh chidu ddng cua AB.

Bai 23: Ding cdc diéu kién Jisn thudc cba diém va dudng thing vdi mal phang.

Bai 25: a- vy, = a | ' '

b- vf:l = ay

¢— Cac vt cia () 13 dusng thing néi vét ding va vét bang clia dudng thing a.

Bai 27 : V& trong mat phang Qs hai dudng théng 1an lugt song song véi h.«.u canh
nao dé cia tam gide ABC.

Bai 28: Duong thang cin vé 1a dubng théng n6| M voi diém dong quy cla hai vét
cua mat phéng (M, a) va truc x.

Bai toan dua tdi viéc v& v8t cda méat phéing nay .

CHUONG 3

CAC BAI TOAN VE V] TR{

Bai 4 : Dudng thang cfn vé song song v6i giao tuyén cia hai mat phing Pva Q .
Bai 5: Quay tich cdn tim la giao tuyén cta hai mat phing ( A, p) va (B, qQ).

Bai 6: Dudng théng céin vé s6 di qua giso di€m cla dudng thing d voi mat phang
dung qua M va song song vdi mat phang P da cho.

Bai 7: Cdch lam tuong ty nhuv ¢ bai 6 nhung pha’u tim giao diém cda dudng thang
d lan lugt véi cac mat phing dung qua M va song song vdi méit phang phan gidc caa
goc tu II va IV réi gdoc tu I va III. _

Bai 8 : Qua giao dim cta 2 vét ding cia (P) va () ) vé giao tuyén cia chiing
song song véi d (d, d;). Tim vét bang cta giao tuyén dé va suy ra cdc vét bing cua
(P) va Q) ‘ '

Bai 9 : Trong mot trong hai mat phing da cho vé mot dudng thing song song véi
dung thang d réi suy ra vét con lai clia mit phing dd.

Bai 10 : D& cho giao tuyén cta (P) va () 12 mét dudng bing thi cac vét bang
cha ching phai song song nhau . Tim cdc vét cia dudong thang d va suy ra cdc vét
cia mit phing & .

Bai 11 : Dung qua AB mét mat phing song song vdi truc hinh chiéu va tim giao
di€m cua dudng thidng d voi mat phang dd.

Bai 12 : Tim cdc giao di€m cua hai dudng thidng b va ¢ vdi mat phing dung qua
A va song song v6i mat phdng P da cho.

Bai 13 : Dudng thing cdn vé la dudng thang ndi giao di€ém cia d voi mat phing
P va di€m vét chan chung cta (P).
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Bai 14: Dudng thing cdn dung la giao tuyén cta hai mat phang ( M, p) va (M, o).
D6 cang 1a duosng thang noi di€m M vdi giao di€m cta p (hoac q ) vdi mat phing
(M, q) (hoac mat phang (M, p)). _

Ban doc clng cd thé gidi bai nay nhe phep chlé’u xuyen tam hoa( phép chisu song_
song.

- Dung phép chiéu xuyén. tam : Chon M lam tAm: chifu va mat phing hlnh chi€u
cd thé 1la (P') hoic P? hoac %’ ...} . V& hinh chidu ctia p va q tit M len mdit phang
hinh chiéu da chon. Giac di€m cta cdc hinh chiu cda p va g -la hinh chiéu cia dudng
thing cdn dung. Bang phép chi€u nguge lai dé dang suy ra dudng thing cdt c4 p va
q, di qua M,

— Diing phép chiéu song song Chon hudng chiéu- song song vdi mot trong hai dusng
thang da cho, chang han song song voi p. Chigu cd p, q vda M lén mot mit phang nao
ds (P, ﬂD? hoac@ ). Khi dg hinh chidu ctia p 12 mot di€m . Dudng thang néi hinh
chigu cta p va caa didm M s6 cit hinh chi®u caa q. Nho phep (hlé’u song song nguor.:
lai sé suy ra dudng thing cln vé.

‘Bai 16: Day la. mot tmbng hop cda bai tép (Ba1 14) khi M la mot dlém 3 xa vo
tdn biéu dién bing dudng thang d.

Duung thdng cdn vé la giao tuy&n cta hai mat phing lan lugt dung qua p va q va
cing song song vdi dudng thang 4. .

Cﬁng cd thé ndi ring dd 1a dudng théng song song vdi d vé trong mat phang dung
qua p (hoac q), song song vdi d va di qua gino di€m cta q (hoac p) v3i mit phing
dung & trén.

Bai 16 : Bong caa AB dé lén cdc mit phdng hinh chigu sé& thudc giao tuyén caa .
mat phang tia sang chita AB voi hai méat hinh chiéu.

CHUONG 4

- CAC BAI TOAN VE LUONG

Bai 2 : b- Quy tich (tap hop) cia B, 1a mot dudng tvdn tam A, Qui tich (tap
hgp) ctia B, la mdt doan thing song song véi truc x vd cd dd dai bang dudng kinh
cia duong tton trén.

Bai 4 : Dyng tam giac vudbng c6 gdc nhon béng JO“ va canh d38i dign véi gde dd
bang hi¢u d6 xa cua hai diém A, B. Canh goc vudng thu hai 1a do dai cda doan thing
AB. :

Bai 6 : Dinh D nam trong mat phang qua A va vuéng goc véi dudng thang AB.

Bai 8 : V& doan thdng AH L m ( H € m) va dat trén m cac doan thing
HB = IIC = AH.
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Bai 13: Dung mit phing @ chda dudng thing m va song song vdi dudng théng n
r6i tim khodng céch tir mét di€m b&t ki thudbc n dén (Q,- ).

Bai 16 : V& dudng déc nh4l AB cha & so véi (502) v6i A ndm trén vét dung va
B nim trén vét bing.

Bai 17: Liy mot difm A € v . Dyng mot tam gidc vuong cd dinh gdc vudng la
A, mot canh gdc vudng bing d'oan AA, va gdc ddi dian voi canh nay l1a 30°. V&t
bang cta (W, ) la ti€p tuyén cla dudng tron tam Az, ban kinh béng canh gdc vudng
thd hai cua tam gide trén. :

Bai 18 : Dudng thﬁng cdn dung 1a giao tuyén ctia hai mat phéng qua A : mdt mat
phang vuéng gde véi b va mot mat phang song song véi (& ).
~ Bai 19: Tim vét dl.rng A va v&t bing B cla dudng dbe nhit di cho. Vét bing cua
mat phing cdn dung la duong thdng qua B va vuéng gdc véi AB,,

Bai 20 : Goi B la vét bang cia dudng thédng cén dglng . Tim do dai 1 cha. hinh
chi€u bang A,ZB cia doan thing AB.

Hinh chi€u bing B, cia di€ém B la giao diém cla du&mg tron tam A,, ban kinh 1
vi dudng théng,x la énh cha x trong phép tinh tién theo véc to A.Az. , C

CHUONG 6

CAC PHEP BIEN DOI HINH CHIEU

Bai 10: Thay lién tiép cic mat phing P! va P2 d€ m tré thanh dudng thang chifu
bang. Khi dd hinh chi€u bing cia A nam cach hinh chiéu bing cia m ( da suy bién
thanh mot di€m) mét doan bang 25 mm.

Bai 11: Thay lién tiép hai mat phing hinh chiév dé mot trong hai dudng thing
trd thanh dudng thdng chisu.

Bai 13: Gia sit chon phép thay mat phing hinh chiu ddng P! bang P! Chn xdc
dinh truc x = P2 n Pl Goi A la vét bing clia m, B 1a.1 di€m bt kl thuoc m va
d6 cao cta B la a.

a- va c- Tryc x la dudng thing di qua A, tifp xvc véi dudng trdon (B,, a)

b - Truc x ]a dudng thing di qua B, vA ti6p xdc véi dudng tron (A,a).

Bai 16: Chi6u m va n theo phudng m 1én (P?) . Hinh chiéu phy cia A la A" tring
v6i hinh chifu phu m’ cia m (da suy bién thanh mot di€m), Hlnh chi€u phu cia B la

giao diém B’ cia n’ (hinh chidu phu cta n } vdi dudng tron t&m A ban kinh bing
25mm. '

114




CHUONG 6
BIEU DIEN DUONG CONG VA CAC MAT

Bai 3: Msi cap dudng kinh lién hgp cia ellp (e) c6 hinh chiu bing la mét cap
dudng kinh vuéng gde cla dudng tron thm O, (1a hinh chigu bing cla (e)) va cd hinh
chigu ddng 12 mot cap dudong kinh lién hgp ciia ellp hinh chidu ding ctia (e},

‘Bai 4: AABC nam trong mat phing qua A va vudng gdc voi AA.

Bai 5 Diém cao nhét va thdp nhdt cia {v) ndm trén dudng dbc nhdt cia () so
v8i mat phing hinh chi€u bing va di qua O. Di€ém gdn nhit va xa nhdt cha (v) ndm
trén dudng déc nhdt cda (v) so véi mat phing hinh chiéu ding va di qua O.

. . C6 thé dung phép bién d8i d& cd hinh thye cda (v). »

Bai 6:.Chan dudng cao cia hinh chdp ké tir S 12 tryc tam cia AABC. C6 thé giai

bai toAn bing cdch chip mét bén cha hinh chdp vao mit day,

Bai 7: Quay ) quanh t dén tén vi trf // PPL.VE mot s6 vi tuyén cla (&), chang han
vi tuyé&n cao va thdp nhdt, vi tuyén ldn nhét (xich dac) va nhdé nh#t (dudng yét hidu)...
Sau d6 vé cac kinh tuy&n chinh ciie (%) ~ hgp hai vj trf song song véi P cda L. D6
chinh 1a dudng bao quanh hinh chiéu ding cia (@), _

Bai 8: G&An diém M vao vi tuyén cua (®). Chud ¥ : vi tuyén cua (@) nam trong miit
phdng chifu diing. _ ' . :

Bai 10: Day hinh try (£) qua diém A 1A hinh tréon ndm trong mat phdng chisu
ding qua A vudng géc v6i m va c6 tAm )a giao diém cia m vél mat phdng ndi trén.

-Bai 13: Goi S la di€m thude (& ). (& ) 12 mat phdng tigp xdc véi mat ndn tron
xoay dinh 8 va cd dudng sinh 13 nhimg dudng thdng hop véi mat phdng hinh chigu
bing mot gdc 45°.

Bai 17: Dat trén bén tia Sa, Sb, Sc va Sd cdc doan thing SA = SB ='8C = SD.
Chi tén tai mat non tron xoay khi hai didu kién sau dugc théa maén :

- 4 didm A7 B, C, D nim trén moét dudng tron (v)

- 8 nim trén truc cha (v}

CHUONG 7
MAT PHANG TIEP XUC VOI MAT CONG

- Bai 1: Ban kinh cia mat cdu cdn tim cd chiéu dai bing khodng cach tit tam O
dén mat phdng P

Bai 2: Duong sinh tigp xdic cba mat non cén tim véi mat phing Q 2 dudong dée
nhat d6i v6i mat phing hinh chigu bing cia mat phing Q . T4t nhién dudng ddc nhit
do phai di qua giao diém cha dudng thdng d vdi mat phang Qs
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Bai 3: Mat phdng cadn dung phai chia dudng thdng b di qua dinh ndn va song song
v6i dudng thing a. Mit phing dé ciong phai chia mét tiép tuyén cha dudng cong ddy
noén. Vi vay, qua giao di€m I cia dudng thdng b véi mat phdng day ndn ta vé tiép
tuyén IM vOi dudng cong day ndn. Mat phang xdc dinh bdl hal dudng thang b va IM
chinh 1a mat phang cn ‘tlm. '

-

" Bai toan chi cd nghlem khi -vé dudc tlep tuyén IM, va 36 tiép tuyén cla duung cong
ddy ndn vé qua I cho ta s6 nghiém cua bai todn.

Bai 4: Vé mat phing song sdng véi dudng bing cia mat bh:‘mg P va tip xic voi
mat nén (xem bai 3). Cac dudng sinh tiép xtc cla cdc mit phing dé véi mat nén sé
chta diém cao nhit va diém thap nhﬁt cla giao tuyén giita mat phéng Py mit non.

Bai 5: Trufic hét, dt_mg mat ndn ngoaju tlé’p mat cdu, cd truc song song véi truc
mat non da cho va dong dang v6i mat ndn d6. Nhu vay, mit phdng cdn dung sé chia
dudng thang di qua hai dinh.cla hai mat ndn va tiép xdc véi ca hai mat nén dd. '

Bai 6: Trudc hét dyng mat ndn ngoai ti€p cd hai mat cdu. Mat phang c¢dn dlmg
sé chda di€m A.va ti€p xdc vdi mat ndn vita dyng. :

Vi truc mat ndnsviia dung la dudng bﬁng hén tlet dlen tron cdia mat aén dd sé
thudc mat phéng chiu bang: v

Néu dudng thang néi tam hai mat cdu da cho khéng phai dubng thing déng muic
thi, trudc hét cd thé dung hai mat nén cé chung dinh A va mdi mat nén rigoai tiép
moét mat cdu da cho. Khi d6 mat phdhg cén dung 12 mat phang tiép xdc chung clia
hai mat non vita dung. Ti bai todn nay ta dua vé bai toan trén.

Bai 7: Bai nay cd nhiéu cich giai. 8 dﬁy néu moét trong nhitng cach gidi dd.

Trude h&t dyng mat ndén ngoai tiép hai trong ba mat cdu da cho. Khi dé mat phang
can dyng 13 mat phang tiép xoc véi mat nén vira dung va mat cdu edn lai (xem bai 5).

Bai 8 va Bai 9: Duong bao hinh chidu bing chda mat tron xoay la duang bao hinh
chidu bang cia cdc mat edu ndi ti€p mat trén xoay da cho.

CHUONG 8

GIAO CUA MAT PHANG VOI PA DIEN VA MAT CONG

Bai 6: Vi ABCD. AB’C'D’ 1a lang tru ding nén hinh chiéu bdng cta giao tuyén caa
mat phing Q, véi lang try trung véi hinh chiu bang coa lang tru (A B,C,D.). V& hinh
chap (l1a hinh vuéng) ctia giao tuyén vao miat phing hinh chidu bang %22 quanh vét
bang vfl chla mat. phing &, , t dé suy ra vét ding leQ, va hinh chiéu ding cia giao
tuyén.

Bai 7: Mat phdng Q cén dung di qua d va dinb nén. X4c dinh vét bing v} cia
mat phing Q, . Qua cac giao di€m (néu cd) cia v2

9,
cde dudng sinh - giao tuyén cua (R ) va mat ndn.-

voi dudng tron ddy ndn vé duge -
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Bai 8: Mat phiang R phai song song vdi mdt dudng sinh cia mat nén. Cé the
thay mat phAng hinh chigu ding d€ (R ) trd thanh mat phang chi€u ding Khi dé
vét ddng mdi cha (W ) phai song song voOi mot trong hai dudng sinh bao quanh

hinh chiéu dding mdéi cta mat non. Tt d6 suy ra vét ding cia mdt phadng &, . Bai -

toan co 2 nghlem

Bm 9: Cac duong thang cén ‘dung 14 giao tuyén cia mat ph?mg R voi mat noén tron
xoay dinh S va cd cic dtrb'ng sinh nghiéng vdi mat phéng hinh chiéu bang goc 45°.

Bai 10: Can xdc dinh ban kinh ciia mat cdu. Cd thé quay m quanh dudng bing
(hoac dudng mat) vé qua O cia mal phang (O, m) d¢ dua m tai song song \-61 mf‘)t

mit phang hinh chigu.:

Ban doc ciing ¢d thé dung phép thay mat phang hinh chlé’u dé dat muc dich ndi
trén. - ; '

CHUONGS9 B R
GIAO DIF:M CUA DUONG THAN(J v01 CAC MAT

-Bai 9: Tim giao dim cha dudng thing m véi mat nén trdon xoay dinh S, tluc la
dudng thing chi€u bang va cd dudng sinh nghiéng véi mat phing hinh chigu hang P2
mdt gée bang 60°.

Bai 10: Tim giao diém cda dudng thang n véi mat try tron xcay o6 truc la dudng
thdng m va thi&t dién thang 12 dudng tron ban kinh R = 30 mm.

Bai 11: Tim giao diém cta dudng thing m véi mit cdu tam O, ban kinh R = 35 mm. |

Bai 12: Tim giao diém ciua dudng thang n véi mat ndn tron xoay dinh S, truc m
va dudng sinh nghiéng v4i truc mot gie a.

CHUONG 10

GIAO TUYEN CUA HAI MAT

Bai 1: Hinh 10-4 : Giao tuyen 1a mot dusng giy khic ghénh khép kin gom 12
dinh va cd hinh chiéu bing trung v6i hinh chiu bing cta ling tru ddng d trong gidi
han hinh chiéu béng cda lang tru xién. Dé dang xdc dinh dugc hink chiéu ding cta
6 di¢m gay khic thuéc cac canh ctia lang tru xién. D€ xdc dinh & di€m giy khuic

thude cic canh cua lang tru ding cé thé gan cdac di€m dd vao cdc dudng thang thuje

cdc mat bén va song song vii ciac canh bén ctia lang ‘tru xién.
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Cing cd th& vé& hinh chitu ding cta giao tuyén bdng cdch tim giao tuydn cha tung
mat bén cia lang tru ding (]A cAc miét phdng chifu bing) voi lang tru xién.

Hinh 10-6 : Ldn lugt tim giao diém cac canh cia lang try ndy véi lang try kla
bang phuong phap mat phang phy trg (nén chon la cdc mat phdng chidu). '

Ciing cd thé ding phuong phap chi€u phy song song v6i huéng chiéu phu song song
v6i canh cia mot trong hai lang try v mat phing hinh chiéu phy 1a mat ‘phang day'_
chung ctia ching.

Bai 2 : Hinh 10-6 - 10-8 : Hinh éhi6u_ct1’1n_g cia giao. tuy'é’n'trﬁng voi hinh cilié’u;
ding cla lang tru va & trong gigi han hinh chidu dding cda chép.

Hinh 10-9 - 10-10 : Hinh chifu bing ciia giao tuyén tring véi hinh chi6u bang
cla lang tru va & trong gidi han hinh chi€u bing cta chop:

Hinh 10-11 : L&n lugt tim giao di€m cdc canh cua ling tru 'voi chép va ngudc lai
bing phuong phép mat phing phy trg. Riéng d6i vdi canh cha chép 1a dudng canh cd
thé tim giao di€ém cta né véi lang tru béng cach chiéu phy lén mat ddy bén trai cua
lang tru (la ma't-phéng chigu bang) thee hudng chiu phu song song v6i canh cua lang
- tru d6. Néi khic di ta dung mat phéng phu trg chua canh bén la dudng canh ciia
.chdp va song song v8i canh cia lang try d¢ tim giao di€m cda canh bén dd véi lang
tru.

Bai 3 L&n lugt tim giao diém cdc canh cia mat chép nay vii mat chop kia va
‘ngude lai bAng phuong phdp mat phdng phu tro.

Mat phang phu trg cd thé la mat phang chi€u hoac’ la mat phéng chia dinh clia
cd hai mat chop.

Bai 4 : Hinh 10-14 : Hinh chifu ding cda giao tuyén tring véi hinh chidu dung
cia lang tru vd & trong gidi han hinh chigu (Iu.i‘ng cia mit try. .

Giao tuy&n gém c6 :
- Mot cung eli’p - giao tuyén ctia mat tru véi mat bén phia phai cda lang try.

~ ~ Hai doan thing - giao tuyén cia mit try voi mit bén phfa trdi cta lang tru
(song song véi truc cda mat try).

- Mot cung tron - giao tuyén cia mat tru v8i mat bén phia du6i cta lang tru.

Hinh 10-16 : Hinh chiéu bding cia giao tuyén tring véi hinh chigu béng clta tru
v & trong gi6i han hinh chi€u bdng c¢ta lang tru.

Giao tuyén gém 4 cung elip - giao tuyén cia 3 mat bén cia lang tru v8i mat tru.

D& dang vé duoc hinh chidu ddng cia cdc cung elip dd bang cich gdn mét s6 di€m
cua ching vao cic dudng thang thudc cac mat bén va song song voi cac canh bén cia
lang try.

Cén phai xdc dinh cdc diém gy khic cta giao tuyén - giao di€m hai canh cia lang
tru véi mat tru - va cac di€m cia giao tuyén nim trén hai dusng sinh bao hinh chiéu
ding cua tru - céc di€m tiép xdc cda elip véi cdic dudng sinh d6.’
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Hinh 10-16 : CAc mat bén cla lang tru xién gdc b4t ky véi tryc cda tru nén cat
try theo cdc cung elip. D& v& céc giao tuyén elip 4 cd thé tim giao diém cla mot s6
dudng sinh cla try v8i cac mait bén cua lang tru. -

Cdn phai xac dinh cic di€m gly khic clie giao tuyén - giao difm néu cd cua cdac
canh lang truy véi mat try.

Bal todn c6 thé dugc giai bang phép chiéu phy song song lén mat phéng day chung
clia hai mit.

Bai 5 : Hink 10-17 : Giao' tuyén 1a mf:t dudng giy khdc khép kin gﬁm hai cung
elip - giao tuy&n cia mat bén phia tréh va phia trdi ctta lang tre vdi ndén — va hai
cung parabdn — giao tuy&€n cia méat bén phfa phai cua lang tru voi non.

 Hinh chiéu dﬂng cia giao tuy&n trimg véi hinh chiéu dl'mg cla ldng tru va d trong -
-gidi- han hinh chidu ding cia mat ndn. :

"'DE v& hinh chi€u bAng cia glao tuyén c6 thé gén mét s8 di€m cia nd vio céc'
dudng sinh ctia ndn. '

'Cn phai xac dinh cdc diém cha giao tuyén nadm trén hai duang sinh bao hinh chiéu
bﬁng clla nén va trén.cac canh cua lang tru.

'Hinh 10-18 : Lam tucng ty bai 10-4 (Hinh 10-16). Bai todn cdé thé guh bAng phep
chi€u phu song song lén mat phang ddy chung cia hai mat. '
~ 'Bal 8 : Hinh 10-19 : Giao tuyén la dudng gdy khic khép kin do céc cung tron -
g[ao tuyén clla ba mat bén cia lang tru véi mat cdu - tao thanh.

' Hinh' chiéu déng caa g1ao tuy&n tring voi hinh chi€u ding cia lang tru va & trong
gi6i han hinh chiéu ding cha mat cdu.

Dé dang vé duge hinh chiéu bing cia cac cung tron giao tuyén cla cac mat bén
phia dudi va phia bén phai cia lang tru vdi mat clu, riéng cung tron giao tuyén cda
mit bén phla trdi cua lang try voi clu cd hinh chidu bing la cung elip.

Hinh 10-20 : Giao tuyén la dudng gy khic do cdc cung trdon - giao tuyén ctta cac
mat bén cha lang tru v8i mat clu - tao thanh - Hai hinh chi®u cla cdc cung tron
dé déu 12 cdc cung elip. Co thé xac dinh mot s8 di€m cue cdc elip dd nho phuong
pbdap mat phdng phu trg (nén chon 1a4 mat phing bing hodc mat phang mat).

Bai 7 : D& xdc dinh mot s6 di€m cda giao tuyén nén dung cdc mdt phang phu trg
la mat phang mat hoac dua vé bai todn "su liégn thube cta di€m véi mat xuyén”.

Bai 8 : Hinh 10-28 : Giac tuyén gbém hai duong khép kin, m6i duong do hai nita
eli'p - giao tuy&n ctia mat tru v6i mdt mat bén cia chdp - tao thanh. Cdn phai xdc
dinh cdc diém gly khic cha giao tuy€n - giao diém cla canh phfa trugc va phia sau
cda chdp véi mat tru - va cde di€m cla giao tuyén thudc cac dudng sinh bao cia mat
tru trén hinh chi&u bing.

Hinh 10-24 : Giao tuyén gfm hai phén :

- Mot duting gdy khuac tao béi ba cung ellp do nita phia trén cla try cat ba mat
bén cta chop.

- Mot dudng ghy khuc thy hai cling tao bdi ba cung eli'p do nita phia dudi cla tru
cat ba mat bén cia chdp.
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Cdn phai xdc dinh cdc diém giy khie cla giao tuyén.

Iinh 10-25 : Ngoai dudng ghy khiuc gém ba cung elip do mat tru cit ba mat bén:
cta chdp, giao Luyén con cd mét tam giae - giao tuyén ciia ddy trén cla tru cat mat-
chdp - va mdt dudng tron - giao tuyén cia try vdi day cda chdp.

Chi ¥ riang cdc giao diém cua ba canh cda chdp véi tru cd cing d8 cao, do do dé&=
dang vé dugce hinh chidu ding cia giao di€m cla try- voi canh bén 12 duong thang
canh cta chdp. _ '

. Bai 9 : Cdc mat bén cha chdp cit mat cdu theo cdc cung tron ma hinh chidu eiia
chung la cac cung elip. Cé thé xdc dinh mot 88 di€ém c@a cic-cung elip dd nhy cac
" wadt phing bang phu trg.

Cing. ¢¢ thé€ thay mat phéng hinh chidu d€ dua mot mat bén cda chép thanh mat
 phing chidu, vé giao tuyén ctia mat bén d6 vdi cdu trén hinh via hign ddi roi dua k&t
© qué vé hinh chiu ban ddu - Do tinh d&i xing s& suy ra giao tuyén cta cdu véi cde
mat bén con lai eta chdp. ‘ » A .

Baj 10 : Hinh 10-28 va 10-29 : Giao tuyén 1a dudng cong ghénh bac 4. Cd thé
"xdc dinh mdt s6 di€m caa giao tuyén nho phuong phdp mat phing phu trg (Hinh.
10-28 : mat phang phu trg cd thé 13 mit phang bang hodc mat phang miat ; Hinh
10-29 : chi cd thé dang mét phang mat phu trg). S

Cing ¢o th& chuyén vé& bai toan “di€m lién thu(’_)c mét tl‘l.:l" dé& vé& hinh chiéu cdn
thi&u cva giao tuyén. _
~ Hinh 10-80 va 10-81 : Vi hai mat tru trdn xoay cé dudng kinh bang nhau (cung

'ngoal ti€p mot mat bac hai thi ba - ¢ day la moét mat cdu) nén giao tuyén ta hai
duding cong bac hai, & day 1a hai ellp

Bai 11 : Hinh 10-82 : Vi tru vA ndn cung ngoai tlép mdt mat cidu nén giao tuyén
cia chéng la hai dudng cong bac hai, ¢ day la hai ellp ma hinh chiéu ding trang véi
hlnh chiéu ding cha mat tru.

Hinh 10-33 : Giao tuyén gém mét dudng cong ghénh bac 4 va mot dudng tron -
giao cha try vdi ddy non. D€ vé hinh chiéu ding cha dudng cong biac 4 ¢d thé dung
cac mat phing phy trg chifu bing chua truc cla ndn. .

Hinh 10-34 : Giao tuyén gém hai dudng cong ghénh khép kin c¢d hinh chidu ding
la hai cung trdn tring v&i hinh chiéu ding cia try vao & trong gidgi han hinh chiéu
ding cua cic ndn. '

Pé xac dinh hinh chigu bi‘nig cta giao tuyén cd thé diung cdc mat phang phu tr¢
chi¢u ding di qua dinh ndn. Ndi cdch khdc 14 gin cdc dim cta giao tuyén vie mét
sd dudng sinh cGa non.

Can xac dinh cac difm cua giao tuyén thudc cic dudng sinh bao hinh chigu bang'
cla cA non va tru. .

Bai 12 : Hinh 10--35 : Giao tuyén la mot dudng cong ghénh khép kin, c¢é hinh
chiu bang trung véi hinh chigu bing cta try va & trong gi6i han hinh chiéu bang cua
mat cadu. D& vé hinh chiéu ding caa giao tuyén cd thé dung cdc mat phang phu trg¢
la mat phidng bing hoac mat phang mat.
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Hinh 10-36: Giao tuyén la duong cong ghénh bac 4. ¢ xac dinh cdc di€m cua giao
tuyén nén ding cac mat phiang mat phu trg. Hinh chiéu ding cta giao la mat. parabén
(hai mat da cho cd mat phang doi xdng chung song song vdi mat ph?mg hinh chiéu
ding). Hinh chiu bing cia giao tuyén cs mot didm tu cat (dlém ti€p xic cua mat
ciu va mat. tru).

Bai 13 : Hinh 10 3'? Giao tuyén gébm cg :

- Mot cung trom a gldo tuyén cua tll.l véi mat phang clia thlé’t dlen ngang cua.
xuyen ' S

"= Hai duong .cong ghenh la giao tuyén cda - tru vdi mat phla ngoal va mat phla-
trong cua xuyén. : - :
Hinh chigu bing cda giao tuyén trung véi hinh chiu 'béﬁg cha tru. _

Phan giao tuyén la dugng cong ghénh. co hlnh chi&u dung 1 mo6t cung hypeobﬁn
(thioc mat phia ngoai cla xiuy&n) va mat cung ellp (thudc mat phfa trong c&a xuyén}.’
D& xac dinh hinh chifu ding cua gjao tuyén’ cé thé dung cic mat’ phang mat phu trg.

Hinh 10 - 38 : Lam tuong ty bai ¢ hinh 10-37.

Hinh 10-39 : Giao tuyé&n gom hai dudng cong ghénh khép kin ¢6 hinh chigu dung
tring véi hinh chifu ddng cta tru va & trong gidi han hinh chifu ding ctia xuyén.

D& v& hinh chisu biang cia giao tuyén cing nén diung cac mat phing mat phu Lrg. _

Bai 14 : Hinh 10-40 : Giao tuyén gém hai dubng‘c'.ong ghénh khép kin cd hinh
chidu biang trung véi hinh chi&u bing cta try va & trong gigi han hinh chi€u bang cia
elipx6it — Hinh chifu diing cia giao tuyé&n la hai nhdnh cia modt hypecbon. )

Ngoal cAC dlém cia giao tuyén la giao di€ém cia cac dudng bao hinh chléu ding
cta hai mat, dé xdc dinh hinh chigu ddng mot vai diém trung gian khac ta cd thé
dung mat cdu phu trg cd tam la giao diém cda hai truc cua hai mat da cho.

Hinh 10-41 : Giao tuyén gém mot phin ctia dudng cong ghénh bac 4 va mét cung
tron - giao tuyén cua elipxdit voi ddy trén cua tru. ' -

DE vé& hinh chidu ding cia giao tuyén 1a duding cong ghénh cd thé ding cac mat
phang bang phu trg.

Bai 15 : Hinh 10-42 : Giao tuyén 12 moét dudng cong ghénh bic 4 - Co’ the dt‘mg
cdc mat phang bang phu tr¢g dé xdc dinh cae didm cda né. Di€m cao nhdt va thap
nhit cla giao tuyén nam trén mat phing chia tryc ciia non va tAm cha cdu,

Hinh 10-43 : Giao tuyén 1a dudong cong ghénh. Cd th€ dung mat phang phu trg la
cdec mat phdng chiéu chda dinh ndn. .DE xic dinh giao di€m caa giao tuy&n phu gitia
cac mat phdng phu trd véi nén va ciu phai thyc hign mot pbép quay quanh dudng

thdng chidu dé dua cdc giao tuyén phu dén vi trl song song voi mot mat phﬁng hinh
chiéu.

Hinh chiéu ding cia giao tuyén la mot parabdn, hinh chiéu bang cta nd cd mot
di€m tu cit (di€m tiép xuc ctta ndn va ciau).

. Hinh 10-44 va 10-45 : Miat ndn vA mat cau da cd chung mot dudng tron’ (day 1én)
nén ching con cdt nhau theo moélL dudng tron nita (& hinh 10-44 1a mot cung tron)
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Ca hhl dudng tron déu thude cdc mat phing chi€u ddng.

Bai : Hinh 10-46 : D€ xdc dinh cdc diém thudc giao tuyén cd th& ding cde
mait c&u phu trg bdn klnh thay dél va tam 1a glao di€m cilia tryc xoay cia hai mat,

Hinh chiéu ddng cta giao tuy&n 13 hai cung hypechon.

Hinh 10-47 : Cing ding cdc mat cfu phu trg c6 tAm ndm trén truc cha ndn (d€
ching cét ndn theo chc dudng trom vi tuyén) va chda hai duting tran sinh nao dé cla
xuyén. Chang han nmuén dyng moét mat cAu phu trg nhu vay, trén hinh chi:é’u'dting
trudge hét vé mdt dudng trdn sinh cia mat xuyén - dé 12 mdt doan thidng hubng vao
tAm hinh chifu ddng clia xuy®&n - V& trung tryc cia doan thadng nay, dé la hinh chiéu
ddng cua truc cda dudng trdn sinh ndi trén. Giao di€m cua duong trung truc via dung
vGi truc cha ndn A tAm cia mft méat cdu phu tro.

Bai : Ding cdc mat phing m#t phy trg hoac cdc mat cdu phy trg cd tam la
giao dle’m cﬁa tryc xoay cia xuyén v4i mat phang déi xding chung cia hai mit da cho.

Hinh chi6u ding olia giao tuyén ]a hai cung cla mét parabdn.

L

" CHUONG j1_
KHAI TRIEN CAC MAT

Bai 1 : a- Cé thé xac dinh~ dd 10n cla cdc mat bén cla léng tru bang cach quay
ting mat bén d6 quanh cdc canh la cdc dudng mat cua lang tru. .

b~ Cd th€ xac dinh d6 16n cia ba mit bén cia chdp bAng nhiéu cdch, chdng han :

- Tim d¢ dai cdc canh bén cia chdp bing cdch quay chung quanh canh thdng ding
cho tdi song song vdi mat phlng hinh chifu ding.

Chu y rang ddy chdp cd dd 16n biang hinh chi&u bang cia nd.

- Gap ba mat bén cla chdp quanh cdc canh day cha ching cho téi trung véi mgt
phéng day chdp.

c- Khai trién mat chdp va xdc dinh vi tri ba dinh ctia thi&t dién trén hlnh khai
tri€n , tit d6 suy ra d6 l6n ciia thidi dién (tdc ddy trén ctia chdp cut).

d- Khai tri€n mat tru va xdc dinh vi trf mot s8 di€m dac biét cta thiét dien (la
elip) trén hinh khai trién. D6 lén clia céc thist dién co thé xdc dinh bang cach chiéu
phu ching 1én céc mat phdng song song véi chinh cdc thiét dién do.

e~ Khai tri€n mat nén va xdc dinh vi trl mot s6 difm dac bist cia thi€t dién elip
(tdc ddy trén cia ndn cut) trén hinh khai trién. :

Bai 2 : Lam tudng ty bai 1. Kﬁai tri€n cdc mat da cho réi xdc dinh thi& dién do
mat phdng & tao nén trén hinh khai tri€n cla cdc mat do.

Bai 3: Lam tuong tu hai bai trén. Vé hinh khai trién ctia ting mat va xac dinh
trén hinh khai trién clda ching cdc di€m thudc giao tuyén.
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Riéng bai 3a d& zdc dinh hinh khai trién clia giac tuyén chi viéc xdc dinh cac dish
ctia diudng gly khic - giac tuyén cia lang tru va chop - dd 1a giao di€m cta cdc canh
cta mat ndy véi mat kia. ‘

“B#ii 4: a ~ Mat chuyé&n tiép gém 8 tam gisdc. D€ vé& hinh khai tri€n cda mat chuyén
ti&p chl cAn xdc dinh do 'on cua 2 tam gide ké nhau va ti dd suy ra d§ ldn cia cde
tam giac .con lai. :

b- Mat chuyé&n tiép gbm 4 tam gide va 4 phdn mit nén va ¢d mat phing d6i xﬂng
la mat phidng mat. Céc phén mat ndn duge khai tri€n gln ding. -

¢~ Mat chuyén ti€p gbm 4 tam gidc va 4 phdn mat nén va cd hai mat phang déi
xt’mg ‘Céch lam: t.udng tu bai-4b. ' .

CHUONG 12
HINH CHIEU TRUC PO

Bai 2 : Cac vét cia mat phing Q 14 giao tuyén cia & véi cdc mat phdng toa
do truc do. '

D6 ve v8t bang cha (&) (giao tuyén ciha () véi mat phing toa d¢ X'0’Y’) cd thé
tim vét badng cta A'B' va C'D’, tdc la tim giao di€m cta AB’ va C'D’ véi mat phéng
X'oy'. .

Chu y rdng hai v&t cua mét mat phéng cét nhau tai mét didm trén mot truc toa
do tryc do.

B&i 3: Dung phuong phap méat phéng phu trg, o) day cd thé lap mat phang phu
tr¢g chia A'B' va vubng géc vdi mat phdng toa d¢ X'O'Y’. '

Bai 4: Co thé tim giao tuyén ctia ecdc méat bén cia lang tru véi mat phdng & hosc
tim giao diém cia cdc canh cia lang tru vdi mat phdng Q . Chd ¥ rAng cac canh cua
lang try song song véi trye O’Z’ do d6 hinh chigu 18n tha hai trén mat phing X'0’'Y’cha
giao tuyén trung vdi ddy cda lang tru.

Bai 5: Vi mat phing Q song song véi truc O’X’ nén cd thé vé hinh chiéu 1&n tha
hai ctia mat ndn trén mat phdng toa do Y'O’Z’' (Ja mét tam gide) vé dung cdc mat
phing phu trg chia dinh ndn va song somg véi tryc O’X’ d€ tlm giao difm cia mot
s6 dudng sinh cia mat ndn v6i mat phing Q.

Giac tuyén [a mét cung ell'p cd hinh chiéu theo phuong O’X’ 18n mét phéng Y'O'2’
triing v6i vét cia mat phing Qs trén mat phing toa dé nay,

Bai 6: Tuong tu nhu bai 3, ding phuong phdap mat phdng phy trg d€ xdc dinh giao
diém cdc canh cta mat chdp véi mat lang try. Ngoai ra vl méat lang try cd céc canh

song song véi truc O’Z’ nén d& dang xae dinh duge giao diém (néu cd ) cia canh lang
tru vdi mat chdp .
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Bai 7: Sau khi vé hinh chiéu true do cta hinh hdp chit :nhat va mat ndn, vé giao
tuyén clia ching bang cich ding cdec mat phang phy trg chia truc cla mat ndn dé€
tim giao di€m cta mot s6 dudng sinh clia nén véi mit bén cda hinh hop.

Ban doc cd thé-vé giao tuyén ctha hai mat trén hinh chigu thang goc véi vé hinh
L}ueu truc.do cua giao tuy&n dd. ' : :

Bai 8: Sau khi vé hinh chidu. truc do cfla hai mat try, vé giao tuyén:cia ching
nhd cde mat phang phu trg song song vdi truc cGa hai mat try. : :

Bai 9 : Nén dung loai” hinh chigu truc do vudng gdc can. o

‘Bai:10:. Gin cdc vat thg da cho vao hé truc toa do thing géc OXYZ. sao cho truc
OZ tring vdi tryc d6i xUng thing ding cta chung va. cdc mat phing toa d6 XOZ va -
YOZ trung vdi hai mat phing d6i xding thing ding clda cac vat thé do.

D& vé& hinh cdt truc do ctia cac vat thé nay, dung cde mat phing toa do X'0'Y’ va
Y'O’Z’ lam cac mat phdng cdt tudng tugng. '
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PHAN BA

PHU LUC

©  PHULUC1I
CAC BAI TOAN TONG HOP

Céc bai todn tdng hop dudi day cd thé duge gidi bang bét ki phuong phdp nao di
trinh bay trong gido trinh hinh hoc hoa hinh. Ching gidp ngudi hoc lam quen véi viéc
sit dung t6ng hop cde kién thic da tich lay duge d€ giai cde bai todn hinh hoa.

Bai 1 : V& giao di€m cia ba mat phing R © va R (Hinh PL 1 - 1).
Bai 2: Qua diém A vé dudng théng song song vol hai mat phang Pva © (Hinh

PL 1 - 2}
ki o
A - .
?f \ . vﬂf__:?)’é

AZ.

Mnh PL1-1 Monh PL1-2
Bai 3 : Qua diém K v& dudng thing song song voi mit phdng chitu ding R va
mét phang © (p/fq), (Hinh PL 1 - 3),

Bai 4: Qua diém A thufc mat phdng © vé dudng thang thudc (© ) va song song
véi mat phing R (Hinh PL 1- 4).

Bai 5 : V& mot duong thing song song vdi dudng thiang d vd cét hai dudng thing
p, ¢ (M,N), (Hinh PL 1 - 5). :

Bai 6 : Qua diém K v& dudng thing cit hai dudng thing p va g (Hinh PL 1- 6).
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Bai 7: V& dudang thAdng cét hai dudng thdng p vA q v tao véi cdc mit phang hinh
chigu P! va P? cac goe 18n lugt la 30° va 45° (Hinh PL 1- 7).

Bai 8 : Trong mat phang Ptim guy tich (tap hop) cia nhing d1ém ciach déu hai
diém A va B thuge () ( Hinh PL 1 - 8).

Bai 9 : Trong mat phéng P dung tam gisc cAn ABC c6 dinh A thudc vét bdng cia
mat phang, cho biét hinh chifu ding cta canh ddy BC (Hinh PL 1- 9).

Bai 10: Qua diém M thubc dudng thing p v& dudng théng vudng goc v61 p va céat
duéng thang q (A, B), (Hinh PL 1- 10).

4
97
x- z
.
9z
Ay
Hinh PL 1 - 9 ’ 1hnbh PL 1- 10
i
p
Kf
) P 4y
x A
4z
2 . Pz
vz
Ity
vZ
K F
Hinh PL 1 - 11 Hinbh PL t- 12

Bai 11: Qua di€m K dyng mat phang Q vufmg goc véi mat phing P va nghiéng
ddu v&i cdc mat phing hinh chiéu (Hlnh PL 1 - 11).

Bai 12: Vs dudng thdng vudng géc véi mat phing P va cdt hai dudng thdng p va
q (Hinh PL 1 - 12).
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Bai. 13: Trong mat phang P vé duang thdng cdt va vuong gde véi dudng thing d

(Ilinh PL 1 - 13). '
Bai 14: Trong mét phing Ptim quy tich {tap hop ) nhitng di€m cach déu hai dudng

thang cit nhau p vad q (Hinh PL 1 - 14). ' :

2
?},:
;C J
Hinh PL. 1 - 13 ‘ []illh PL 1- 14 .
%
Pi ﬂ
Z
9z
PZ \/Z
Hinh PLL T - {5 llink PL 1- 16

Bai 15: Tim trén dudng thang d diém cach déu hai dudng thing cil nhau p va q
{Hinh PL1 - 15),

Bai 16: Tim trong mat phing & quy tich (tap hgp) nhing diém cdach déu haj vé&t
cia mat phiang ° (Hinh PL 1 - 16).

Bai 17: Tim' trong mat phing P quy tich (tdp hgp) nhitng diém cach déu hai mat
phang R va R (Hinh PL 1 - 17), '

Bai 18: Qua di¢m K dung mot mat phing song song véi dudng thang d sao cho
hinh chi¢u théng gde 1én mat phidng dd cta hai dudng thang song song p va q tring
nhau (Hinh PL 1 - 18).
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ub PL 1 - 17 Mk PL I - 18

Bai 19 : Qua didm K dung mét mat phang nghiéng déu vdi cdc mat phing hinh
chidu sac cho hinh chiéu thdng goc 1én mat phing d6 cia hai dudng thing bat kil p
vi q la hai duong thing song song (Hinh PL 1 - 19). :

Bai 20 : Qua dudng thing d& (M, N) dung mét mat phing sao cho hinh chiéu thang gde
cla hai dudng thing bt kl p va q lén mat phing dd 1a hai dudng thing soug song (Hinh PL
1 - 20). .

m;

P 9y - !
4 X, ﬂ,,
T o

i x . -
\ j & e Wy
0 , 4,
| B A

Iinh L (- 19 inh PL 1 ~ 20
< )
4, f

,,_
W O
f\.b -

IMioh PL. 1 - 2L thnh PL 1 - 22
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Bai 21: Tim di€m cdch déu b6n di€m bit ki A, B, C va D (Hinh. PI, 1 - 21)

Bai 22 : Trong mat phdng P tim di€m cach déu diém P - diém dﬁng quy ciua hai
vét chia mat phang P va hai vét cla dudng thang d(M, N) thuoc P) (Hmh PL 1 - 22),
. Bai 23 : Trong mat phang ".Phay dung tam gise vuong ABC cd dmh gdc vuong
B thude vét bing cta mat phang: cho bigt hinh chigu dUng cla c&mh huyén AC
(Hinh PL 1 - 23). :

Bai 24 : Qua diem K thuéc wat phang -P vé duding thing- thuoc (‘P) va nghleng
déu vai hai vét cua ma,t phang dé (Hinh PL 1 - 24).

- Ilinh PL 1 = 25 inh PLL 1 - 26

Bai 25, ’l‘lm trcn dusng thiang d thudc mar phing P mét didm cach didm K nam
ngoai (fp) mot doan bang 1 cho trudge (Hinh PL 1 - 25).

Bai 26. Qua di€ém K v& dudng thing cat dudng thing d va mat phiang & lan lugl
tai A va B sao cho MA = KB (Hinh PL 1 - 26).

Bai 27 : Dung lam gide déu ABC ¢ dinh C nam trén rhat' pidtie P (Hinh PL 1 - 27).
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Bai 28 : Vé quy dao chuyén d6ng cia diém M quay xung quanh dudng thing d
(Hinh PL 1 ~ 28).

. Hinh PL 1 - 27 llmh Pl l - ,28 )

Bai 29 : Vé cac hinh chmu clia mot lang tru thing co chigu cao la mot doan thang -
. h cho truéc biét rdng ddy cta nd la hinh vuéng ABCD ¢6 dudng chéo BD thuéc dudng
thang d (Hinh PL 1 - 29).

Bai 30 : V& cdc hinh chidu cia hlnh lap phuong c6 . day 1a hinh vuéng ABDC ma
canh BC cia no‘mam trén. dudng thang d. Cho biét hinh- chleu bang d, cia d (Hinh-
PL1-30).

Bai 31 : V& cac hinh chi€u cia mait cho‘p SABC co chléu cao 13 h bigt rang day
ABC la mét tam gidc can cd-dinh A thude duong thang d va chan dudng cao ha tit
dinh S trixng véi trong tam ‘cla tam giac ddy (Hinhk PL 1 - 31)

Bai 82 : Vé cac hinh chiéu ctia mit nén tron xoay cd chiéu cao la h va day 1a
duding tron ban kinh r nadm trong mat phang % Cho bist vj tri chap 'lan mét phang
hlnh chiéu bing clta tam duang tron day la O, (Hink PL 1 - .32)

8,

.41 '-/
f‘

7,

: . . . .
[EES TS U R S PR ‘. ‘L ' ' oot . 3T

Hinb PL L - 29 . IphPL1-30
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Hink PL1- 31 Inh PL 1 - 32

Jy

A

N

%

Hinh PL 1 - 33 Hinh 'L 1 - 34

Bai 33 : V& trong mat phiang P duong thdng cdt truc hinh chleu X dum mot goc
30" (I{inh PL 1 - 33).

Bai 34 : Qua diém S vé mdt dudng thing cit ducmg thang d va tao mot goc 30¢
voi dudng thing | (Hinh PL 1 - 34).

Bai 85 : Dung tam gidec vudng ABC cd dinh gdc vuéng C thuge dudng thing p (M,
N), (Hinh PL 1 - 35). ,

Baj 36 : Qua dudng thing d dung mot mat phing nghleng vol mat phédng hinh
chiéu bang mot goc 60° (Hinh PL 1 - 86).
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X i
A
2 MZ . o .
Winh PL 1 - 35 A ' lllnhPLl-36_

Bai 37 : Vé cée vét ciia mat phing Q, vuong. goc voi mit phzing !Pvé ti6p xic voi

“mat ndn (Hinh PL 1 - 37).

Bai 38 : Qua diém S dung mit phing & vudng gdc vdl mat phéng !Pva nghiéng
mot gdc 60° vfji mat phing h]nh chi€u bing (Hinh PL 1 - 38).

lf},,

Hinh PL [ - 37 ' Hinh PL 1 - 38
Bai 39 : Qua diém S dung mdt phang Q: song song vdi dudng thdng d va nghiéng
mot géc 45° véi mat phdng hinh chigu ding (Hinh PL 1 - 39).
Bai 40 : Qua diém K dung mét phang Q cach dudng thing d mot khodng b?mg r
cho trudc (Hinh PL 1 - 40).
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N

“Hih PL 1 - 41 : High PL1 - 42
Bai 41 Qua duong thing d diung mat phing Q cach diém K mot khoang bang 1
(Hinh PL 1 - 41). = ' L

Bai 42 : Ve hmh chlé’u bang cia dinh gdéc vudong B cqa tam glac vuéng ABC (Hinh
PL 1 - 42).

Bai 48 : V& hinh, chi€u bang cia di€m A biét rang khodng cdch ti A dén dudng
thang d 1a v (Hinh PL 1 - 43). L L

L : N b Y

Bai 44 : Cho dlé’m S va hmh chléu dying cta dlém ‘A. Ve hmh chiéu bang cua A

bigt Tang ducng thang SA tao vei mat phang hmh' chigw béng Mot goc 60" '[Hinh PL
1 - 44).
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b PL 1 - 43 ' '

l[mll PI 1=~ 45

inh PL 1 Z 46
Bai 45 : V& cab: hinh -chiéu cia m#t ndn tron xoay tiép xic véi mat’ phang P dinh
la digm S thude ({P) va truc 1a dudng thang chiéu bang (Hmh PL 1 = 4H).

Bai 46 : V& cac hinh thidu ciia mat cdu bin kinh 1a r,

d va ti€p xic voi mat cdu da cho (Hinh PL 1 - 46)

tam nam Llen dudng thang
Bai 47 :

._‘-

Dlmg mat .phang .Q; song song voéi mat phang ﬁp(b N m) va tipp xuc vdi
mat xuy&n (Hinh PL 1 -"47)., '
Bai 48 :

Du’ng mét phang’ Q{ song song vdi du(lng thang d. va tlep xuc vdi mat
elipsoit tron xoay. (Hmh PL 1 --48). '
Bai 49 & i

: Ve glao tuyén cita mit tru vA mat parabéloit hypecbdlic nhan a va b
la hai dudng thiang chudn va mat phang hinh chiéu bang 1a mat phang chudn (Hinh
PL 1 - 49). o C o
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Bai 50. Vé giao tuyén cia mat clu va mdit parabdléit hypecbdlic nhan a va b Ia
hai dudng thing chufin va mat phdng hinh chifu ding 13 mat phing chusn (Hinh PL
1 - 50). :

Hinh PL 1 - 47

Winh PL § - 49 Wah PL1 - 50

136




PHU LUC 2

MOT SO DANG GIAO TUYEN CUA HAI MAT
THUONG GAP TRONG KI THUAT

Trong ki thuit ta thudng phai giai quyst vén dé vé giao tuyfn cha hai mat. Vi dy
"khi bi€u dién mét van nudc, ta cdn vé giaa tuyén clta mat tru vdi mit cdu ¢ than
van va giaa tuyéﬁ cia mat tru véi mat xuyén & tay vin. Khi vé mat Bén"g mai cia
ngdi nha mé&i déc gém nhidu mai giao nhau va o6 cée chi tiét nhu clia  mdi, th khdi
v.v.., ta gap vdn dé vé giao tﬁyé’n cua hai da dién... ' _
_ Trén hinh (PL 2 - 1 PL 2 - 2, PL 2 - 3) gi6i thiéu mot s6 dang giao tuyén cla
hai mat thudng gap trong k1 thuat. Cac giao tuyén dd duge trinh bay dudi dang miéng
cdc 16 rdng tao thanh trén mat xung quanh clia cdc mat vat thé bi duc rbng. Céc mat
vat thé€ tao nén 16 réng dugc vé bing nét gach hai chdm manh.

Hinh PL 2 - 1 Glao tuyén clia hai da dién (gom 6 bai : 1 =+ 6)

Hinh PL2-2: Glao tuyén cia da dign va mat cong (gém 10 bai : 7 + 16).
Hinh PL 2 - 8 : Giao tuyén ctta hai mit cong (gom 8 bai : 17 + 24).

Trén hinh vé cé chi dén cach xdc dinh modt s6 digm dic biét cta giao tuyén.
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PHY LUC 8

CAC BAI TAP LON

Bai tap ldn s0 1 : BAI TOAN VE VI TRi

1. N¢i dung : Xac dinh giao tuyén ctia hai da giac phang va xét thdy, khudt trén
hai hinh chidu.

2. Hinh thic trinh by : Bai \‘,é.p duge lam trén giﬁy vé khd 11 {A4).

3. Thoi gian : Bai tap duqc lam sau kh1 hoc xong . bai "Cac bzu todn v& vi tri".

Ddu bai tap duge cho trén hinh PL 3-1.

M3i sinh vién iam mgt trong cdac bai da:cho.

Bai tap lon s 2 : BAT TOAN VE LUONG

1. N¢i dung : . .

+ Xac dinh khoang cich tit di€m A t6i mat phing (BCD) hosic 18i dudng thing CD.

+ Dyhg mat phang @song song voi mat phéng (BCD) hozc mal phang (ACD) va
cach cac mat phang nay mét khodng bang | cho truée.

Bai tap duge giai bing hai phudng phap gidi tryc ti€p trén hinh da cho va gnﬁu
bang. phudng phap bign déi hinh chisu.

2. Hinh thitc trinh b8y : Bai tap dudc lam trén gidy vé khd 12 (A3) hoac trén hai
to gidy khé 11 (Ad)

3. Thoi gian : Bai tp dugc lam sau khi hoc xong cac bai "Cde bai toin vé lugng”
va "Cdc phuong phap bi&n d8i hinh chigu".

Ddu bai tap dudge cho trérn hinh PL 8-2.

Méi sinh vién 1am mét trong cdc bai da cho

Bai tap lon s6 3 CAC BAI TOAN VE GIAO

1. Ngt dung :

a) Vé giao tuyén cGa mat phéng véi miit.

b) V& giao difm cta dudng thing véi mit.
- ¢) V& giao tuyén cia hai m#t. Vé hinh khai tri€n cia mot trong hai mat da cho
trén doé o6 cA hinh khai trién clia giao tuyén.

Xét thay va khufit trén hai hinh chigu cta ba bai todn trén.

2. Hinh thuc trink bay : M6i bai (a, b va ¢} dude lam trén mot to gidy vé khd 11 (Ad).

3. Thot gian : Bai tip duge lam lan lugt sau khi hoc xong tung phdn clia "céac bai
todn vé giao ddi voi cac mat' (Mat phing cat cla mat. Dudng thing cit cde mat - Giao
cua hai mat).

Dau bai tip dugc cho trén hinh PL 3-3.

M6i sinh vién lam mot trong ciac bai da cho.
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Hinh PL 3~2 : Cac bai toan vé ligng (gém 12 bai : 1 : 12)
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Hinh PL 3-3 : Céc bai t04n vé giao (gom 36 bai) 145




Hinb PL 3-3 (1i€p theo)
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MYC LUC

Lai néi déu _
Cac ky higéu dung trong sich

Phln mot. CAC THI DY VA DE BAI TAP
Chuong 1. Phép chi€u _ ' ’
1.1. Cdc bai todn vé phép chibu
1.2. Bai tap |
Chuong 2. BiSu dién diém, dudng thing va mat phing
2.1. Di€m-
2.2. Dudng thing
2.3. Mat. phang
Chizong 3. Céac bai tosn v& vi tri
3.1. C6 hai loai bai todn co ban vé vi trl
3.2. Bai tap
Chuong 4. Cac bai toan v luong
4.1. Cac thi du
4.2. Bai tap
Chuong 5. Cac phép bign d8i hinh chitu
5.1, Cac thi du
5.2. Bai tap |
Chuong 6. Bi€u din dudng cong va cdc méit
6.1. Cac thi du - '
6.2. Bai tap :
Chuong 7. Mat pbdng ti6p xic v6i mat cong
7.1. Cac thi du
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